


สาระคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม 
    คณิตศาสตร์เพิ่มเติมจัดท า ขึ้นส าหรับผู้เรียนในระดับมัธยมศึกษาตอนปลาย แผนการเรียน
วิทยาศาสตร์ท่ีจ าเป็นต้องเรียนเนื้อหาในสาระ จ านวนและพีชคณิต การวัดและเรขาคณิต สถิติและความน่าจะเป็น 
รวมทั้ง สาระแคลคูลัส ให้มีความลุ่มลึกขึ้น ซึ่งเป็นพื้นฐานส าคัญส าหรับการศึกษาต่อในระดับอุดมศึกษาในด้าน
วิทยาศาสตร์คณิตศาสตร์เพิ่มเติมนี้ได้จัดท าขึ้น ให้มีเนื้อหาสาระท่ีทัดเทียมกับนานาชาติเน้นการคิดวิเคราะห์การคิด
อย่างมีวิจารณญาณ การแก้ปัญหา การคิดสร้างสรรค์การใช้เทคโนโลยี การส่ือสาร และการร่วมมือ รวมทั้งเช่ือมโยง
ความรู้สู่การน าไปใช้ในชีวิตจริง 

เรียนรู้อะไรในคณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
ในคณิตศาสตร์เพิ่มเติม ผู้เรียนจะได้เรียนรู้สาระส าคัญ ดังนี้  
จ านวนและพีชคณิต เรียนรู้เกี่ยวกับ เซต ตรรกศาสตร์ จ านวนจริง และพหุนาม จ านวนเชิงซ้อน ฟงัก์ชัน 

ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลและฟังก์ชัน ลอการิทึม ฟังก์ชันตรีโกณมิติ ล าดับและอนุกรม เมทริกซ์ และการน าความรู้ 
เกี่ยวกับจ านวนและพีชคณิตไปใช้ในสถานการณ์ต่างๆ  

การวัดและเรขาคณิต เรียนรู้เกี่ยวกับ เรขาคณิตวิเคราะห์ เวกเตอร์ ในสามมิติและการน า ความรู้เกี่ยวกับ
การวัดและเรขาคณิตไปใช้ใน สถานการณ์ต่างๆ  

สถิติและความน่าจะเป็น เรียนรู้เกี่ยวกับ หลักการนับเบื้องต้น ความน่าจะเป็น การแจกแจงความน่าจะเป็น
เบ้ืองต้น และใช้ความรู้เกี่ยวกับ สถิติและความน่าจะเป็นในการอธิบายเหตุการณ์ต่างๆ และช่วยในการ ตัดสินใจ  

แคลคูลัส เรียนรู้เกี่ยวกับ ลิมิตและความต่อเนื่องของฟังก์ชัน อนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิต ปริพันธ์ของ
ฟังก์ชันพีชคณิต และการน า ความรู้ เกี่ยวกับแคลคูลัสไปใช้ในสถานการณ์ต่างๆ 

เป้าหมายของการพัฒนาผู้เรียนในคณิตศาสตร์เพิ่มเติม มี 2 ลักษณะ คือ เช่ือมโยงกับมาตรฐานการเรียนรู้ใน
คณิตศาสตร์เพิ่มเติม เพื่อให้เกิดการต่อยอดองค์ความรู้และเรียนรู้สาระนั้นอย่างลึกซึ้ง ได้แก่สาระจ านวนและพีชคณิต 
และสาระสถิติและความน่าจะเป็น และไม่ได้เช่ือมโยงกับมาตรฐานการเรียนรู้ในคณิตศาสตร์เพิ่มเติม ได้แก่ สาระการ
วัดและเรขาคณิต และสาระแคลคูลัส  
สาระจ านวนและพีชคณิต  
1.  เข้าใจความหลากหลายของการแสดงจ านวน ระบบจ านวน การด า เนินการ ของจ านวน ผลท่ีเกิดขึ้น 
     จากการด าเนินการ สมบัติของการด าเนินการ และน าไปใช้  
2.  เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้  
3.  ใช้นิพจน์ สมการ อสมการและเมทริกซ์ อธิบายความสัมพันธ์ หรือช่วย แก้ปัญหาท่ีก าหนดให้  
สาระการวัดและเรขาคณิต  
1.  เข้าใจเรขาคณิตวิเคราะห์และน าไปใช้  
2.  เข้าใจเวกเตอร์การด าเนินการของเวกเตอร์และน าไปใช้  
สาระสถิติและความน่าจะเป็น  
1.  เข้าใจหลักการนับเบื้องต้น ความน่าจะเป็น และน าไปใช้  
สาระแคลคูลัส  
1.  เข้าใจลิมิตและความต่อเนื่องของฟังก์ชัน อนพุนัธ์ของฟงัก์ชัน และปริพันธ์ ของฟงัก์ชัน และน าไปใช้  

คุณภาพผู้เรียน 
ผู้เรียนระดับมัธยมศึกษาตอนปลาย เมื่อเรียนครบทุกผลการเรียนรู้ มีคุณภาพดังนี้  

สาระจ านวนและพีชคณิต 
◆ เข้าใจและใช้ความรู้เกี่ยวกับเซต ในการส่ือสารและส่ือความหมาย ทางคณิตศาสตร์  
◆ เข้าใจและใช้ความรู้เกี่ยวกับตรรกศาสตร์เบ้ืองต้น ในการส่ือสาร ส่ือความหมาย และอ้างเหตุผล  
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◆ เข้าใจและใช้สมบัติของจ านวนจริงและพหุนาม  
◆ เข้าใจและใช้ความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชัน ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล ฟังก์ชัน ลอการิทึม และฟังก์ชันตรีโกณมิติ  
◆ เข้าใจและใช้ความรู้เกี่ยวกับเรขาคณิตวิเคราะห์  
◆ เข้าใจและใช้ความรู้เกี่ยวกับเมทริกซ์  
◆ เข้าใจและใช้สมบัติของจ านวนเชิงซ้อน  
◆ น า ความรู้เกี่ยวกับเวกเตอร์ในสามมิติไปใช้  
◆ เข้าใจและใช้หลักการนับเบื้องต้น การเรียงสับเปล่ียน และการจัดหมู่ ในการแก้ปัญหา และน าความรู้ 
     เกี่ยวกับความน่าจะเป็นไปใช้  
◆ น าความรู้เกี่ยวกับล า ดับและอนุกรมไปใช้  
◆ เข้าใจและใช้ความรู้ทางสถิติในการวิเคราะห์ข้อมูล น า เสนอข้อมูล และแปลความหมายข้อมูล  
     เพื่อประกอบการตัดสินใจ  
◆ หาความน่าจะเป็นของเหตุการณ์ท่ีเกิดจากตัวแปรสุ่มท่ีมีการแจกแจง เอกรูป การแจกแจงทวินาม และ 
     การแจกแจงปกติและน า ไปใช้  
◆ น าความรู้เกี่ยวกับแคลคูลัสเบ้ืองต้นไปใช้  

หลักสูตรวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม  รหัสวิชา  ค31203 
ภาคเรียนที่  2   ชั้นมัธยมศึกษาปีที่  4      3  ชั่วโมง / สัปดาห์   1.5  หน่วยการเรียน 

ค าอธิบายรายวิชา 
 เพือ่พัฒนาศักยภาพของผู้เรียนให้มีความรู้ความเข้าใจและสามารถน าความรู้นั้นไปประยุกต์ได้ในเนื้อหา
เกี่ยวกับ 
 ความสัมพันธ์และฟังก์ชัน  ความสัมพันธ์  ฟังก์ชัน การใช้ฟังก์ชันในชีวิตจริง กราฟของฟังก์ชัน การ
ด าเนินการของฟังก์ชัน ฟงัก์ชันผกผัน 
 ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลและฟังก์ชันลอการิทึม เลขยกก าลัง ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล ฟังก์ชันลอการิทึม 
การหาค่าลอการิทึม การเปล่ียนฐานของลอการิทึม สมการและอสมการลอการิทึม การประยุกต์ของฟังก์ชันเอกซ์
โพเนนเชียล และฟังก์ชันลอการิทึม 
 เรขาคณิตวิเคราะห์ ความรู้พื้นฐานเกี่ยวกับเรขาคณิตวิเคราะห์ ภาคตัดกรวย  
 โดยจัดประสบการณ์ให้ผู้เรียนได้พัฒนาทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ อันได้แก่การแก้ปัญหา การ
ส่ือสารและการส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์ การเช่ือมโยง การให้เหตุผลและการคิดสร้างสรรค์ 
 การใช้ส่ือ อุปกรณ์ เทคโนโลยี และแหล่งข้อมูล และน าประสบการณ์ ตลอดจนทักษะและกระบวนการ 
ท่ีได้ไปใช้ในการเรียนรู้ส่ิงต่างๆ และใช้ในชีวิตประจ าวันอย่างสร้างสรรค์รวมทั้งเห็นคุณค่าและมีเจตคติท่ีดีต่อ
คณิตศาสตร์ สามารถท างานอย่างเป็นระบบ มีความรอบคอบและวิจารณญาณ 
 วัดผลและประเมินผลใช้วิธีการท่ีหลากหลายตามสภาพเป็นจริงให้สอดคล้องกับเนื้อหาและทักษะท่ีต้องการวัด 
ผลการเรียนรู้ 
       1. หาผลลัพธ์ของการบวก การลบ การคูณ และการหารฟังก์ชัน หาฟังก์ชันประกอบและฟงักชั์นผกผัน 
       2. ใช้สมบัติของฟังก์ชันในการแก้ปัญหา 
       3. เข้าใจลักษณะกราฟของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลและฟังก์ชันลอการิทึม และน าไปใช้ในการแก้ปัญหา 
       4. แก้สมการเอกซ์โพเนนเชียลและลอการิทึม และน าไปใช้ในการแก้ปัญหา 
       5. เข้าใจและใช้ความรู้เกี่ยวกับเรขาคณิตวิเคราะห์ในการแก้ปัญหา 
ท้ังหมด 5 ผลการเรียนรู้ 
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หน่วยการเรียนรู้  สาระการเรียนรู้  และจุดประสงค์การเรียนรู้ 
 รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม  รหัสวิชา  ค31203   ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  4  ภาคเรียนท่ี  2   

ประกอบด้วยหน่วยการเรียนรู้  สาระการเรียนรู้  และจุดประสงค์การเรียนรู้ดังตารางต่อไปนี้ 
 

หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 

ชื่อหน่วย 
การเรียนรู้ 

สาระการเรียนรู้ จุดประสงค์การเรียนรู้ 

1 ความสัมพันธ์ 1.1 คู่อันดับ 
1.2 การหาค่าของคู่ 
      อันดับ 
1.3 ผลคูณคาร์ทีเซียน 

1.  บอกความหมายของคู่อันดับได้ 
2.  บอกได้ว่าคู่อันดับท่ีก าหนดให้เท่ากันหรือไม่ 
3.  บอกความหมายของผลคูณคาร์ทีเชียนและน าไปใช้ได้ 

  1.4 ความสัมพันธ์ 
1.5 การเขียนความ 

      สัมพันธ ์
1.6 กราฟของความ 

      สัมพันธ ์

1.  บอกความหมายของความสัมพันธ์ได้ 
2.  เขียนกราฟ 
3.  เขียนกราฟของความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ได้ 

  1.7 โดเมนและเรนจ์ 
      ของความสัมพันธ์ 

1.  บอกความหมายของโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ได้ 
2.  หาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ได้ 

2 ฟังก์ชัน 2.1 ความหมายของ 
      ฟังก์ชัน 

1.  บอกความหมายของฟังก์ชันได้ 
2.  เขียนแผนภาพแสดงความสัมพันธ์ที่เป็นฟังก์ชันได้ 

  2.2 รูปแบบการเขียน 
      ฟังก์ชัน 

1.  เขียนฟังก์ชันในรูปแบบต่าง ๆ  เช่น สมการ กราฟ  และ
ตารางได้ 

  2.3 วิธีการตรวจสอบ 
      ความสัมพันธ์ว่า 
      เป็นฟังก์ชันหรือ 

      ไม ่

1.  ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้  แบบแจกแจงสมาชิก 
ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่  โดยใช้นิยามของฟังก์ชันได้ 
2.  ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้  แบบบอกเงื่อนไขว่า 
เป็นฟังก์ชันหรือไม่  โดยการทดลองแทนค่า  x  ใด ๆ ท่ีเป็น
สมาชิกตัวหน้าของความสัมพันธ์และกราฟได้ 

  2.4 โดเมนและเรนจ์ 
       ของฟังก์ชัน 

1.  บอกความหมายของโดเมนและเรนจ์ของฟังกชั์นได้ 
2.  หาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 

  2.5 สัญลักษณ์ของ 
      ฟังก์ชัน 

2.6 การหาค่าของ 
      ฟังก์ชัน 

1.  บอกสัญลักษณ์ท่ีใช้แทนฟังก์ชันได้ 
2.  หาค่าของฟังก์ชันเมื่อก าหนดโดเมนให้ได้ 

3 ฟังก์ชันท่ีควร 
รู้จัก 

3.1 ฟังก์ชันเชิงเส้น 
 3.1.1  กราฟของ 
  ฟังก์ชันเชิงเส้น 

  3.1.2 การแก้ปัญหา 
  โดยใช้ฟังก์ชัน            

  เชิงเส้น 

1.  บอกความหมายของฟังก์ชันเชิงเส้นได้ 
2.  เขียนกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นได้ 
3.  น าความรู้เรื่องฟังก์ชันเชิงเส้นไปใช้ในการแก้ปัญหาได้ 
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หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 

ชื่อหน่วย 
การเรียนรู้ 

สาระการเรียนรู้ จุดประสงค์การเรียนรู้ 

3 ฟังก์ชันท่ีควร 
รู้จัก 

3.2 ฟังก์ชันก าลังสอง 
 3.2.1 กราฟของสมการ 
y  =  ax2  เมื่อ  a  0 
 3.2.2 กราฟของสมการ 
y = ax2 + k เมื่อ a  0,  
k  0 
 3.2.3 กราฟของสมการ 
y = a(x – h)2 เมื่อ a  0 
และ  h  0 
 3.3.4 กราฟของสมการ 
y  =  a(x – h)2 + k เมื่อ  
a 0, h  0 และ k  0 
3.3.5 กราฟของสมการ 
y  =  ax2 + bx + c  
 3.3.6 การแก้สมการ 
ก าลังสองโดยกราฟ 
 3.3.7 การแก้อสมการ 
ก าลังสองโดยใช้กราฟ 
 3.2.8 การแก้ปัญหา 
 โดยใช้ความรู้เรื่อง 
 ฟังก์ชันก าลังสองและ 
กราฟ 

1.  บอกความหมายของฟังก์ชันก าลังสองได้ 
2.  เขียนกราฟและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนด     
ด้วยสมการ  y =  ax2  เมื่อ  a  0 ได้ 
3.  เขียนกราฟและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนด    
ด้วยสมการ  y = ax2 + k เมื่อ  a  0, k  0  ได้ 
4.  เขียนกราฟและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนด     
ด้วยสมการ  y = a(x – h)2 เมื่อ a  0 และ  h  0  ได้ 
5.  เขียนกราฟและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วย
สมการ y  =  a(x – h)2 + k เมื่อ  a  0,  h  0   และ 
k  0 ได้ 
6.  เขียนกราฟและบอกลักษณะของกราฟท่ี 
     ก าหนดด้วยสมการ  y  =  ax2 + bx + c  ได้ 
7.  แก้สมการก าลังสอง  ax2 + bx + c  =  0 
     เมื่อ  a  0  โดยใช้กราฟได้ 
8.  แก้อสมการก าลังสองโดยใช้กราฟได้ 
9.  น าความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟไปใช้ได้ 

  3.3 ฟังก์ชันเอกซ์โพ 
เนนเชียล 

 3.3.1 สมการเอกซ์โพ 
เนนเชียล 

 3.3.2 การแก้ปัญหา 
โดยใช้ฟังก์ชันเอกซ์โพเนน

เชียล 

1.  บอกความหมายของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลได้ 
2.  บอกลักษณะของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลได้ดังนี ้
3.  แก้สมการเอกซ์โพเนนเชียลโดยใช้สมบัติ 
     ax  =  ay   ก็ต่อเมื่อ  x  =  y  เมื่อ a  1, a > 0  ได้ 
4.  น าความรู้เรื่องฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลไปใช้ในการ
แก้ปัญหาได้ 

  3.4 ฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ 1.  บอกความหมายของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ได้ 
2.  เขียนกราฟของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ได้ 
3.  หาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ได้ 
4.  แก้สมการท่ีอยู่ในรูปค่าสัมบูรณ์โดยใช้กราฟได้ 

  3.5 ฟังก์ชันขั้นบันได 1.  บอกความหมายของฟังก์ชันขั้นบันไดได้ 
2.  เขียนกราฟของฟังก์ชันขั้นบันไดได้ 
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หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 

ชื่อหน่วย 
การเรียนรู้ 

สาระการเรียนรู้ จุดประสงค์การเรียนรู้ 

4 ฟังก์ชันเอก
โพเนนเชียล
และลอการิทึม 

4.1 เลขยกก าลัง 1.  เลขยกก าลังท่ีมีเลขช้ีก าลังเป็นจ านวนเต็ม 
2. รากท่ีสองในระบบจ านวนจริง รากท่ี n ในระบบจ านวน
จริงและจ านวนจริงในรูปกรณฑ์ 
3. เลขยกก าลังท่ีมีเลขช้ีก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 

  4.2 ฟังก์ชันเอกซ์โพเนน
เชียล 

1.  เขียนกราฟของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลได้ 
2. สมการและอสมการเอกซ์โพเนนเชียล 

  4.3 ฟังก์ชันลอการิทึม 
 
 

1.  การหาค่าลอการิทึม 
2.  การเปล่ียนฐานของลอการิทึม 
3. สมการและอสมการลอการิทึม 
4. การประยุกต์ของฟังก์ชันเอกซโ์พเนนเชียลและฟังก์ชัน
ลอการิทึม 

5 เรขาคณิต
วิเคราะห์ 

5.1 ความรู้เบ้ืองต้น
เกี่ยวกับเรขาคณิต
วิเคราะห์ 

1. ระยะทางระหว่างจุดสองจุด 
2. จุดกี่งกลางของส่วนของเส้นตรง 
3. ความชันของเส้นตรง 
4. เส้นขนาน 
5.   เส้นต้ังฉาก 
6. ความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นเส้นตรง 
7. ระยะห่างระหว่างเส้นตรงกับจุด 

  5.2 ภาคตัดกรวย 1. วงกลม 
2. วงร ี
3. พาราโบลา 
4. ไฮเพอร์โบลา 
5. การเล่ือนกราฟ 
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แผนหลักวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติมพื้นฐาน  รหัสวิชา  ค31203 
ภาคเรียนที่  2   ชั้นมัธยมศึกษาปีที่  4 

 
 ช่ัวโมงท่ี  1     ปฐมนิเทศ 
 ช่ัวโมงท่ี  2     ทดสอบก่อนเรียน 
 

แผนการ
จัดการ
เรียนรู้

ท่ี 

สัปดา
ห์ท่ี 

จ านว
น

ชั่วโม
งสอน 

ชั่ว 
โมงที่ 

จุดประสงค์การเรียนรู้  
สาระการเรียนรู้ 

 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
ราย

จุดประ
สงค์ 

กลา
ง

ภาค 

ปลา
ย

ภาค 
1 2 2 3 1. บอกความหมายของคู่อันดับได้ 

2. บอกได้ว่าคู่อันดับท่ีก าหนดให้
เท่ากันหรือไม่ 

- คู่อันดับ 
- การเท่ากันของ 
  คู่อันดับ 

- ใบความรู้ รหัส 
   ท่ี 1 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี 1.1 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี 1 

/ / / 

  1 4 3. บอกความหมายของผลคูณคาร์
ที-  เชียลและน าไปใช้ได้ 

- ผลคูณคาร์ที 
เชียล 

- เอกสารแนะ 
  แนวทาง รหัส 
  ท่ี 1 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี 1.2 
- เอกสารฝึกหัด 
  เพิ่มเติม รหัสท่ี  
  1 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี 1 

/ / / 

2 3 – 4  2  5 – 
6  

1. บอกความหมายของ
ความสัมพันธ์ได้ 
2. เขียนความสัมพันธ์แบบแจก
แจงสมาชิกและแบบบอกเงื่อนไข
ได้ 

- ความสัมพันธ์ 
- การเขียนความ 
  สัมพันธ ์

- ใบความรู้ 
   รหัสท่ี 2 
- แบบฝึกทักษะ 
   รหัสท่ี 2.1 
- แบบสรุปเนื้อ 
   หา  รหัสท่ี 2 

/ / / 

  1 7 3. เขียนกราฟของความสัมพันธ์ที่
ก าหนดให้ได้ 

- กราฟของ
ความสัมพันธ์ 

- แผ่นโปร่งใส 
  รหัสท่ี 2 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี 2.2 
- เอกสารฝึกหัด 
  เพิ่มเติม  รหัส 
  ท่ี  2 

/ / / 
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แผนการ
จัดการ
เรียนรู้ที่ 

สัปดา
ห์ท่ี 

จ านว
น

ชั่วโม
งสอน 

ชั่วโ
มงที่ 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

สาระการเรียนรู้ 
สาระการเรียนรู้ 

สื่อการเรียนรู้ 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
ราย

จุดประ
สงค์ 

กลาง
ภาค 

ปลาย
ภาค 

3 4 1 8 1. บอกความหมายของโดเมน
และเรนจ์ของความสัมพันธ์ได้ 
2. หาโดเมนและเรนจ์ของ
ความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ได้ 

- โดเมนและเรนจ์
ของความสัมพันธ์ 

- ใบกิจกรรม   
  รหัสท่ี  3 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี 3 

/ / / 

4 5 1 9 1. บอกความหมายของฟังก์ชัน
ได้ 
2. เขียนแผนภาพแสดง
ความสัมพันธ์ที่เป็นฟังก์ชันได้ 

- ความหมายของ
ฟังก์ชัน 

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน  รหัสท่ี 4 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี 4 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี 4 

/ / / 

5 5 1 10 1. เขียนฟังก์ชันในรูปแบบต่าง ๆ 
เช่น สมการ  กราฟและตารางได้ 

- รูปแบบการ
เขียนฟังก์ชัน 

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน  รหัสท่ี 5 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี 5 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี 5 

/ / / 

6 6 2 11-
12 

1. ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่
ก าหนดให้แบบแจกแจงสมาชิก
ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่  โดยใช้
นิยามของฟังก์ชันได้ 
2. ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่
ก าหนดให้แบบบอกเงื่อนไขว่า
เป็นฟังก์ชันหรือไม่  โดยทดลอง
แทนค่า z ใด ๆ ว่าเป็นสมาชิก
ตัวหน้าของความสัมพันธ์และ
กราฟได้ 

- วิธีการ
ตรวจสอบ
ความสัมพันธ์ว่า
เป็นฟังก์ชัน
หรือไม ่

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน  รหัสท่ี 6 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี 6 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี 6 

/ / / 
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แผนกา

ร
จัดการ
เรียนรู้

ท่ี 

สัปดา
ห์ท่ี 

จ านว
น

ชั่วโม
งสอน 

ชั่วโ
มงที่ 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

สาระการเรียนรู้ 
สาระการเรียนรู้ 

สื่อการเรียนรู้ 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
ราย

จุดประ
สงค์ 

กลาง
ภาค 

ปลา
ย

ภาค 

7 7 1 13 1. บอกความหมาย
ของโดเมนและเรนจ์
ของฟังก์ชันได้ 
2. หาโดเมนและเรนจ์
ของฟังก์ชันท่ี
ก าหนดให้ได้ 

- โดเมนและเรนจ์
ของฟังก์ชัน 

- เอกสารแนะ 
  แนวทาง  รหัส 
  ท่ี 7 
- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน รหัสท่ี 7 
- แบบฝึกทักษะ  
  รหสัท่ี 7 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี 7 

/ / / 

8 7-8 1 14 1. บอกสัญลักษณ์ท่ีใช้
แทนฟังก์ชันได้ 

- สัญลักษณ์ของ
ฟังก์ชัน 

- ใบกิจกรรม 
  รหัสท่ี 8 

- - - 

  2 15-
16 

2. หาค่าของฟังก์ชัน
เมื่อก าหนดโดเมนให้
ได้ 

- การหาค่าของ
ฟังก์ชัน 

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน รหัสท่ี 8 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี 8 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี 8 

/ / / 

9 9 1 17 1. บอกความหมาย
ของฟังก์ชันเชิงเส้นได้ 
2. เขียนกราฟของ
ฟังก์ชันเชิงเส้นได้ 

- ฟังก์ชันเชิงเส้น 
- กราฟของฟงัก์ชัน
เชิงเส้น 

- ใบความรู้ 
  รหัสท่ี 9 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี 9 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี 9 

/ / / 

  1 18 3. น าความรู้เรื่อง
ฟังก์ชันเชิงเส้นไปใช้
ในการแก้ปัญหาได้ 

- การแก้ปัญหาโดย
ใช้ฟังก์ชันเชิงเส้น 

- ใบกิจกรรม 
  รหัสท่ี 9 
- เอกสารฝึกหัด 
  เพิ่มเติม  รหัส 
  ท่ี 9 

/ / / 
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แผนกา

ร
จัดการ
เรียนรู้

ท่ี 

สัปดา
ห์ท่ี 

จ านว
น

ชั่วโม
งสอน 

ชั่วโ
มงที่ 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

 
สาระการเรียนรู้ 

 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
ราย

จุดประ
สงค์ 

กลาง
ภาค 

ปลา
ย

ภาค 

10 10-13 1 19 1. บอกความหมาย
ของฟังก์ชันก าลัง
สองได้ 
2. เขียนกราฟและ
บอกลักษณะของ
กราฟท่ีก าหนดด้วย
สมการ  y = ax2  
เมื่อ  a  0 ได้ 

- ความหมายของ
ฟังก์ชันก าลังสอง 
- กราฟของสมการ  
y  =  ax2  เมื่อ  a 
 0  

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน รหัสท่ี  
  10.1 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี 10 

/ / / 

  1 20 3. เขียนกราฟและ
บอกลักษณะของ
กราฟท่ีก าหนดด้วย
สมการ  y = ax2 + 
k  เมื่อ  a  0, k 
 0 ได้ 

- กราฟของ 
สมการ   
y = ax2 + k  เมื่อ  a 
 0, k  0 

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน รหัสท่ี  
  10.2 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี 10.2 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี 10 

/ / / 

  1 21 4. เขียนกราฟและ
บอกลักษณะของ
กราฟท่ีก าหนดด้วย
สมการ y = a(x – 
h)2   เมื่อ  a  0, h 
 0 ได้ 

- กราฟของ 
สมการ  
y = a(x – h)2   เมื่อ  
a  0,  
h  0 ได้ 

- เอกสารประ 
  กอบการสอน 
  รหัสท่ี  10.3 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี 10.3 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี 10 

/ / / 

  1 22 5. เขียนกราฟและ
บอกลักษณะของ
กราฟท่ีก าหนดด้วย
สมการ  
y = a(x – h)2   + k
เมื่อ  a  0, h  0 
และ  k  0 ได้ 

- กราฟของ 
สมการ  
y = a(x – h)2 + k
เมื่อ  a  0, 
h  0  และ   
k  0  

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน  รหัสท่ี 
   10.4 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี 10.4 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี 10 

/ / / 
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แผนกา

ร
จัดการ
เรียนรู้

ท่ี 

สัปดา
ห์ท่ี 

จ านว
น

ชั่วโม
งสอน 

ชั่วโ
มงที่ 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

 
สาระการเรียนรู้ 

 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
ราย

จุดประ
สงค์ 

กลาง
ภาค 

ปลาย
ภาค 

  1 23 6. เขียนกราฟและ
บอกลักษณะของ
กราฟท่ีก าหนดด้วย
สมการ   
y = ax2 + bx + c  
ได้ 

- กราฟของ 
สมการ   
y = ax2 + bx + c   

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน  รหัสท่ี 
  10.5 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี 10.5 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี 10 

/ / / 

  1 24 7. แก้สมการ 

ก าลังสอง  

ax2 + bx + c = 0 
เมื่อ a  0  โดยใช้
กราฟได้ 

- การแก้สมการก าลัง
สองโดยใช้กราฟ 

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน  รหัสท่ี 
  10.6 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี 10.6 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี 10 

/ / / 

  1 25 8. แก้อสมการก าลัง
สองโดยใช้กราฟได้ 

- การแก้อสมการ
ก าลังสองโดยใช้
กราฟ 

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน  รหัสท่ี 
  10.7 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี 10.7 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี 10 
 

/ - / 

  1 26 9. น าความรู้เรื่อง
ฟังก์ชันก าลังสอง
และกราฟไปใช้ได้ 

- การแก้ปัญหาโดยใช้
ความรู้เรื่องฟังก์ชัน
ก าลังสองและกราฟ 

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน  รหัสท่ี 
  10.8 
- เอกสารฝึกหัด 
  เพิ่มเติม 
  รหัสท่ี 10.8 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี 10 

/ - / 
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แผนการ
จัดการ
เรียนรู้ 
เรียนรู้ที่ 

สัปดา
ห์ท่ี 

จ านว
น

ชั่วโม
งสอน 

ชั่วโ
มงที่ 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

 
สาระการเรียนรู้ 

 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
ราย

จุดประ
สงค์ 

กลาง
ภาค 

ปลาย
ภาค 

11 14 1 27 1. บอกความหมาย
ของฟังก์ชันเอกซ์
โพเนนเชียลได้ 
2. บอกลักษณะของ
ฟังก์ชันเอกซ์โพเนน
เชียลได้ดังนี้ 
  2.1 บอกโดเมน 
  และเรนจ์ได้ 
  2.2 เขียนกราฟได้ 
  2.3 บอกได้ว่าเป็น 
  ฟังก์ชันลดหรือ 
  ฟังก์ชันเพิ่ม 

- ฟังก์ชันเอกซโ์พเนน
เชียล 

- ใบกิจกรรม 
  รหัสท่ี 11.1 –  
  11.2 
- แบบสรุปสาระ 
  การเรียนรู ้
  รหัสท่ี  11 

/ - / 

  1  28 3. แก้สมการเอกซ์
โพเนนเชียลโดยใช้
สมบัติ  ax = ay   
ก็ต่อเมื่อ  x = y  
เมื่อ a  1  และ  
a > 0  ได้ 
4. น าความรู้เรื่อง
ฟังก์ชันเอกซ์โพเนน
เชียลไปใช้ในการ
แก้ปัญหาได้ 

- สมการเอกซ์โพเนน
เชียล 
- การแก้ปัญหาโดยใช้
ฟังก์ชันเอกซ์โพเนน 
เชียล 

- ใบกิจกรรม 
  รหัสท่ี  11.1- 
  11.2 
- แบบสรุปสาระ 
  การเรียนรู ้
  รหัสท่ี 11 

/ - / 

12 15 1 29 1. บอกความหมาย
ของฟังก์ชันค่า
สัมบูรณ์ได้ 
2. เขียนกราฟของ
ฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์
ได้ 
3. หาโดเมน
และเรนจ์ของ
ฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์
ได้ 

- ความหมายของ
ฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ 
- กราฟของฟงัก์ชัน
ค่าสัมบูรณ์ 

- ใบกิจกรรม 
  รหัสท่ี  11.3 – 
  11.4 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี  11 

/ - / 
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แผนกา

ร
จัดการ
เรียนรู้

ท่ี 

สัปดา
ห์ท่ี 

จ านว
น

ชั่วโม
งสอน 

ชั่วโ
มงที่ 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

 
สาระการเรียนรู้ 

 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
ราย

จุดประ
สงค์ 

กลาง
ภาค 

ปลาย
ภาค 

  1 30 4. แก้สมการท่ีอยู่ในรูป
ค่าสัมบูรณ์โดยใช้กราฟ
ได้ 

- การแก้สมการท่ีอยู่
ในรูปค่าสัมบูรณ์โดย
ใช้กราฟได้ 

- ใบความรู้ 
  รหัสท่ี  12.1 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี  12.1 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี  12 

/ - / 

13 16 1 31 1. บอกความหมายของ
ฟังก์ชันขั้นบันไดได้ 
2. เขียนกราฟของ
ฟังก์ชันขั้นบันไดได้ 

- ฟังก์ชันขั้นบนัได - ใบความรู้ 
  รหัสท่ี 13 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหสัท่ี 13 

/ - / 

14 16-17 1 32 - 
45 

1. ความรู้เบ้ืองต้น
เกี่ยวกับเรขาคณิต
วิเคราะห์ 

- ระยะห่างระหว่าง
จุดสองจุด 
- จุดกึ่งกลางของส่วน
ของเส้นตรง 
- ความชันของ
เส้นตรง 
- เส้นขนาน 
- เส้นต้ังฉาก 
- ความสัมพันธ์ซึ่งมี
กราฟเป็นเส้นตรง 
- ระยะห่างระหว่าง
เส้นตรงกับจุด 

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน  รหัสท่ี  
  14.1 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี  14.1 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี 14 

/ - / 

  2 46 -
58 

ภาคตัดกรวย - วงกลม 
- วงรี 
- พาราโบลา 
- ไฮเพอร์โบลา 
- การเล่ือนกราฟ 

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน  รหัสท่ี 
  14.2 
- ใบกิจกรรม 
  รหัสท่ี  14 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี  14.2 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี  14 

/ - / 
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รายละเอียดของแผนการจัดการเรียนรู้  รายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม 
รหัสวิชา  ค31203   ภาคเรียนท่ี  2   ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 
 

แผนการ
จัดการ
เรียนรู้ 

สาระการเรียนรู้ จ านวนชั่วโมงสอน 

1  คู่อันดับและผลคูณคาร์ทีเชียล 2 
2  ความสัมพันธ์ 3 
3  โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ 2 
4  ความหมายของฟังก์ชัน 1 
5  รูปแบบการเขียนฟังก์ชัน 1 
6  วิธีการตรวจสอบความสัมพันธ์ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่ 2 
7  โดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน 2 
8  สัญลักษณ์และการหาค่าของฟังก์ชัน 3 
9  ฟังก์ชันเชิงเส้น 2 
10  ฟังก์ชันก าลังสอง 8 
11  ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 2 
12  ฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ 2 
13  ฟังก์ชันขั้นบันได 1 
14  ระยะห่างระหว่างจุดสองจุด 3 
15  จุดกึ่งกลางของของส่วนของเส้นตรง 2 
16 ความชันของเส้นตรง 2 
17 เส้นขนาน 3 
18 เส้นต้ังฉาก 3 
19 ระยะห่างระหว่างเส้นตรงกนัจุด 2 
20 วงกลม 3 
21 วงร ี 3 
22 พาราโบลา 3 
23 ไฮเพอร์โบลา 3 
24 การเล่ือนกราฟ 2 

รวม 58 
 
 
 



14 
 

ผลการเรียนรู้และสาระการเรียนรู้เพิ่มเติม 

ผลการเรียนรู้ สาระการเรียนรู้เพิ่มเติม 

1.  หาผลลัพธ์ของการบวก การลบ การคูณ การหาร       
     ฟังก์ชัน หาฟังก์ชันประกอบและ ฟังก์ชันผกผัน  
2.  ใช้สมบัติของฟังก์ชันในการแก้ปัญหา 

ฟังก์ชัน  
▷ การบวก การลบ การคูณ การหารฟังก์ชัน  
▷ ฟังก์ชันประกอบ  
▷ ฟังก์ชันผกผัน 

3.  เข้าใจลักษณะกราฟของฟังก์ชัน  
เอกซ์โพเนนเชียลและฟังก์ชันลอการิทึม 
และน า ไปใช้ในการแก้ปัญหา 

ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลและฟังก์ชันลอการิทึม ▷ 
ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล  
▷ ฟังก์ชันลอการิทึม 

4.  แก้สมการเอกซ์โพเนนเชียลและสมการ 
ลอการิทึม และน าไปใช้ในการแก้ปัญหา 

ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลและฟังก์ชันลอการิทึม ▷ 
สมการเอกซ์โพเนนเชียลและสมการลอการิทึม 

5.  เข้าใจและใช้ความรู้เกี่ยวกับ เรขาคณิตวิเคราะห ์
    ในการแก้ปัญหา 

เรขาคณิตวิเคราะห์  
▷ จุดและเส้นตรง  
▷ วงกลม  
▷ พาราโบลา  
▷ วงร ี 
▷ ไฮเพอร์โบลา 
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แผนการจัดการเรียนรู้ที่  1 
เร่ือง 

คู่อันดับและผลคูณคาร์ทีเซียน 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  1 
สัปดาห์ท่ี  2 

ช่ัวโมงท่ี  3 - 4 

เรื่อง คู่อันดับและผลคูณคาร์ทีเซียน 
จ านวนช่ัวโมงสอน  2  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  ปีการศึกษา  

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของคู่อันดับได้ 
   1.2 บอกได้ว่าคู่อันดับท่ีก าหนดให้เท่ากันหรือไม ่
   1.3 บอกความหมายของผลคูณคาร์ทีเซียน  และน าไปใช้ได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  1. คู่อันดับ 
  2. ผลคูณคาร์ทีเซียน 
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  กิจกรรมการเรียนรู้ 
 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
3      1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  นักเรียน 

จะสามารถ    
          -  บอกความหมายของคู่อันดับได้ 
          -  บอกได้ว่าคู่อันดับท่ีก าหนดให้เท่ากันหรือไม ่
          -  บอกความหมายของผลคูณคาร์ทีเซียนและน าไปใช้ได้ 
     2.  สนทนากับนักเรียนเกี่ยวกับส่ิงต่าง ๆ ท่ีมีความสัมพันธ์กัน  พร้อมให้นักเรียนยกตัวอย่างส่ิงสองส่ิง
ท่ีมีความสัมพันธ์กัน  เช่น 
          -  จ านวนจริง  a  กับอินเวอร์สการบวกของ  a 
          -  จ านวนค่ีบวก  m  กับอินเวอร์สการคูณของ  m 
     3.  นักเรียนศึกษาใบความรู้  รหัสท่ี  1  แล้วร่วมกันสรุปความหมายของคู่อันดับและความเท่ากัน
ของคู่อันดับ  หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  1 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  1.1  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  และบันทึก
คะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 

4      1.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับคู่อันดับ  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     2.  นักเรียนท าเอกสารแนะแนวทาง  รหัสท่ี  1  โดยครูใช้การถาม-ตอบ  เฉลยค าตอบและร่วมกัน
สรุปความหมายของผลคูณคาร์ทีเซียน  และบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  1 
     3.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  1.2  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลยและบันทึกคะแนน
ทีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     4.  นักเรียนท าเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  1  เป็นการบ้านเพื่อเสริมทักษะและความแม่นย าใน
การเรียนรู ้

  สื่อการเรียนรู้ 
  1. ใบความรู้  รหัสท่ี  1 
  2. เอกสารแนะแนวทาง  รหัสท่ี  1 
  3. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  1.1 – 1.2 
  4. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  1 
  5. เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  1 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  1.1 – 1.2  
  2. เอกสารแนะแนวทาง  รหัสท่ี  1 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  1 
  4. เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 
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การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าเอกสารแนะแนวทาง 
5.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
6.  การท าเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปได้ถูกต้อง 
6.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 

  บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
  สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

                 ครู  วิทยฐานะช านาญการพิเศษ โรงเรียนเมืองราดวิทยาคม  
                      วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 
ใบความรู้ 

รหัสใบความรู้ท่ี  1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 1 
ช่ัวโมงท่ี 3  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. บอกความหมายของคู่อันดับได้ 
  2. บอกได้ว่าคู่อันดับท่ีก าหนดให้ได้ 
 
 สาระส าคัญ 
 
  คู่อันดับแต่ละคู่อันดับประกอบด้วยสมาชิก  2  ตัว  คือ  สมาชิกตัวหน้าและสมาชิกตัวหลัง  โดยเขียนในวงเล็บ  
(   )   แล้วค่ันสมาชิกด้วยเครื่องหมายจุลภาค 
 
 สาระการเรียนรู้ 

คู่อันดับ  (Ordered Pairs) 

  คู่อันดับ  คือ  สัญลักษณ์ท่ีแสดงการจับคู่กันระหว่างส่ิง  2  ส่ิง  เช่น  ระยะทางกับเวลา  ถ้าเราจะแสดงการ
จับคู่ระยะทาง  (กิโลเมตร)  กับเวลา  (ช่ัวโมง)  เราจะเขียนระยะทางกับเวลาลงในวงเล็บเล็ก  และค่ันด้วยเครื่องหมาย
จุลภาค  เช่น  (200, 4)  จะหมายถึงระยะทาง  200  กิโลเมตร  ต้องใช้เวลา  4  ช่ัวโมง  เป็นต้น 
  คู่อันดับ  ประกอบด้วยสมาชิก  2  ตัว  คือ  สมาชิกตัวหน้า  และสมาชิกตัวหลัง  หรือสมาชิกตัวท่ีหนึ่งและ
สมาชิกตัวท่ีสอง 
  ตัวอย่างของคู่อันดับ 
   (a, b)  อ่านว่า  คู่อันดับ  เอบี 
   a  เป็นสมาชิกตัวหน้าหรือสมาชิกตัวที่หนึ่งของคู่อันดับ  (a, b) 
   b  เป็นสมาชิกตัวหลังหรือสมาชิกตัวท่ีสองของคู่อันดับ  (a, b) 
  (3, 9)  อ่านว่า  คู่อันดับสามเก้า 
   3  เป็นสมาชิกตัวหน้าหรือสมาชิกตัวท่ีหนึ่งของคู่อันดับ  (3, 9) 
   9  เป็นสมาชิกตัวหลังหรือสมาชิกตัวท่ีสองของคู่อันดับ  (3, 9) 
 
  การเขียนคู่อันดับจะสับเปล่ียนสมาชิกไม่ได้  จะท าให้ความหมายเปล่ียนไป  เช่น  (a, b)  เป็น  (b, a)  จะท า
ให้  (a, b)  ไม่เท่ากับ  (b, a)  ยกเว้น  a  =  b 
 
 
 บทนิยาม  คู่อันดับ  (a, b)  =  (c, d)  ก็ต่อเมื่อ  a  =  c  และ  b  =  d  เมื่อ  a, b, c, d  เป็นจ านวนจริงใด ๆ 
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ตัวอย่างที่  1  จงหาค่า  x  และ  y  ท่ีท าให้  (x + 2, y + 10)  =  (6, 12) 
 วิธีท า  จากความหมายการเท่ากันของคู่อันดับ  จะได้ว่า 
     x + 2   =   6  และ      y + 10   =   12 
            x   =   4      และ              y   =   2 
 
 ตัวอย่างที่  2  จงหาค่าของ  x  และ  y  ท่ีท าให้  (2x + y, 24)  =  (6, 3x – y) 
 วิธีท า  จากความหมายการเท่ากันของคู่อันดับ  จะได้ว่า 
      2x + y = 6 ……………………….. 1 
      3x – y  = 24 ……………………….. 2 
  1 + 2 ;          5x = 30 
         x = 6 
   แทนค่า  x  ใน  1   จะได้ y     =     -6 
 

รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 
เอกสารแนะแนวทาง 

รหัสเอกสารแนะแนวทางท่ี  1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 1 
ช่ัวโมงท่ี 4  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
ค าช้ีแจง  ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในช่องว่างให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 

ข้อที่ เซต  A เซต  B ผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต  A  และเซต  B 
1   {1, 2}   {3, 4, 5}   {(1, 3), (1, 4), (1, 5), (2, 3), (2, 4), (2, 5)} 
2   {a}   {1, 2}   {(a, 1), (a, 2)} 
3   {3, 4}   {a, b, c}   {(3, a), (3, b), (3, c), (4, a), (4, b), (4, c)} 
4   {2, 4}   {5, 6}  
5   {a, b}   {3, 4, 5, 6}  
6   {1, 2, 3}   {5, 7, 9}  
7   {a, b, c}   {2, 4}  
8   {x, y}   {1, 2, 3}  
9   {1, 2}   {1, 2}  
10   {m, n}   {x, y}  

 
         สรุป          ผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต  A  และเซต  B  คือ …………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
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เฉลยเอกสารแนะแนวทาง  รหัสที่  1 
 
 

 
4. 

 
   {(2, 5), (2, 6), (4, 5), (4, 6)} 

5.    {(a, 3), (a, 4), (a, 5), (a, 6), (b, 3), (b, 4), (b, 5), (b, 6)} 
6.    {(1, 5), (1, 7), (1, 9), (2, 5), (2, 7), (2, 9), (3, 5), (3, 7), (3, 9)} 
7.    {(a, 2), (a, 4), (b, 2), (b, 4), (c, 2), (c, 4)} 
8.    {(x, 1), (x, 2), (x, 3), (y, 1), (y, 2), (y, 3)} 
9.    {(1, 1), (1, 2), (2, 1), (2, 2)} 
10.    {(m, x), (m, y), (n, x), (n, y)} 

 
            สรุป          ผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต  A  และเซต  B  คือเซตของคู่อันดับ  (a, b) 
                           ท้ังหมด  โดยท่ี  a  A  และ  b  B  เขียนแทนด้วย   A  B 
                                         A  B   อ่านว่า  “เอคูณบี” 
 

 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 
แบบฝึกทักษะ 

รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  1.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 1 
ช่ัวโมงท่ี 3  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1 – 2  
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในช่องว่างแต่ละข้อให้ถูกต้องสมบูรณ์ 

ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 
1. คู่อันดับสามแปด  เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ใด  
2. (10, 6)  อ่านว่าอย่างไร  มีสมาชิกตัวหน้าคือจ านวนใด  
3. คู่อันดับ  (2, 3)  และ  ( 4 , 3)  เท่ากันหรือไม่  
4. จงหาค่าของตัวแปรในแต่ละข้อต่อไปนี้ 

   4.1   (x, y)   =   (6, 9) 
   4.2   (x – 2, 4)   =   (8, y + 2) 
   4.3   (-3, a)   =   (b – 4, 6) 
   4.4   (x + y, x – y)   =   (6, 4) 
   4.5   (2x, y)   =   (16, 2) 

 
4.1  …………………………. 
4.2  …………………………. 
4.3  …………………………. 
4.4  …………………………. 
4.5  …………………………. 

 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………               ปัญหาทุกอย่างจะ 
   ผู้ตรวจ …………………………………..                     หมดไป  ถ้าใส่ใจ 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………         คณิตศาสตร์เด้อ  ! 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 
แบบฝึกทักษะ 

รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  1.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 1 
ช่ัวโมงท่ี 4  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.3 
 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในช่องว่างแต่ละข้อให้ถูกต้องสมบูรณ์ 

 
 1. ก าหนด   A  =  {3}  และ   B  =  {5, 6}   แล้ว 
  1.1 A  B  =      …………………………………………………………………. 
  1.2 B  A  =      …………………………………………………………………. 
  1.3 A  A =      …………………………………………………………………. 
  1.4 B  B  =      …………………………………………………………………. 
 
 2. ก าหนด   A  =  {1, 3}  และ  B  =  {5, 7, 9}   แล้ว 
  2.1 A  B  =      …………………………………………………………………. 
  2.2 B  A  =      …………………………………………………………………. 
  2.3 A  A =      …………………………………………………………………. 
  2.4 B  B  =      …………………………………………………………………. 
 
 3. ถ้า   A  =  {2, 4}   และ   B  =  {6, 8, 10, 12}    แล้ว   จงหา 
  3.1 จ านวนสมาชิกของ   A  B     = …………………………………………… 
  3.2 จ านวนสมาชิกของ   B  B     = …………………………………………… 
 
 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      คิดจะเรียนให้รุ่ง 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………            จะต้องมุ่งศึกษาคณิต 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  1.1 
 
 
 
   1) (3, 8) 
   2) คู่อันดับหกแปด, 10 
   3) เท่ากัน 
   4) 4.1 x  =  6,   y  =  9 
    4.2 x  =  10,   y  =  2 
    4.3 a  =  6,   b  =  1 
    4.4 x  =  4,   y  =  2 
 
 
 

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  1.1 
 
 
  1) 1.1 {(3, 5), (3, 6)} 
   1.2 {(5, 3), (6, 3)} 
   1.3 {(3, 3)} 
   1.4 {(5, 5), (5, 6), (6, 5), (6, 6)} 
  2) 2.1 {(1, 5), (1, 7), (1, 9), (3, 5), (3, 7), (3, 9)} 
   2.2 {(5, 1), (7, 1), (9, 1), (5, 3), (7, 3), (9, 3)} 
   2.3 {(1, 1), (1, 3), (3, 1), (3, 3)} 
   2.4 {(5, 5), (5, 7), (5, 9), (7, 5), (7, 7), (7, 9), (9, 5), (9, 7), (9, 9)} 
  3) 3.1 8 
   3.2 16 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 
แบบสรุปเนือ้หา 

รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 1 
ช่ัวโมงท่ี 3-4 จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามใบความรู้รหัสท่ี  1  และเอกสารแนะแนวทางรหัสท่ี  1  
   ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. คู่อันดับ  คือ  …………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………. 
 
2. (6, 8)  อ่านว่า  ………………………………………………………………………………….. 
 
3. (a, b)  =  (c, d)  ก็ต่อเม่ือ  ……………………………………………………………………… 
 เมื่อ  a, b, c, d  เป็นจ านวนจริงใด 
 
4. ผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต  A  และ  B  หมายถึง  ……………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
 
5. การหาจ านวนสมาชิกของ  A  B  ท าได้โดย  …………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 
เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 

รหัสเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติมท่ี  1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 1 
ช่ัวโมงท่ี 3-4 จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

ค าช้ีแจง  ให้นักเรียนแสดงวิธีท าทุกข้อ 
  1) จงหาค่าตัวแปรในแต่ละข้อต่อไปนี้ 
   1.1 (2x + y, 8) =      (16, x – y) 
   1.2 (x2 – 2x + 1, 6)     =     (0, 2y) 
  2) ก าหนด   A  =  {x | x เป็นจ านวนค่ีบวกท่ีน้อยกวา่  7}   และ 
   B  =  {x | x เป็นจ านวนคู่บวกท่ีน้อยกว่า  6}    จงหา 
   2.1 A  B 
   2.2 B  A 
  3) ก าหนด    A  =  {5, 10, 15}   และ   B  =  {2, 4, 6, 8, 10} 
   จงหาจ านวนสมาชิกของ   A  B ,  B  A ,  A  A   และ   B  B 
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แผนการจัดการเรยีนรู้ที่  2 
เรื่อง 

ความสัมพันธ ์
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  1 
สัปดาห์ท่ี  3 – 4  
ช่ัวโมงท่ี  5 - 7 

เรื่อง  ความสัมพันธ์ 
จ านวนช่ัวโมงสอน  3  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของความสัมพันธ์ได้ 
   1.2 เขียนความสัมพันธ์แบบแจกแจงสมาชิกและแบบบอกเงื่อนไขได้ 
   1.3 เขียนกราฟของความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  1. ความสัมพันธ์ 
  2. กราฟของความสัมพันธ์ 
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   กิจกรรมการเรียนรู้ 
 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
5 – 6       1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  

นักเรียนจะสามารถ    
          -  บอกความหมายของความสัมพันธ์ได้ 
          -  เขียนความสัมพันธ์แบบแจกแจงสมาชิกและแบบบอกเงื่อนไขได้ 
          -  เขียนกราฟของความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ได้ 
     2. ทบทวนความรู้เกี่ยวกับคู่อันดับ  และผลคูณคาร์ทีเซียน  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนศึกษาใบความรู้  รหัสท่ี  1  แล้วร่วมกันสรุปความหมายของ
ความสัมพันธ์และวิธีการเขียนความสัมพันธ์  โดยครูคอยช้ีแนะแนวทางอย่างใกล้ชิด  
หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  2 
     4.  ครูเขียนตัวอย่าง  1 – 2  ตัวอย่างบนกระดานแล้วให้นักเรียนร่วมกันหา
ความสัมพันธ์  เพื่อเป็นการตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนอีกครัง้หนึ่ง 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  2.1  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง  (หากนักเรียนคนใดท า
ไม่ทันเวลาให้ท าเป็นการบ้าน) 

7      1.  ครูซักถามปัญหาเกี่ยวกับการท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  2.1  โดยครูเฉลยและ
อธิบายค าตอบเพิ่มเติม  เพื่อให้นักเรียนได้แก้ไขข้อบกพร่องในการเรียนและพฒันาตนเอง
ให้ดีขึ้น 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับความหมายของความสัมพันธ์และการเขียนความสัมพันธ์
แบบแจกแจงสมาชิกและแบบบอกเงื่อนไข  โดยใช้การถาม-ตอบ  
     3.  นักเรียนดูแผ่นโปร่งใส  รหัสท่ี  2  โดยครูอธิบายวิธีเขียนกราฟของความสัมพันธ์
ว่าต้องท าอย่างไร  และให้นักเรียนร่วมกันสรุปและซักถามปัญหาจนกว่าจะเข้าใจ  
หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  2 
     4.  ครูให้นักเรียนออกมาเขียนกราฟของความสัมพันธ์  2 – 3  คน  บนกระดาน  
เพื่อเป็นการตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนอีกครั้งหนึ่ง 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  2.2  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     6.  แบ่งนักเรียนเป็นกลุ่ม ๆ ละ  4  คน  คละตามความสามารถจัดท ากราฟแสดง
ความสัมพันธ์  โดยหาโจทย์เอง  เป็นผลงานของกลุ่มส่งครูนอกเวลาเรียน 
     7.  นักเรียนท าเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  2  เป็นการบ้านเพื่อเสริมทักษะและ
ความแม่นย าในการเรียนรู้ 
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สื่อการเรียนรู้ 
 
  1. ใบความรู้  รหัสท่ี  2 
  2. แผ่นโปร่งใส  รหัสท่ี  2 
  3. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  2.1 – 2.2 
  4. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  2 
  5. เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  2 
 
 
  แหล่งการเรียนรู้ 
 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
 
 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  2.1 – 2.2  
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  2 
  3. เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  2 
  4.  กราฟของความสัมพันธ์ 
 
 
 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
5.  การท าเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 
6.  การเขียนกราฟของความสัมพันธ์ 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
6.  นักเรียนส่วนใหญ่เขียนกราฟได้ถูกต้อง 
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  บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
 
  สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………… 
 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………… 
 
  ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………… 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
                (นายวิเชียร  กีรติศักดิ์กุล) 

       ครู  วิทยฐานะช านาญการพิเศษ โรงเรียนเมืองราดวิทยาคม 
     วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

ใบความรู ้
รหัสใบความรู้ท่ี  2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 2 
ช่ัวโมงที่ 5 - 6  จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. บอกความหมายของความสัมพันธ์ได้ 
  2. เขียนความสัมพันธ์แบบแจกแจงสมาชิกและแบบบอกเงื่อนไขได้ 
 
 สาระส าคัญ 
 
  ความสัมพันธ์  เป็นเซตซึ่งสมาชิกในเซตคู่อันดับหรือความสัมพันธ์เป็นสับเซตของผลคูณคาร์ที
เซียนระหว่างเซตสองเซต  การเขียนแสดงความสัมพันธ์อาจเขียนในรูปสมการ  ตาราง  และกราฟก็ได้ 
 
 สาระการเรียนรู้ 

ความสัมพันธ ์

  ถ้าให้   A  =  {3, 4}  และ  B  =  {3, 4, 5}  จะได้ว่า 
   A  B  =  {(3, 3), (3, 4), (3, 5), (4, 3), (4, 4), (4, 5)} 
  และถ้าให้   r  เป็นเซตของคู่อันดับท่ีเกี่ยวข้องกันแบบ  “น้อยกว่า”  จะได้ 
    r   =  {(3, 4), (3, 5), (4, 5)}   เราเรียก  r  ว่าเป็นความสัมพันธ์แบบ  “น้อยกว่า”  จาก  
A  ไป  B 
  ลักษณะของความสัมพันธ์  r  นั้น  ต้องเป็นเซตของคู่อันดับท่ีได้มาจากสมาชิกใน  A  B  และ
มีความสัมพันธ์เงื่อนไขท่ีก าหนด  ซึ่งสามารถนิยามความสัมพันธ์ได้ดังนี้ 
 
 บทนิยาม      ให้  A  และ  B  เป็นเซต   r  เป็นความสัมพันธ์จาก  A  ไป  B  ก็ต่อเมื่อ   
           r  เป็นสับเซตของ  A  B   
ตัวอย่างที่  1 ก าหนด   A  =  {2, 3} ,  B  =  {4, 6, 9}   และให้ 
     r1  แทนความสัมพันธ์  “สองเท่า”  จาก  A  ไป  B 
     r2  แทนความสัมพันธ์  “หารลงตัว”  จาก  A  ไป  B 
     r3  แทนความสัมพันธ์  “รากท่ีสอง”  จาก  A  ไป  B 
 วิธีท า  A  B   = {(2, 4), (2, 6), (2, 9), (3, 4), (3, 6), (3, 9)} 
     r1 = { } 
     r2 = {(2, 4), (2, 6), (3, 6), (3, 9)} 
     r3 = {(2, 4), (3, 9)} 
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 ตัวอย่างที่  2 ก าหนด  A  เป็นเซตของจ านวนเต็มบวก  และ  B  เป็นเซตของจ านวนจริง 
     r1 = {(x, y)  A  B |   y  =  x + 2} 
     r2 = {(x, y)  A  B |   y  =  2x} 
     จงเขียน  r1  และ  r2  แบบแจกแจงสมาชิก 
 วิธีท า จาก r1 = {(x, y)  A  B |   y  =  x + 2} 
   ถ้า   x  =  1   จะได้   y  =  1 + 2   =  3    คู่อันดับคือ  (1, 3) 
                 x  =  2   จะได้   y  =  2 + 2   =  4    คู่อันดับคือ  (2, 4) 
   ท าเช่นนี้เรื่อย ๆ ไป  จะได้ 
     r1 =       {(1, 3), (2, 4), (3, 5), . . . } 
   จาก r2 = {(x, y)  A  B |   y  =  2x} 
    ความสัมพันธ์ของ  r2  อยู่ภายใต้กฎเกณฑ์  คือ 
    สมาชิกตัวหลัง   =   2 เท่าของสมาชิกตัวหน้า 
      r2 =     {(1, 2), (2, 4), (3, 6), . . . } 
 ตัวอย่างที่  3 ก าหนด   A  =  {1, 2, 3}   จงเขียน  r1  และ  r2  แบบบอกเงื่อนไข   
     เมื่อ  r1 , r2  เป็นความสัมพันธ์ใน  A  และ   
     r1 =     {(1, 2), (2, 3)} 
     r2 =     {(1, 1), (2, 2), (3, 3)} 
 วิธีท า  จาก  r1 =     {(1, 2), (2, 3)} 
    r1 =     {(x, y)  A  A  |   y  =  x + 1} 
   จาก r2 =     {(1, 1), (2, 2), (3, 3)} 
    r2 =     {(x, y)  A  A  |   y  =  x} 
 
  
  สรุป 
  
   1. ความสัมพันธ์เป็นเซต 
   2. เซตท่ีเป็นความสัมพันธ์ต้องมีสมาชิกเป็นคู่อันดับ 
   3. คู่อันดับท่ีอยู่ในความสัมพันธ์จะต้องอยู่ในกฎเกณฑ์ท่ีก าหนด 
   4. ถ้า  A  มีสมาชิก  m  ตัว  และ  B  มีสมาชิก  n  ตัว   A  B  จะมีสมาชิก  mn  ตัว 
           สับเซตของ A  B  จะมี  2mn  สับเซต 
           ความสัมพันธ์จาก  A  ไป  B   จะมี  2mn  ความสัมพันธ์ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  2.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 2 
ช่ัวโมงที่ 5-6  จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1 – 1.2  
 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนหาค าตอบแต่ละข้อต่อไปนี้แล้วเติมลงในกระดาษค าตอบท่ีแจกให้ 

 
 1. จงเขียนความสัมพันธ์แต่ละข้อต่อไปนี้ในรูปแจกแจงสมาชิก 
  1.1 r1 = {(x, y)  I  I+  |  y2  =  x} 
  1.2 r2 = {(x, y)  A  A  |  y  =  x – 4 }   เมื่อ  A  =  {2, 5, 6, 10} 
  1.3 r3 = {(x, y)  I  I  |  y2  =  1 – x2} 
 
 2. จงเขียนความสัมพันธ์ของ  r  ในแต่ละข้อต่อไปนี้   เมื่อ  A  =  {1, 2, 3, 4}  และ   
  r  เป็นความสัมพันธ์ใน  A 
  2.1 r = {(4, 2), (1, 1)} 
  2.2 r = {(1, 2), (2, 3), (3, 4)} 
  2.3 r = {(3, 1)} 
 
 3. ก าหนดเซต  A  มีสมาชิก  3  ตัว  เซต  B  มีสมาชิก  4  ตัว   จงหา 
  3.1 จ านวนความสัมพันธ์จาก  A  ไป  A 
  3.2 จ านวนความสัมพันธ์จาก  A  ไป  B 
  3.3 จ านวนความสัมพันธ์จาก  B  ไป  B 
 
 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      เรียนคณิตศาสตร์ 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    วันละนิดช่วยพิชิต 
           ความโง่เขลา 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แผ่นโปร่งใส 
รหัสแผ่นโปร่งใสท่ี  2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 2 
ช่ัวโมงที่ 7  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
กราฟของความสัมพันธ ์

 
 

 บทนิยาม   ให้  R  เป็นเซตของจ านวนจริง  และความสัมพันธ์  r  เป็น 
   สับเซตของ  R  R   กราฟของความสัมพันธ์  r  คือ  เซตของ 
   จุดในระนาบโดยที่แต่ละจุดแทนสมาชิกของความสัมพันธ์  r 
 
     ตัวอย่างท่ี  1 จงเขียนกราฟของความสัมพันธ์  (1, 4), (2, 5), (3, 7) 
     วิธีท า        กราฟของความสัมพันธ์ดังกล่าว  จะมีทั้งหมด  3  จุด  ดังรูป 
        Y  
                  7      (3, 7) 
 
              (2, 5) 

               (1, 4)    
    
 

 
          X 
                             -4        0             4 
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 ตัวอย่างท่ี  2 จงเขียนกราฟของ  r  =  {(x, y)  R  R  |   y  =  2x + 1} 
 วิธีท า จาก   r  =   {(x, y)  R  R  |   y  =  2x + 1} เราสามารถหาคู่อันดับใน  
r  ที่สอดคล้องกับสมการ   y  =  2x + 1  บางคู่อันดับได้ดังนี้ 
 

x 0 1 2 3 -1 -2 -3 -4 
y 1 3 5 7 -1 -3 -5 -7 

 

  จากนั้นน าคู่อันดับ  (x, y)  ไปก าหนดต าแหน่งของจุดแต่ละจุดได้ดังนี้ 
                   Y 
                           10 
 
         
            5 
 
 
                    X 
                    -10                        -5                                                   5                        10 

 
                                                                        -5 
 
 
             -10 
 
 
 
 หมายเหตุ การเขียนกราฟของความสัมพันธ์จะมีข้อตกลงดังนี้ 
   1. ถ้า  r  เป็นเซตจ ากัด  และจ านวนสมาชิกมีน้อย  จะเขียนจุดที่ใช้แทน 
 สมาชิกของ  r  ทุกสมาชิก 
   2. ถ้า  r  เป็นเซตจ ากัด  แต่จ านวนสมาชิกมีมากจะเขียนจุดที่ใช้แทน 
 สมาชิกของ  r  เพียง  3  สมาชิกแรกและสมาชิกสุดท้าย  (จุดที่ใช้แทนสมาชิกอื่น ๆ  
 จะละไว้ ในฐานที่เข้าใจ) 
   3. ถ้า  r  เป็นเซตอนันต์  จะเขียนจุดที่ใช้แทนสมาชิกของ  r  เพียง  5 – 10   
 สมาชิก  โดยเว้นจุดให้ห่างเป็นระยะ ๆ  จะท าให้ได้กราฟของ  r  อย่างหยาบ ๆ 



 35 

รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  2.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 2 
ช่ัวโมงที่ 7  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.3 
 

ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเขียนกราฟของความสัมพันธ์แต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 

1.  จงเขียนกราฟของ  r  =  {(2, 4), (3, 7), (1, 
5)} 
 

3.  จงเขียนกราฟของ  
      r  =  {(x, y)  I  I  |  x2 + y2  =  4} 
 
 
 
 
 
 
 

2.  จงเขียนกราฟของ  r  =  {(0, 0), (-1, -1),  
     (-2, -2), (-3, -3), (-4, -4)} 

4.  จงเขียนกราฟของ  
      r  =  {(x, y)  I  I  |  y  =  x + 3} 
 
 
 
 
 
 

 
 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      ทุกอย่างเร่ิมต้นที่ 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………           ความคิดอยากรู้คณิตต้อง 
                 หม่ันคิดและไตร่ตรอง 
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0 

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  2.1 
  1) 1.1 r1 =     {(1, 1), (4, 2), (9, 3), (16, 4), . . .} 
   1.2 r2 =     {(6, 2), (10, 6)} 
   1.3 r3 =     {(0, 1), (0, -1), (1, 0), (-1, 0)} 
  2) 2.1 r1 =     {(x, y)  A  A  |   y2  =  x} 
   2.2 r2 =     {(x, y)  A  A  |   y  =  x + 1} 
   2.3 r3 =     {(x, y)  A  A  |   y  =  x – 2} 
  3) 3.1 16  ความสัมพันธ์ 
   3.2 212  ความสัมพันธ์ 
   3.3 216  ความสัมพันธ์ 
 

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  2.2 
1.                              Y 

                                                         
(3, 7) 

                                              (1, 5) 
                                                   (2, 4) 
 

                                                                        
X 
         -5                                                    5        
 
 
 
 

3.  
                             Y 
 

                                      (0, 2) 
 
                                                   (2, 0)             
X 
          (-2, 0) 
 
                                      (0, -2) 

2. 
                                    Y 
 
 
                                          (0, 0)                      
X 
 
 
                     (-4, -4) 

4. 
                            Y 

                                               (1, 4) 

                                      (0, 3) 

                         (-1,2) 

               (-2, 1) 

                                                                         
X 

0

0

0
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 2 
ช่ัวโมงที่ 5-7 จ านวนช่ัวโมงสอน 3 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามใบความรู้  รหัสท่ี  2  และแผ่นโปร่งใส  รหัสท่ี  2  
   ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. ความสัมพันธ์   หมายถึง  ………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
 
2. ความสัมพันธ์ใด ๆ สามารถเขียนแทนในรูปของ   
 2.1 ……………………………………………………………………………………………... 
 2.2 ……………………………………………………………………………………………... 
 2.3 ……………………………………………………………………………………………... 
 2.4 ……………………………………………………………………………………………... 
 
3. จ านวนความสัมพันธ์จากเซต  A  ไปเซต  B  หาได้โดย  ………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
 
4. กราฟของความสัมพันธ์  คือ  …………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 
รหัสเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติมท่ี  2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 2 
ช่ัวโมงที่ 5-7 จ านวนช่ัวโมงสอน 3 ช่ัวโมง 

 
ค าช้ีแจง  ให้นักเรียนแสดงวิธีท าทุกข้อ 
 
 
  1) จงเขียนความสัมพันธ์ในแต่ละข้อต่อไปนี้ในรูปการแจกแจงสมาชิก 
   1.1 ก าหนด   r  =  {(x, y) |  y  =  x2 ,  x  {1, 2, 3}} 
   1.2 ก าหนด   A  =  {-1, 0, 1}  และ  r  =  {(x, y)  A  A |  x  =  –y } 
 
  2) ก าหนด   A  =  {1, 2, 3, 4}  และ  B  =  {1, 2, 3, . . . , 9}   จงเขียนความสัมพันธ์ 
   ต่อไปนี้ในรูปแบบบอกเงื่อนไขของสมาชิก 
   2.1 r1  แทน  “เป็นรากท่ีสาม”  จาก  A  ไป  B 
   2.2 r2  แทน  “เป็นสองเท่า”  จาก  A  ไป  B 
   2.3 r3  แทน  “มากกว่ากันอยู่  3”  จาก  B  ไป  A 
  
  3) จงเขียนกราฟของความสัมพันธ์ในแต่ละข้อต่อไปนี้ 
   3.1 r   =   {(x, y)  R  R |  x  0 ,  x  y  และ  x + y    1} 
   3.2 r   =   {(x, y) |   1   x  <  1} 
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แผนการจัดการเรยีนรู้ที่  3 
เรื่อง 

โดเมนและเรนจข์องความสัมพันธ ์
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  3 
สัปดาห์ท่ี  4  
ช่ัวโมงท่ี  8 

เรื่อง  โดเมนและเรนจ์ของความ 
          สัมพันธ ์
จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2 

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ได้ 
   1.2 หาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  1. โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ 
 
 กิจกรรมการเรียนรู้ 
 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรยีนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
8       1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  นักเรียนจะ

สามารถ   หาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ได้ 
     2. ทบทวนความรู้เกี่ยวกับความสัมพันธ์และกราฟของความสัมพันธ์  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนท าใบกิจกรรม  รหัสท่ี  3  แล้วร่วมกันสรุปวิธีหาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์  
โดยครูควรอธิบายเพิ่มเติม  เมื่อนักเรียนสงสัยแล้วจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  3 
     4.  ครูยกตัวอย่างความสัมพันธ์  2 – 3  ตัวอย่าง  บนกระดานแล้วให้นักเรียนร่วมกันหาโดเมน
และเรนจ์ของความสัมพันธ์  เพื่อทดสอบความเข้าใจของนักเรียนอีกครั้ง 
     5.  นักเรียนแต่ละกลุ่มส่งตัวแทนร่วมแข่งขันท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  3  ข้อ  1 – 5  ให้เวลา
แข่งขัน  5  นาที  นักเรียนกลุ่มใดท าได้คะแนนสูงสุดจะเป็นผู้ชนะอันดับ  1, 2, 3  ตามล าดับ  ซึ่งจะ
ได้รับรางวัลจากผู้สอน 
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     6.  นักเรียนแต่ละกลุ่มท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  3  ข้อ  6 – 10  เป็นการบ้าน  เพื่อเสริมทักษะ
และความแม่นย าในการเรียนรู้ 
     7.  นักเรียนแต่ละกลุ่มท า  Mind Map  เรื่องความสัมพันธ์  เพื่อเสริมทักษะและความเข้าใจ  
ตลอดจนพัฒนาความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ของนักเรียน 

 
 

  สื่อการเรียนรู้ 
  1. ใบกิจกรรม  รหัสท่ี  3 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  3 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  3 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  3 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  3 
  3. Mind Map  เรื่อง  ความสัมพันธ์ 
 การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
 
5.  การท า  Mind Map 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง   
     ครบถ้วน 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้องสวยงาม 

   
  



 42 
บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
  สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

       ครู  วิทยฐานะช านาญการพิเศษ โรงเรียนเมืองราดวิทยาคม 
      วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

ใบกิจกรรม 
รหัสใบกิจกรรมท่ี  3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 3 
ช่ัวโมงที่ 8  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 ค าช้ีแจง ให้นักเรียนหาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ในแต่ละข้อตามตัวอย่างดังต่อไปนี้ 
 ตัวอย่าง  จงหาโดเมนและเรนจ์ของ  r  =  {(2, 5), (3, 6), (4, 7), (5, 8)} 
 วิธีท า  โดเมนของความสัมพันธ์  r  คือ เซตของสมาชิกตัวหน้าในคู่อันดับของความสัมพันธ์ 
    เขียนแทนด้วย   Dr 
    Dr = {2, 3, 4, 5} 
    เรนจ์ของความสัมพันธ์  r  คือ เซตของสมาชิกตัวหลังในคู่อันดับของ  r   
    เขียนแทนด้วย  Rr 
    Rr = {5, 6, 7, 8} 
 1. ก าหนด   r  =  {(1, 2), (2, 4), (3, 5), (4, 6)} 
 1.1  Dr = ………………………………………………………………… 
 1.2  Rr = ………………………………………………………………… 
 2. ก าหนด   r  =  {(-2, 5), (3, 7), (6, 6), (6, 2), (4, 8)} 
 2.1  Dr = ………………………………………………………………… 
 2.2  Rr = ………………………………………………………………… 
 3. ก าหนด   r  =  {(0, 0), (1, 1), (2, 2), (3, 3), (4, 4)} 
 3.1  Dr = ………………………………………………………………… 
 3.2  Rr = ………………………………………………………………… 
 4. ก าหนด   r  =  {(2, 4), (3, 5), (4, 6), (5, 7), (6, 8)} 
 4.1  Dr = ………………………………………………………………… 
 4.2  Rr = ………………………………………………………………… 
 ตัวอย่างที่  2  ให้   r  =  {(x, y)  R  R  |   y  =  2x + 1}   จงหาโดเมนและเรนจ์ของ  r 
 วิธีท า  จากความสัมพันธ์  r  ท่ีก าหนดให้   y  =  2x + 1  เราสามารถหาค่า  y  ท่ีเป็นจริง 
    และสอดคล้องกับความสัมพันธ์ที่ได้เสมอ 
   หาเรนจ์     จาก      y  =    2x + 1   จะต้องท าให้อยู่ในรูป  x  =  เทอมของ  y   
     จะได้       2x =    y - 1  
               x =    

2

1 -y  

   จากความสัมพันธ์  x  =    
2

1 -y    เราสามารถหาค่า  x  ท่ีเป็นจริงและสอดคล้องกับ 

   ความสัมพันธ์นี้ได้เสมอ      Rr =     {y |  y  R} 
 
 1. จงหาโดเมนและเรนจ์ของ 
  r  =  {(x, y)  I+  I+  |  x + y  =  8} 
  Dr  =  ………………………………………………………. 
  Rr  =  ………………………………………………………. 
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     2. จงหาโดเมนและเรนจ์ของ 
  r  =  {(x, y)  I  I+  |  y  =  2x + 1} 
  Dr  =  ………………………………………………………. 
  Rr  =  ………………………………………………………. 
 3. จงหาโดเมนและเรนจ์ของ 
  r  =  {(x, y)  |   y  =  

1 -x 

1 } 

  Dr  =  ………………………………………………………. 
  Rr  =  ………………………………………………………. 
 4. จงหาโดเมนและเรนจ์ของ 
  r  =  {(x, y)  |   y  =  x2  และ  x  I} 
  Dr  =  ………………………………………………………. 
  Rr  =  ………………………………………………………. 
 
 สรุป 
 
 
 1. โดเมนของความสัมพันธ์  r  คือ  เซตของสมาชิกตัวหน้าในคู่อันดับของความสัมพันธ์  r  
  เขียนแทนด้วย  Dr 
 2. เรนจ์ของความสัมพันธ์  r  คือ  เซตของสมาชิกตัวหลังในคู่อันดับของความสัมพันธ์  r 
  เขียนแทนด้วย  Rr 
 3. การหาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์   สามารถท าได้ดังนี้ 
  3.1  กรณีความสัมพันธ์สามารถเขียนในรูปแจกแจงสมาชิกได้  
    โดเมน  คือ  สมาชิกตัวหน้าในคู่อันดับของความสัมพันธ์ 
    เรนจ์  คือ  สมาชิกตัวหลังในคู่อันดับของความสัมพันธ์ 
  3.2  กรณีความสัมพันธ์ไม่สามารถเขียนในรูปแจกแจงสมาชิกได้ 
    3.2.1 การหาโดเมน   ควรเขียนความสัมพันธ์ให้อยู่ในรูปของ 

        y   =   เทอมของ  x 

     แล้วพิจารณาว่า  ภายในเซตท่ีก าหนดให้  x  มีค่าอะไรบ้างท่ีท าให้หาค่า  y  ได้ 
     โดยท่ี  y  นั้นต้องอยู่ภายในเซตท่ีก าหนดให้  ค่า  x  เหล่านั้นจะเป็นสมาชิก 
     ในโดเมน  
    3.2.2 การหาเรนจ์   ควรเขียนความสัมพันธ์ให้อยู่ในรูปของ 

        x   =   เทอมของ  y 

     แล้วพิจารณาว่า   y  มีค่าเป็นอะไรบ้างท่ีท าให้หาค่า  x  ได้  โดยท่ี  x  นั้น 
     ต้องอยู่ภายในเซตท่ีก าหนดให้   ค่า  y  เหล่านั้น  จะเป็นสมาชิกในเรนจ์ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหสัวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 3 
ช่ัวโมงที่ 8  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1 – 1.2  
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในช่องว่างแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
ข้อที่ ความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ โดเมน เรนจ ์

1 {(1, a), (2, b), (3, c), (4, d)}   
2 {(2, 10), (3, 20), (4, 30), (5, 40)}   
3 {(1, 3), (2, 4), (3, 5), (4, 6)}   
4 {(0, 0), (1, 1), (2, 2), (3, 3)}   
5 {(1, 4), (2, 5), (3, 6), (4, 7)}   
6 {(1, 1), (2, 4), (3, 9), (4, 16)}   
7 {(0, 0), (1, 2), (2, 4), (3, 6), (4, 8)}   
8 {(x, y)  |  y  =  x - 4}   
9 {(x, y)  I  I  |  y  =  x2 + 1}   
10 {(x, y)  |  y  =  8 -x }   

 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      คณิตศาสตร์ไม่ยาก 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    อย่างที่คิด  ถ้าใส่ใจ 
           คิดและพากเพียร  
 

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  3 
ข้อที่ โดเมน เรนจ ์

1   {1, 2, 3, 4}   {a, b, c, d} 
2   {2, 3, 4, 5}   {10, 20, 30, 40} 
3   {1, 2, 3, 4}   {3, 4, 5, 6} 
4   {0, 1, 2, 3}   {0, 1, 2, 3} 
5   {1, 2, 3, 4}   {4, 5, 6, 7} 
6   {1, 2, 3, 4}   {1, 4, 9, 16} 
7   {0, 1, 2, 3, 4}   {0, 2, 4, 6, 8} 
8   {x |  x  R }   {y |  y  R } 
9   {x |  x  I }   {y |  y  I } 
10   {x |  x  8 }   {y |  y  0 } 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 3 
ช่ัวโมงที่  8  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามใบกิจกรรมท่ี  3  ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. โดเมนของความสัมพันธ์  คือ  ………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
 
2. เรนจ์ของความสัมพันธ์  คือ  …………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
 
3. การหาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ในกรณีที่ความสัมพันธ์สามารถเขียนในรูปการ 
 แจกแจงสมาชิก  หาได้โดย  …………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
 
4. การหาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ในกรณีที่ความสัมพันธ์ไม่สามารถเขียนให้อยู่ในรูป 
 การแจกแจงสมาชิก  หาได้โดย………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
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แผนการจัดการเรยีนรู้ที่  4 
เรื่อง 

ความหมายของฟังกช์ัน 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  4 
สัปดาห์ท่ี  5 
ช่ัวโมงท่ี  9 

เรื่อง   ความหมายของฟังก์ชัน 
จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  ปีการศึกษา  

  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของฟังก์ชันได้ 
   1.2 เขียนแผนภาพแสดงความสัมพันธ์ที่เป็นฟังก์ชันได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นกัเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
  สาระการเรียนรู้ 
   1. ฟังก์ชัน 
  กิจกรรมการเรียนรู้ 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
9      1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบตามแผนการจัดการ

เรียนรู้นี้แล้ว  นักเรียนจะสามารถบอกความหมายของฟังก์ชันได้  และเขียนแผนภาพ
แสดงความสัมพันธ์ที่เป็นฟังก์ชันได้      
2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับความสัมพันธ์  โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์  โดยใช้การ
ถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  4  แล้วร่วมกันสรุปความหมาย
ของฟังก์ชัน  ดังนี ้
 

 
 
 
   หลังจากนั้นให้นักเรียนบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  4 
        4.  ครูเขียนความสัมพันธ์  ดังนี้ 
                 r1   =   {(-3, 9), (3, 9), (2, 4)} 
                 r2   =   {(-2, 5), (5, 7), (0, 1), (4, -2)} 
                 r3   =   {(1, 2), (2, 3), (3, 4), (4, 5)} 
                 r4   =   {(2, 4), (2, 5), (3, 6)} 
  

บทนิยาม     ฟังกช์นั  คือ  ความสมัพนัธท์ี่สมาชิกในโดเมนแต่ละตวัจบัคู่กบั 
      สมาชิกในเรนจข์องความสมัพนัธเ์พยีงตวัเดียวเท่านั้น 
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ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 

      แล้วให้นักเรียนร่วมกันพิจารณาว่า  ความสัมพันธ์ใดบ้างเป็นฟังก์ชัน  เพื่อเป็นการตรวจสอบความ
เข้าใจของนักเรียนอีกครั้ง 
5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  4  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  และบันทึกคะแนนท่ี
ได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง  นักเรียนคนใดท าคะแนนได้ไม่ถึง  70%  จะได้รับการสอน
เพิ่มเติม  หรือให้ศึกษาเอกสารประกอบการสอนอีกครั้ง  

 
 

  สื่อการเรียนรู้ 
  1. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  4 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  4   
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  4 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  4 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  4 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง 
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บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
 
  สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
  ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

       ครู  วิทยฐานะช านาญการพิเศษ โรงเรียนเมืองราดวิทยาคม   
   วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  4 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 4 
ช่ัวโมงที่ 9  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. บอกความหมายของฟังก์ชันได้ 
  2. เขียนแผนภาพแสดงความสัมพันธ์ที่เป็นฟังก์ชันได้ 
 สาระส าคัญ 
  ฟังก์ชัน  เป็นความสัมพันธ์ที่มีสมาชิกในโดเมนแต่ละตัว  จับคู่กับสมาชิกในเรนจ์ของความสัมพันธ์เพียงตัว
เดียวเท่านั้น 
 สาระการเรียนรู้ 

ฟังก์ชัน 

 ตารางแสดงความสัมพันธ์ที่เป็นฟังก์ชัน 
 

ข้อที่ ความสัมพันธ์ 
ฟังก์ชัน 

เป็น ไม่เป็น 
1    r1   =   {(1, 2), (2, 3), (3, 4), (4, 5)}  - 

2    r2   =   {(0, 1), (1, 2), (2, 3), (3, 4)}  - 

3    r3   =   {(2, 1), (2, 3), (3, 4), (4, 6)} -  

4    r4   =   {(1, 2), (1, 4), (1, 5), (2, 6), (3, 7)} -  

5    r5   =   {(5, 6), (6, 7), (7, 8), (8, 9), (9, 10)}  - 

  จากตารางข้อ  1,  2,  5  เป็นฟังก์ชันเพราะว่า  สมาชิกในโดเมนแต่ละตัวจับคู่กับสมาชิกในเรนจ์ของ
ความสัมพันธ์เพียงตัวเดียว  ซึ่งแสดงด้วยแผนภาพดังนี้ 
 
       1     2 
       2     3 
       3     4 
       4     5 

 

r1 
 
       0     1 
       1     2 
       2     3 
       3     4 

 

r2 
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       5     6 
       6     7 
       7     8 
       8     9 
       9     10 

 

r3 
 
 
รายวิชา  คณิตศาสตร์พื้นฐาน 
รหัสวิชา   ค41102 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  4 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 4 
ช่ัวโมงที่ 9 จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1 
 

ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนกาเครื่องหมาย    ลงในตารางต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 
 

ข้อที่ ความสัมพันธ์ 
ฟังก์ชัน 

เป็น ไม่เป็น 
1    r   =   {(1, 2), (3, 7), (4, 9), (8, 6), (10, 8)}   
2    r   =   {(3, 2), (4, 2), (6, 2)}   
3    r   =   {(1, 3), (2, 4), (3, 6), (3, 8)}   
4    r   =   {(x, y) |  y  =  x2 - 1}   
5    r   =   {(x, y) |  xy  =  2}   
6    r   =   {(x, y) |  y2  =  x + 3}   
7    r   =   {(x, y) |  y  =  x3}   
8    r   =   {(x, y) |  y  =  x2 + 3}   
9    r   =   {(2, 3), (2, 4), (3, 6), (4, 9)}   
10    r   =   {(x, y) |  x  =  y2 + 2y + 1}   

 
 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      ชีวิตจะสดใส 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    ถ้าสนใจคณิตศาสตร์ 
              จริงไหม !  
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  4 

ข้อที่ 
ฟังก์ชัน 

เป็น ไม่เป็น 

1  - 

2  - 

3 -  

4  - 

5  - 

6 -  

7  - 

8  - 

9 -  

10 -  

 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  4 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 4 
ช่ัวโมงที่  9  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  4  ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
1. ฟังก์ชัน  คือ  ………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
2. ยกตัวอย่างความสัมพันธ์ที่เป็นฟังก์ชันมา  8  ตัวอย่าง  พร้อมท้ังบอกเหตุผลว่าท าไมถึงเป็นฟังก์ชัน  

ข้อที่ ความสัมพันธ์ที่เป็นฟังก์ชัน เหตุผล 
1   
2   
3   
4   
5   
6   
7   
8   
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แผนการจัดการเรยีนรู้ที่  5 
เรื่อง 

รูปแบบการเขยีนฟังก์ชัน 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  3 
สัปดาห์ท่ี  4  
ช่ัวโมงท่ี  8 

เรื่อง  รูปแบบการเขียนฟังก์ชัน 
จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  ปีการศึกษา  

  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 เขียนฟังก์ชันในรูปแบบต่าง ๆ  เช่น  สมการ  กราฟ  และตารางได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
  สาระการเรียนรู้ 
   1. รูปแบบการเขียนฟังก์ชัน 
  กิจกรรมการเรียนรู้ 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
10       1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  

นักเรียนจะสามารถ   เขียนฟังก์ชันในรูปแบบต่าง ๆ  เช่น  สมการ  กราฟ  และตารางได้ 
     2. ทบทวนความรู้เกี่ยวกับความหมายของฟังก์ชัน  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนจับคู่กันศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  5    แล้วร่วมกันสรุป 
รูปแบบต่าง ๆ  โดยครูคอยตอบปัญหาของนักเรียนอย่างใกล้ชิด  หลังจากนั้นบันทึกลงใน
แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  5 
     4.  ครูให้นักเรียนฝึกเขียนฟังก์ชันในรูปแบบต่าง ๆ  เช่น  สมการ  กราฟ  และตาราง
บนกระดาน  เพื่อตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนอีกครั้ง 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  5  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลยและ
บันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     6.  นักเรียนแต่ละกลุ่มจัดท าแผนภูมิรูปแบบการเขียนฟังก์ชัน  เป็นผลงานของกลุ่ม
ส่งครูนอกเวลาเรียน  โดยใช้กระดาษ  A4 
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ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
                                 (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 
    ครู  วิทยฐานะช านาญการพิเศษ โรงเรียนเมืองราดวิทยาคม 

  วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 

     สื่อการเรียนรู้ 
  1. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  5 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  5 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  5 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  5 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  5 
  3. แผนภูมิรูปแบบการเขียนฟังก์ชัน 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
5.  การท าแผนภูมิรูปแบบการเขียนฟังก์ชัน 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง   
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้องและสวยงาม 

  บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
  สรุปผลการเรียนรู้ 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  ข้อเสนอแนะ 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

           
 
 



 57 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  5 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 5 
ช่ัวโมงที่ 10  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1.1  เขียนฟังก์ชันในรูปแบบต่าง ๆ  เช่น  สมการ  กราฟและตารางได้ 
 สาระส าคัญ 
  ฟังก์ชันสามารถเขียนแทนด้วยสมการกราฟ  หรือตารางก็ได้ 
 สาระการเรียนรู้ 
 

รูปแบบการเขยีนฟังก์ชัน 

  การเขียนฟังก์ชันมีหลายรูปแบบ  แต่รูปแบบท่ีพบบ่อย ๆ  มี  5  รูปแบบ  คือ 
 รูปแบบที่  1  การเขียนฟังก์ชันโดยใช้แผนภาพ  รูปแบบนี้เป็นการน าฟังก์ชันในรูปการแจกแจงสมาชิกมาเขียนให้
เห็นชัดเจนว่าคู่อันดับซึ่งเป็นสมาชิกของ  f  แต่ละสมาชิกเกิดจากการจับคู่กันอย่างไร 
 1)   2    1  2)        ก   1 
    4    3          ข   2 
    6    5          ค 
    8    7 
 
 รูปแบบที่  2   การเขียนฟังก์ชันโดยการแจกแจงสมาชิก  รูปแบบนี้เป็นการเขียนฟังกัน  f  ในรูปเซต  และเขียน
สมาชิกแต่ละตัวของ  f   ซึ่งเป็นคู่อันดับลงในเซต  เช่น  f    =    {(1, 4), (2, 6), (3, 8), (4, 10)} 
 รูปแบบที่  3   การเขียนฟังก์ชันแบบบอกเงื่อนไขของสมาชิกในเซต  รูปแบบนี้เกิดจากการเขียนฟังก์ชันในรูปเซต
แบบบอกเงื่อนไข  โดยใช้คู่อันดับ  (x , y)  แทนสมาชิกใด ๆ  ในเซต  f  แล้ว  มีเงื่อนไขบอกให้ทราบว่า  x  กับ  y   
จับคู่กันด้วยกฎเกณฑ์ใด  เช่น    f =     {(x, y)  R  R |   y  =  3x} 
 ในตัวอย่างนี้  f  เป็นเซต  มีสมาชิกเป็นคู่อันดับ  (x, y)  ใด ๆ  โดยท่ี  x  กับ  y  จับคู่กันโดยใช้กฎเกณฑ์  (หรือ
เงื่อนไข)  ว่า   y  =  2x 
  การเขียนฟังก์ชันแบบนี้  นิยมเขียนเฉพาะกฎเกณฑ์  (เงื่อนไข)  ท่ี  x  กับ  y  จับคู่กัน  แทนการเขียนเซต  f  
เช่น              เซต   f   =    {(x, y)  R  R |  y  =  3x}   นิยมเขียนเป็น   y  =  3x 
       เซต   f   =    {(x, y)  R  R |  y  =  x2 - 4x - 6}   นิยมเขียนเป็น   y  =  x2 - 4x - 6  
 รูปแบบที่  4   การเขียนฟังก์ชันโดยการใช้ตาราง  รูปแบบนี้เป็นการน าคู่อันดับ  ซึ่งเป็นสมาชิกของ  f   แต่ละ
สมาชิกเขียนไว้ในตาราง  เช่น 

x 1 2 3 4 
f(x) 4 6 8 10 

 รูปแบบที่  5   การเขียนฟังก์ชันโดยใช้กราฟ  รูปแบบนี้เกิดจากการน าคู่อันดับ  (x, y)  ท่ีอยู่ใน  f  ไปเขียนเป็นจุด
บนระนาบ  ซึ่งจะได้เซตของจุดมากมายท่ีเห็นเป็นรูปกราฟแบบต่าง ๆ  เช่น 
 1) 
 
 
          

0

Y

X 0

Y

X
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  5 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 5 
ช่ัวโมงที่ 10  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1 
 

ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเลือกค าตอบท่ีนักเรียนเห็นว่าถูกท่ีสุดเพียงค าตอบเดียว 
 ก าหนด   f  =  {(1, 2), (2, 4), (3, 6), (4, 8)} 
 ใช้ตอบค าถามข้อ  1 - 3 
  1. เขียน  f  ให้อยู่ในรูปสมการได้ตรงกับข้อใด 
 ก.  y   =   2x 
 ข.  y   =   3x 
 ค.  y   =   2x + 1 
 ง.  y   =   x + 1 
  2. เขียนฟังก์ชัน  f  ในรูปของกราฟได้ตรงกับ 
       ข้อใด 
 ก.  
 
 
 
 
        ข. 
 
 
 

 ค.   
 
 
 
 
  
        ง.                     Y 
     
                                       1 
                                 0                         X 

   

3. เขียนฟังก์ชัน  f  ในรูปตารางได้ตรงกับข้อใด 
 ก.   
 
 ข.   
 
 ค.   
 
 ง.   
 

 

 

 

 

 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                     เฉลย 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………       1.   ก         2.   ก        3.  ง 
  

x 2 4 6 8 
f(x) 1 2 3 4 

 x 0 2 3 4 
f(x) 2 4 6 8 

 x 2 4 6 4 
f(x) 1 2 3 8 

 x 1 2 3 4 
f(x) 2 4 6 8 

 

0

Y

X

0

Y

X

0

Y

X
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  5 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 5 
ช่ัวโมงที่  10  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  5   ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
  รูปแบบการเขียนฟังก์ชัน   มีวิธีการเขียนดังนี ้
 1. …………………………………………………………………………………………….……………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 2. …………………………………………………………………………………………….……………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 3. …………………………………………………………………………………………….……………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 4. …………………………………………………………………………………………….……………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 5. …………………………………………………………………………………………….……………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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แผนการจัดการเรยีนรู้ที่  6 
เรื่อง 

วิธีการตรวจสอบความสมัพันธ์ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  6 
สัปดาห์ท่ี  6 

ช่ัวโมงท่ี  11 – 12  

เรื่อง วิธีการตรวจสอบความสัมพันธ์ 
         ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่     
จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  ปีการศึกษา  

  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้แบบแจงสมาชิกว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่ได้ 
    โดยใช้นิยามของฟังก์ชัน 
   1.2 ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้แบบบอกเงื่อนไขว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่  โดย 
    การตรวจแทนค่า  x  ใด ๆ ท่ีเป็นสมาชิกตัวหน้าของความสัมพันธ์และกราฟได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
  สาระการเรียนรู้ 
   1. วิธีการตรวจสอบความสัมพันธ์ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่  โดยใช้นิยามของฟังก์ชัน 
      2. วิธีการตรวจสอบความสัมพันธ์ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่  โดยการลองแทนค่า  x  ท่ี เป็นสมาชิกตัวหน้า 
                     ของความสัมพันธ์ 
    3. วิธีตรวจสอบความสัมพันธ์ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่   โดยใช้กราฟได้ 
  กิจกรรมการเรียนรู้ 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
11 – 12        1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  

นักเรียนจะสามารถ 
               -  ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้แบบแจกแจงสมาชิกว่าเป็นฟังก์ชัน 
                  หรือไม่ได้  โดยใช้นิยามของฟังก์ชัน 
               -  ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้แบบบอกเงื่อนไขว่าเป็นฟังก์ชันหรือ 
                  ไม่ได้  โดยใช้การลองแทนค่า  x ใด ๆ ท่ีเป็นสมาชิกตัวหน้าของความ 
                  สัมพันธ์และกราฟได้ 
     2. ทบทวนความรู้เกี่ยวกับรูปแบบการเขียนฟังก์ชัน  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  6  แล้วร่วมกันสรุปวิธีการ
ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่  โดยครูคอยแนะน าเพิ่มเติม  
เมื่อนักเรียนสงสัย  หลังจากนั้นให้บันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  6 
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     4.  ครูยกตัวอย่างความสัมพันธ์  2 – 3  ตัวอย่างบนกระดาน  แล้วให้นักเรียน
ตรวจสอบว่าความสัมพันธ์ดังกล่าวเป็นฟังก์ชันหรอืไม่  เพื่อเป็นการตรวจสอบความเข้าใจ
ของนักเรียน 
     5.  นักเรียนแต่ละกลุ่มแข่งขันท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  6  แล้วแต่ละกลุ่มเปล่ียนกัน
ตรวจตามแผนภูมิเฉลย  และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  หลังจากนั้นส่งคืนกลุ่มเดิม 
     6.  นักเรียนแต่ละกลุ่มน าส่งครูผู้สอนตรวจสอบความถูกต้อง   พร้อมท้ังประกาศผลผู้
ชนะอันดับ  1, 2  และ  3 
     7.  ครูชมเชบกลุ่มท่ีท าคะแนนได้สูงสุดและต้ังใจร่วมกิจกรรมด้วยความต้ังใจ  พร้อม
ท้ังมอบรางวัล 
     8.  นักเรียนแต่ละกลุ่มท าบัตรค าถามเกี่ยวกับการตรวจสอบความสัมพันธ์ว่าเป็น
ฟังก์ชันหรือไม่  กลุ่มละ  10  บัตร  ส่งครูนอกเวลาเรียน 

 
 

  สื่อการเรียนรู้ 
  1. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  6 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  6 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  6 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  6 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  6 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
5.  การท าบัตรค าถาม 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง   
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้องและ 
     สวยงาม 
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บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
 
  สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………… 
  ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………… 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

              ครู  วิทยฐานะช านาญการพิเศษ โรงเรียนเมืองราดวิทยาคม  
     วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  6 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 6 
ช่ัวโมงที่ 11  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1.1  ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้แบบแจกแจงสมาชิกว่าเป็นฟังก์ชันหรือไมไ่ด้โดยใช้นิยามของฟังก์ชัน 
  1.2  ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้แบบบอกเงื่อนไขว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่ได้ โดยใช้การทดลองแทนค่า   
                 x  ใด ๆ  ท่ีเป็นสมาชิกตัวหน้าของความสัมพันธ์และกราฟได้ 
 สาระส าคัญ 
  การตรวจสอบว่าความสัมพันธ์เป็นฟังก์ชันหรือไม่  มีวิธีการตรวจสอบอยู่หลายวิธี  คือ  ใช้นิยามของฟังก์ชัน  
การทดลองแทนค่าของ  x  ใด ๆ  ท่ีเป็นสมาชิกตัวหน้าของความสัมพันธ์และกราฟได้ 
 สาระการเรียนรู้ 
 

วิธีการตรวจสอบว่าความสัมพันธ์เป็นฟังก์ชันหรือไม่ 

  1. ความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้เขียนเป็นแบบแจกแจงสมาชิก   วิธีการตรวจสอบสามารถท าได้โดยดูท่ีสมาชิก
ตัวหน้าว่ามีการใช้ซ้ ากันหรือไม่ 
   1.1 ถ้าไม่มีการใช้ซ้ า  ความสัมพันธ์นั้นจะเป็นฟังก์ชัน 
   1.2 ถ้ามีการใช้ซ้ า  ให้พิจารณาสมาชิกตัวหลังของคู่อันดับดังกล่าว  ซึ่งถ้ามีค่าเท่ากัน 
     ก็จะเป็นฟังก์ชัน  แต่ถ้ามีค่าไม่เท่ากันก็จะไม่เป็นฟงัก์ชัน 
 ตัวอย่างที่  1  จงพิจารณาความสัมพันธ์ต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันหรือไม่ 
      1. r1    =   {(-1, 1), (3, 5), (-1, sin 90  ), (2, 1)} 
      2. r2    =   {(2, 3), (3, 3), (5, 7), (7, 9)} 
      3. r3    =   {(-3, 1), (7, 2), (-3, -1), (2, 7)} 
 วิธีท า 1) r1   เป็นฟังก์ชัน  เพราะว่ามีคู่อันดับอยู่  2  คู่ท่ีมีสมาชิกตัวหน้าเหมือนกัน  แต่ 
     สมาชิกตัวหลังเท่ากันด้วย   sin 90   =  1   จึงท าให้  r1  เป็นฟังก์ชัน 
   2) เป็นฟังก์ชัน  เพราะว่า  ไม่มีคู่อันดับต้ังแต่  2  คู่ขึ้นไป  ท่ีมีสมาชิกตัวหน้าเหมือนกันเลย 
   3) ไม่เป็นฟังก์ชัน  เพราะว่า  มีคู่อันดับ  2  คู่  ท่ีมีสมาชิกตัวหน้าเหมือนกัน  คือ 
     (-3, 1)  และ  (-3, -1)   ซึ่งสมาชิกตัวหลังต่างกัน  1    -1  ท าให้  r3  ไม่เป็นฟังก์ชัน  
  2. ความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้เขียนเป็นแบบบอกเง่ือนไขของสมาชิก   วิธีการตรวจสอบสามารถท าได้  2  วิธ ี 
ดังนี ้
   2.1 ตรวจสอบโดยลองแทนค่าแต่ละตัวของ  x  ใด ๆ  ท่ีเป็นสมาชิกตัวหน้าของความสัมพันธ์ลงใน
ความสัมพันธ์  แล้วพิจารณา 
     2.1.1 ถ้าในแต่ละตัวของ  x  ได้ค่า  y  เพียงค่าเดียวสรุปได้ว่าความสัมพันธ์นั้น เป็นฟังก์ชัน 
     2.1.2 ถ้ามี  x  บางตัวที่ท าให้ได้ค่า  y  มากกว่า  1  ค่า  สรุปได้ว่า  ความสัมพันธ์นั้นจะไม่เป็นฟังก์ชัน 
 ตัวอย่างที่  2   จงพิจารณาความสัมพันธ์ต่อไปนี้ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่ 
      1)  r1   =   {(x, y)  R  R |  y  =  2 + 3x - x2} 
      2)  r2   =   {(x, y)  R  R |  x2 + y2 - 8x + 7   =   0} 
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 วิธีท า 1) r1   เป็นฟังก์ชัน  เพราะว่า  เงื่อนไขของ  r1  (y  =  2 + 3x - x2)  
     เมื่อลองแทนค่า  x  ใด ๆ ลงไปก็จะได้ค่า  y  เพียงค่าเดียว  ส าหรับค่า  x 
     เช่น     x  =  0    จะได้   y  =  2 + 3(0) - 02   =   2 
       x  =  2    จะได้   y  =  2 + 3(2) - 22   =   4 
   2) r2  ไม่เป็นฟังก์ชัน  เพราะว่า  ถ้าลองแทนค่า  x  หนึ่งค่าลงในเงื่อนไขของ  r2 
     (x2 + y2 + 8x + 7   =   0)   ก็จะได้ค่า  y  ถึงสองค่า  เช่น 
     แทนค่า   x  =  1 ลงในสมการ x2 +  y2 + 8x + 7 = 0 
                - y2 + 16      = 0 
                       - y2      = 16 
                         y       =  4 
   นั่นคือ  เราสามารถยกตัวอย่างคู่อันดับท่ีมีสมาชิกตัวหน้าเหมือนกันแต่สมาชิกตัวหลังต่างกันได้  เช่น   
(1, 4), (1, -4)   ดังนั้น  r2  จึงไม่เป็นฟังก์ชัน 
   2.2 ถ้าเงื่อนไขของความสัมพันธ์เราทราบรูปแบบของกราฟหรือโจทย์ก าหนดกราฟมาให้  วิธีการ
ตรวจสอบสามารถท าได้โดยการลากเส้นตรงขนานกับแกน  Y  ใด ๆ  ตัดกราฟของความสัมพันธ์  แล้วพิจารณาดังนี้ 
     2.2.1 ถ้าเส้นตรงขนานแกน Y ใด ๆ ตัดกราฟเพียงจุดเดียวเสมอ ความสัมพันธ์ดังกล่าวก็จะเป็น
ฟังก์ชัน 
     2.2.2 ถ้าเส้นตรงขนานแกน  Y  ใด ๆ  ตัดกราฟมากกว่า  1  จุด  ความสัมพันธ์ดังกล่าวก็จะไม่เป็น
ฟังก์ชัน 
 ตัวอย่างที่  3    จงพิจารณาว่าความสัมพันธ์ต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันหรือไม่ 
       r1   =   {(x, y ) |  y  =  3} 
       r2   =   {(x, y ) |  y  =  2x2} 
       r3   =   {(x, y ) |  y  =  x   และ  x    0}  
 วิธีท า 1) จาก    r1   =   {(x, y ) |  y  =  3}   เขียนกราฟได้ดังนี้ 
 
            y = 3 
 
 
 
 
 
     
 จากรูป  ไม่มีเส้นขนานกับแกน  Y   เส้นใดตัดกราฟของ  r1  มากกว่า  1  จุด    r1  เป็นฟังก์ชัน 
  2)  จาก     r2   =   {(x, y ) |  y  =  2x2} 

x 0 1 2 -1 -2 
y 0 2 8 2 8 
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    จากรูป  พบว่าไม่มีเส้นขนานกับแกน  Y  เส้นใดตัดกราฟของ  r2  มากกว่า  1  จุด 
         r2  เป็นฟังก์ชัน 
   3) จาก      r3   =   {(x, y ) |  y   =  x   และ  x    0} 

x 0 1 4 9 16 
y 0  1  2  3  4 

 
 
 
 
 
 
 
 
    จากรูป  พบว่ามีเส้นขนานกับแกน  Y  เส้นใดตัดกราฟของ  r3  สองจุด  เพราะว่า 
    แสดงว่า  มี  x  ท่ีท าให้เกิดค่า  y  ท่ีเท่ากัน 
         r3  ไม่เป็นฟังก์ชัน  เพราะว่า  มี  x  ท่ีท าให้ได้  y  ท่ีเท่ากันสองค่า 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  6 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 6 
ช่ัวโมงที่ 11-12  จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1 – 12  
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนตรวจสอบความสัมพันธ์แต่ละข้อต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันหรือไม่   
   แล้วเขียนค าตอบลงในตารางให้ถูกต้อง 
ข้อที่ ความสัมพันธ์ ค าตอบ 

1    r1   =   {(3, 2), (-1, 4), (0, 2), (5, -3)}  
2    r2   =   {(1, -1), (-1, -1), (0, 1), (3, 1)}  
3    r3    =   {(4, 2), (4, 3), (5, 4), (6, 6)}  
4    r4   =   {(6, 1), (6, 1), (7, 2), (8, 3), (9, 4)}  
5    r5   =   {(2, 1), (2, 3), (3, 4), (4, 5), (5, 6)}  
6    r6  =   {(x, y) |  y  =  3x – 1}  
7    r7  =   {(x, y) |  y  =  3x2– x + 3}  
8    r8  =   {(x, y) |  y  =  2x2 + 1}  
9    r9  =   {(x, y) |  y  =  4x2}  
10    r10  =   {(x, y) |  x2 + y2   =   4 ,  x    0}  

 
 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………        
 

0

Y

X

2
3

1

4 8-1
-2
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  6 
 
 
 
    1) เป็นฟังก์ชัน 
    2) เป็นฟังก์ชัน 
    3) ไม่เป็นฟังก์ชัน 
    4) เป็นฟังก์ชัน 
    5) ไม่เป็นฟังก์ชัน 
    6) เป็นฟังก์ชัน 
    7) เป็นฟังก์ชัน 
    8) เป็นฟังก์ชัน 
    9) เป็นฟังก์ชัน 
    10) ไม่เป็นฟังก์ชัน 
 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  6 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 6 
ช่ัวโมงที่  11-12  จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  6   ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. วิธีการตรวจสอบความสัมพันธ์ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่  เมื่อก าหนดความสัมพันธ์เป็นแบบ 
 แจกแจงสมาชิก  สามารถท าได้โดย  …………………………………………………………… 
 1.1   …………………………………………………………………………………………… 
 1.2   …………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
 
2. วิธีการตรวจสอบความสัมพันธ์ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่  เมื่อก าหนดความสัมพันธ์แบบบอก 
 เงื่อนไขของสมาชิก  มีวิธีการตรวจสอบดังนี้ 
 2.1   …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………….…………………………………………………………………. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 2.2   …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………….…………………………………………………………………. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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แผนการจัดการเรยีนรู้ที่  7 
เรื่อง 

โดเมนและเรนจข์องฟังก์ชัน 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  7 
สัปดาห์ท่ี  7 
ช่ัวโมงท่ี  13 

เรื่อง  โดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน 
จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  ปีการศึกษา  

  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันได้ 
   1.2 หาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
  สาระการเรียนรู้ 
  1. ความหมายของโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน 
  2. การหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ 
   กิจกรรมการเรียนรู้ 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
13      1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  

นักเรียนจะสามารถ 
               -  บอกความหมายของโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันได้ 
               -  หาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
     2. ทบทวนความรู้เกี่ยวกับความหมายของฟังก์ชัน  รูปแบบการเขียนฟังก์ชัน  และ
วิธีการตรวจสอบความสัมพันธ์ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่  และโดเมนและเรนจ์ของ
ความสัมพันธ์  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนท าเอกสารแนะแนวทาง  รหัสท่ี  7  โดยครูใช้การถาม-ตอบ  เฉลย
ค าตอบ  และร่วมกันสรุปความหมายของโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน  แล้วบันทึกลงใน
แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  7 
     4.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  7  แล้วร่วมกันอภิปรายและ
สรุปวิธีหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน  โดยครูคอยช้ีแนะแนวทาง  และอธิบายเพิ่มเติม  
หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  7 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  7    เป็นการบ้านเพื่อเสริมทักษะและความ
แม่นย าในการเรียนรู ้
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ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
                          (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 
         ครู  วิทยฐานะช านาญการพิเศษ โรงเรียนเมืองราดวิทยาคม 
        วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 

สื่อการเรียนรู้ 
  1. เอกสารแนะแนวทาง  รหัสท่ี  7 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  7 
  3. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  7 
แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  7 
  2. เอกสารแนะแนวทาง  รหัสท่ี  7 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  7 
การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
5.  การท าเอกสารแนะแนวทาง 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง   
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 

บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
  สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารแนะแนวทาง 
รหัสเอกสารแนะแนวทางท่ี  7 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 7 
ช่ัวโมงที่ 13  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

ค าช้ีแจง  ให้นักเรียนเติมค าตอบแต่ละข้อลงในตารางให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
ข้อที่ ฟังก์ชัน โดเมนของฟังก์ชัน เรนจ์ของฟังก์ชัน 

1    f  =  {(2, 5), (3, 7), (4, 9), (5, 11)}   {2, 3, 4, 5}   {5, 7, 9, 11} 
2    f  =  {(6, 12), (7, 12), (8, 12)}   {6, 7, 8}   {12} 
3    f  =  {(3, 10), (5, 20), (5, 30), (7, 40)}   {3, 5, 7, 9}   {10, 20, 30, 40} 
4    f  =  {(a, 1), (b, 2), (c, 3), (d, 4)}   
5    f  =  {(m, 2), (n, 4), (p, 6)}   
6    f  =  {(4, 7), (6, 9), (8, 11)}   
7    f  =  {(2, 1), (3, 2), (4, 3), (5, 4)}   
8    f  =  {(a, 10), (b, 10), (c, 10)}   
9    f  =  {(3, 6), (5, 10), (7, 14)}   
10    f  =  {(1, 4), (2, 5), (3, 6), (4, 7)}   

 
          สรุป           โดเมนของฟังก์ชัน  คือ …………………………………………………………... 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
                            เรนจ์ของฟังก์ชัน  คือ ………………………………………………………….… 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
 

เฉลยเอกสารแนะแนวทาง  รหัสที ่ 7 
ข้อที่ โดเมนของฟังก์ชัน เรนจ์ของฟังก์ชัน 

4    {a, b, c, d}    {1, 2, 3, 4} 
5    {m, n, p}    {2, 4, 6} 
6    {4, 6, 8}    {7, 9, 11} 
7    {2, 3, 4, 5}    {1, 2, 3, 4} 
8    {a, b, c}    {10} 
9    {3, 5, 7}    {6, 10, 14} 
10    {1, 2, 3, 4}    {4, 5, 6, 7} 

 
         สรุป        โดเมนของฟังก์ชัน  คือ  เซตของสมาชิกตัวหน้าในคู่อันดับของฟังก์ชัน f 
                         เขียนแทนด้วย  Df 
                        เรนจ์ของฟังก์ชัน  คือ  เซตของสมาชิกตัวหลังในคู่อันดับของฟังก์ชัน  f 
                        เขียนแทนด้วย  Rf 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  7 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 7 
ช่ัวโมงที่ 13  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1.1  บอกความหมายของโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันได้ 
  1.2  หาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
 สาระส าคัญ 
  การหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน  สามารถหาได้โดยนิยามของโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน  และการ
พิจารณาค่าของตัวแปร  x  กับตัวแปร  y  ในฟังกชั์น 
 สาระการเรียนรู้ 
 

 

ความหมายของโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน 
 

 
 บทนิยาม  โดเมนของฟังก์ชันคือ  เซตของสมาชิกตัวหน้าในคู่อันดับของฟังก์ชัน  f เขียนแทนด้วย  Df 
     เรนจ์ของฟังก์ชันคือ  เซตของสมาชิกตัวหลังในคู่อันดับของฟังก์ชัน  f   เขียนแทนด้วย  Rf 
 
 ตัวอย่างที่  1  ก าหนด   f  =  {(2, 7), (4, 9), (6, 11), (8, 13)}   จงหาโดเมนและเรนจ์ของ 
      ฟังก์ชัน  f 
 วิธีท า  จาก        f  =   {(2, 7), (4, 9), (6, 11), (8, 13)} 
    จะได้     Df = {2, 4, 6, 8} 
          Rf = {7, 9, 11, 13} 
 

การหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน 
 
 1. การหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน  เม่ือก าหนดฟังก์ชันแบบแจกแจงสมาชิก 
   วิธีหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน  จะอาศัยบทนิยามดังตัวอย่างท่ี  1 
 2. การหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน  เม่ือก าหนดฟังก์ชันแบบบอกเง่ือนไข  สามารถหาได้ 
  ดังนี ้
  2.1  การหาโดเมน 
    การหาโดเมนเพื่อความสะดวกเราควรเขียนฟังก์ชันให้อยู่ในรูปของ 
 

         y    =    เทอมของ  x 
 

   เช่น      y  =  x2 + 1 ,   y   =   
2 x 

1 x 



     เป็นต้น 

 หลังจากนั้นให้พิจารณาดูว่าภายในเซตท่ีก าหนดให้  x  มีค่าอะไรได้บ้างท่ีท าให้หาค่า  y  ได้  โดยท่ี  y  นั้นต้องอยู่
ภายในเซตท่ีก าหนดให้   ค่า  x  ของ  x  เหล่านัน้จะเป็นสมาชิกของโดเมน 
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ตัวอย่างที่  2  ก าหนดให้     f   =   {(x, y)  R  R |   y  =  2x + 1}   จงหาโดเมนของ  f 
 วิธีท า  จาก      y   =   2x + 1 
    พบว่าทุก ๆ ค่าของ  x   ท่ีเป็นจ านวนจริง  เราสามารถหาค่าของ  y  ท่ีเป็นจ านวนจริง 
    และสอดคล้องกับ  f  ได้เสมอ 
       Df   =   {x |  x  R}   =   R 
  2.2  การหาเรนจ์ 
    การหาเรนจ์มีหลักการเช่นเดียวกับการหาโดเมน  ต่างกันท่ีว่าแทนท่ีเราจะหาค่า  x  ก็เปล่ียนมาเป็นค่า  
y   และพิจารณาว่า  y  มีค่าเป็นอะไรได้บ้างท่ีสอดคล้องกับเงื่อนไขท่ีก าหนดให้  ดังนั้นเราจึงควรเขียนเงื่อนไขดังกล่าว
ให้อยู่ในรูป 
 
         x    =    เทอมของ  y 
 
  แล้วพิจารณาค่า  y  โดยใช้หลักการเช่นเดียวกับการหาโดเมน 
 
 ตัวอย่างที่  3  ก าหนดให้     f   =   {(x, y)  R  R |   y  =  2x + 1} 
 วิธีท า  จากเงื่อนไขท่ีก าหนดให้  ต้องท าให้อยู่ในรูป     x  =  เทอมของ  y 
    จาก   y = 2x + 1 
        2x = y – 1  
          x = 

2

1 -y  

   แล้วพิจารณาค่า  y  จะพบว่า  ทุก ๆ ค่าของ  y  ท่ีเป็นจริงสามารถหาค่า  x  ท่ีเป็นจ านวนจริงและ
สอดคล้องกับสมการดังกล่าวได้เสมอ 
   นั่นคือ    Rf =   {y |  y  R}   =   R 
 
 ตัวอย่างที่  4  ก าหนด    f   =   {(x, y)  R  R |   y  =  4 – x2}  จงหาโดเมนและเรนจ์ของ  f 
 วิธีท า หาโดเมน  จาก  y = 4 – x2  
    พบว่า  ทุก ๆ ค่าของ  x  ท่ีเป็นจ านวนจริง  เราสามารถหาค่าของ  y  ท่ีเป็นจ านวนจริง   
  และสอดคล้องกับ  f  ได้เสมอ 
      Df    = {x |   x  R}    =    R 
   หาเรนจ์  จาก    y =    4 – x2   เขียนให้อยู่ในรูป    x  =  เทอมของ  y  ได้ดังนี ้
     จาก    y =    4 – x2 

         x2 =    4 – y 
           x =      y- 4   
      Rf    = {y |   y  R  และ   y  <  5} 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  7 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 7 
ช่ัวโมงที่ 13   จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 

  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.2 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ลงในตารางให้ถูกต้อง  
   แล้วเขียนค าตอบลงในตารางให้ถูกต้อง 
ข้อที่ ฟังก์ชัน โดเมนของฟังก์ชัน เรนจ์ของฟังก์ชัน 

1    f  =  {(2, 3), (3, 4), (4, 5), (5, 6)}   
2    f  =  {(a, 2), (b, 4), (c, 6)}   
3    f  =  {(8, 12), (10, 14), (12, 16)}   
4    f  =  {(6, 5), (8, 5), (10, 5), (12, 5)}   
5    f  =  {(2, 0), (4, 1), (6, 2), (8, 3)}   
6    y   =   x2 - 1   
7    y   =   4x   
8    y   =   

2 -2x 

1 3x     

 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………        
 
 

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  7 
 

ข้อที่ โดเมนของฟังก์ชัน เรนจ์ของฟังก์ชัน 
1    {2, 3, 4, 5}    {3, 4, 5, 6} 
2    {a, b, c}    {2, 4, 6} 
3    {8, 10, 12}    {12, 14, 16} 
4    {6, 8, 10, 12}    {5} 
5    {2, 4, 6, 8}    {0, 1, 2, 3} 
6    {x |  x  R}    {y |  y  R} 
7    {x |  x  R}    {y |  y  R} 
8    {x |  x  R  และ  x  

2

1 }    {y |  y  R  และ  y   
2

1 } 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  7 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 7 
ช่ัวโมงที่  13  จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาจากเอกสารแนะแนวทาง  และเอกสารประกอบการสอน 
     รหัสท่ี  67  ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. โดเมนของฟังก์ชัน  คือ  ………………………………………………………………………. 
……………………………………………………………………………………………………… 
 
2. เรนจ์ของฟังก์ชัน  คือ  ………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
 
3. การหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันที่ก าหนดแบบแจกแจงสมาชิก  หาได้โดย 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
 
4. การหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันที่ก าหนดแบบบอกเง่ือนไข  หาได้โดย 
 4.1   การหาโดเมนของฟังก์ชัน   หาได้ดังนี้ 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
 4.2   การหาเรนจ์ของฟังก์ชัน  หาได้ดังนี้ 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
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แผนการจัดการเรยีนรู้ที่  8 
เรื่อง 

สัญลักษณ์และการหาค่าของฟังก์ชัน 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  8 
สัปดาห์ท่ี  4  
ช่ัวโมงท่ี  8 

เรื่อง   สัญลักษณ์และการหาค่าของ 
           ฟังก์ชัน 
จ านวนช่ัวโมงสอน  3  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  ปีการศึกษา  

  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกสัญลักษณ์ท่ีใช้แทนฟังก์ชันได้ 
   1.2 หาค่าของฟังก์ชันเมื่อก าหนดโดเมนให้ได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
  สาระการเรียนรู้ 
   1. สัญลักษณ์ของฟังก์ชัน 
   2. การหาค่าของฟังก์ชัน 
  กิจกรรมการเรียนรู้ 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
14       1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  

นักเรียนจะสามารถ    
                - บอกสัญลักษณ์ท่ีใช้แทนฟังก์ชันได้ 
                - หาค่าของฟังก์ชันเมื่อก าหนดโดเมนให้ได้ 
     2.  ครูซักถามปัญหาเกี่ยวกับการท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  7  พร้อมท้ังเฉลยค าตอบ  
โดยให้นักเรียนเปล่ียนกันตรวจและบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้อง
อีกครั้ง 
     3.  นักเรียนท าใบกิจกรรม  รหัสท่ี  8  แล้วร่วมกันสรุปสัญลักษณ์ท่ีใช้แทนฟังก์ชัน  
โดยครูอธิบายเพิ่มเติม  เมื่อนักเรียนมีข้อสงสัย 

15 – 16       4.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  8  แล้วร่วมกันอภิปรายกลุ่ม
ย่อยเกี่ยวกับวิธีการหาค่าของฟังก์ชัน  เมื่อก าหนดโดเมนมาให้  โดยครูเดินดูรอบ ๆ  และ
อธิบายเพิ่มเติม  และแก้ไข  (ถ้ามี)  หลังจากนั้นให้บันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหาท่ี  8 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  8  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลยและ
บันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     6.  นักเรียนแต่ละกลุ่มส่งตัวแทนกลุ่ม  2  คน  ร่วมแข่งขันโจทย์ปัญหาคณิตศาสตร์  
จ านวน  10  ข้อ  โดยให้เวลาท า  20  นาที 



 78 
     7.  ด าเนินการแข่งขันตอบปัญหาโจทย์คณิตศาสตร์เกี่ยวกับการหาค่าฟังก์ชัน  โดยมี
เพื่อน ๆ คอยให้ก าลังใจ  เมื่อหมดเวลาแข่งขันให้แต่ละกลุ่มเปล่ียนกันตรวจตามท่ีครูเฉลย
บนกระดาน  แล้วบันทึกคะแนนไว้  แล้วน าส่งครูผู้สอน 
     8.  ประกาศผลการแข่งขันและมอบรางวัลแก่ผู้ชนะอันดับ 1, 2 และ 3  โดยครูยก
ย่องชมเชยนักเรียน  ให้ความสนใจในกิจกรรมนี้เป็นอย่างดี 
     9.  นักเรียนแต่ละกลุ่มจัดท า  Mind Map  เรื่อง  ฟังก์ชัน  เป็นผลงานของกลุ่ม  ส่ง
ครูนอกเวลาเรียน 

 
 

  สื่อการเรียนรู้ 
  1. ใบกิจกรรม  รหัสท่ี  8 
  2. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  8 
  3. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  8 
  4. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  8 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  8 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  8 
  3. Mind Map  เรื่อง  ฟังก์ชัน 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าใบกิจกรรม 
5.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
6.  การท า  Mind Map 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง   
5.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อได้ถูกต้อง 
6.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง  สวยงาม 
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บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
 
  สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………… 
  ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………… 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

              ครู  วิทยฐานะช านาญการพิเศษ โรงเรียนเมืองราดวิทยาคม  
     วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

ใบกิจกรรม 
รหัสใบกิจกรรมท่ี  8 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 8 
ช่ัวโมงที่ 14 จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 ค าช้ีแจง ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในช่องว่างแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้องสมบูรณ์ตามตัวอย่าง 
 
 ตัวอย่าง ถ้า  f  เป็นฟังก์ชันและ  (x, y)  f  แล้ว  จะเรียก  y  เป็นค่าของฟังก์ชัน  f  ท่ี  x 
   ซึ่งเขียนแทนด้วย   y  =  f(x)   ดังนัน้ 
  1.   ถ้า  (a, b)  f  แล้ว  จะเรียก  b  เป็นค่าของฟังก์ชัน  f  ท่ี  a  เขียนแทนด้วย ………….. 
  2.   ถ้า  (m, n)  f  แล้ว  จะเรียก  n  เป็นค่าของฟังก์ชัน  f  ท่ี  m  เขียนแทนด้วย ………… 
 
 ตัวอย่าง       f(2)   หมายถึง  ค่า  y  ของฟังก์ชัน  f   เมื่อ  x  =  2   ดังนั้น 
   f(3)   หมายถึง  ……………………………………………………………………… 
   f(4)   หมายถึง  ……………………………………………………………………… 
   f(5)   หมายถึง  ……………………………………………………………………… 
   f(-10)   หมายถึง  …………………………………………………………………… 
 
 สัญลักษณ์ของฟังก์ชัน 
  ถ้า  x  แทนสมาชิกในโดเมนของฟังก์ชัน  f   จะใช้สัญลักษณ์  f(x)  (อ่านว่าเอฟของเอกส์)  ในต าแหน่งของ  y   
คือ  แทนค่าของสมาชิกในเรนจ์ของฟังก์ชัน  f  ท่ีคู่กับ  x 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  8 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 8 
ชั่วโมงที่ 15-16  จ านวนชั่วโมงสอน 2 ชั่วโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1.1  บอกสัญลักษณ์ท่ีใช้แทนฟังก์ชันได้ 
  1.2  หาค่าของฟังก์ชันเมื่อก าหนดโดเมนให้ได้ 
 
 สาระส าคัญ 
 
  วิธีการหาค่าของฟังก์ชัน  f  ท่ี  x   จะใช้วิธีแทนค่า  x  ลงในสมการของฟังก์ชันก็จะได้ค่า 
   ของฟังก์ชัน  f  ท่ี  x  ตามต้องการ 
 
 สาระการเรียนรู้ 
 

 

สัญลักษณ์ของฟังกช์ัน 
 

  ถ้า  f  เป็นฟังก์ชัน  และ  (x, y)  f   แล้ว  เรากล่าวว่า   y  เป็นค่าของฟังก์ชัน  f  ท่ี  x 
   ค่าของฟังก์ชัน  f  ท่ี  x   เขียนแทนด้วย   f(x)  อ่านว่า  เอฟของเอกซ์     ดังนั้น   y  =  f(x)  หมายถึง 
   y  เป็นค่าฟังก์ชันของ  x  ภายใต้ฟังก์ชัน  f 
  เช่น    f(2)   หมายถึง   ค่า  y  ของฟังก์ชัน  f   เมื่อ  x  มีค่าเท่ากับ  2 
      f(-1)  หมายถึง   ค่า  y  ของฟังก์ชัน  f  เมื่อ  x  มีค่าเท่ากับ  -1 
      f(8)  หมายถึง   ค่า  y  ของฟังก์ชัน  f  เมื่อ  x  มีค่าเท่ากับ  8 
 

การหาค่าของฟังก์ชัน 
 
  การหาค่าของฟังก์ชัน   สามารถท าได้ดังตัวอย่างต่อไปนี้ 
 ตัวอย่างที่  1 ให้   f(x)  =  2x + 2    จงหาค่าของฟังก์ชัน  f  ท่ี  x  =  1, 3, 6 
 วิธีท า    จาก  f(x) = 2x + 2  
   จะได้  f(1) = 2(1) + 2 = 4 
     f(3) = 2(3) + 2 = 8 
     f(6) = 2(6) + 2 = 14    ตอบ 
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ตัวอย่างที่  2 ก าหนดให้   f(a – 2)   =   5a + 8    จงหา  f(x),  f(3),  f(5) 

 วิธีท า จาก f(a – 2) = 5a + 8  ………………………..  

   ให้    a – 2  = x  ………………………...  

  จาก    จะได้     a = x + 2  ………………………...  

  แทนค่า    และ    ลงใน    จะได้ 

     f(x) = 5(x + 2) + 8 
      = 5x + 10 + 8 
      = 5x + 18     ตอบ 
 

   หา   f(3) 
    จาก  f(x) = 5x + 18 
      f(3) = 5(3) + 18 
      = 15 + 18 
      = 33     ตอบ 
 

   หา   f(5) 
    จาก  f(x) = 5x + 18 
      f(5) = 5(5) + 18 
      = 25 + 18 
      = 43     ตอบ 
 
 
  ข้อสังเกต 
 
 

    จาก    f(a – 2)     =    5a + 8  …………………….  

  อาจจะสามารถหา  f(3)  และ  f(5)  จากสมการ    ได้โดยไม่ต้องเปล่ียนตัวแปรก็ได้ 

  เช่น  ใช้วิธีแทนค่า  a  ท่ีท าให้  a – 2  =  3   นั่นคือ  แทนค่า  a  =  5  ลงใน     ซึ่งจะได้ 

     f(5 – 2) =    5(5) + 8 
            f(3) =    25 + 8 
            f(3) =    33 
  ในท านองเดียวกัน  ถ้าจะหา  f(5)  เราจะต้องแทนค่า  a  ท่ีท าให้  a – 2  =  5 

  นั่นคือ  แทนค่า  a  =  7  ลงใน    ซึ่งจะได้ 

     f(7 – 2) =    5(7) + 8 
       =    35 + 8 
       =    43 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  8 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 8 
ช่ัวโมงที่ 15-16 จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.2 
 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในตารางต่อไปนี้ให้ถูกต้องสมบูรณ์ 

 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1 
 

ให้     f(x)   =   2x2 – x + 5   จงหา 
   1.1    f(4) 
   1.2    f(-2) 
   1.3    f(a + 3) 

 
1.1 …………………………….. 
1.2 …………………………….. 
1.3 …………………………….. 

2 
 

ให้     f(x)   =   3x – 5     จงหา 
   2.1    f(-3) 
   2.2    f(6) 

 
2.1 …………………………….. 
2.2 …………………………….. 

3 ให้    f(a + 4)   =   6a + 10    จงหา 
   3.1    f(x) 
   3.2    f(2) 
   3.3    f(3) 

 
3.1 …………………………….. 
3.2 …………………………….. 
3.3 …………………………….. 

    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                        ชีวิตจะสดใส  ถ้าใส่ใจ 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    คณิตศาสตร์ 
  
 

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  8 
  1) 1.1 33 
   1.2 15 
   1.3 2a2 + 11a + 11 
  
  2) 2.1 -14 
   2.2 13 
 
  3) 3.1 6x – 14  
   3.2 -2 
   3.3 4 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  8 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 8 
ช่ัวโมงที่  14-16  จ านวนช่ัวโมงสอน 3 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาจากเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  8  ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. y   =  f(x)    หมายถึง  ………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
 
2. f(3)   หมายถึง  ………………………………………………………………………………….  
……………………………………………………………………………………………………… 
 
3. การหาค่าของฟังก์ชัน   สามารถหาได้ดังนี้ 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
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แผนการจัดการเรยีนรู้ที่  9 
เรื่อง 

ฟังก์ชันเชิงเส้น 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  9 
สัปดาห์ท่ี  9 

ช่ัวโมงท่ี  17 – 18  

เรื่อง  ฟังก์ชันเชิงเส้น 
จ านวนช่ัวโมงสอน  2  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  ปีการศึกษา  

  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของฟังก์ชันเชิงเส้นได้ 
   1.2 เขียนกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นได้ 
   1.3 น าความรู้เรื่องฟังก์ชันเชิงเส้นไปใช้ในการแก้ปัญหาได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
  สาระการเรียนรู้ 
   1. ความหมายของฟังก์ชันเชิงเส้น 
   2. กราฟของฟังก์ชันเชิงเส้น 
   3. การใช้ฟังก์ชันและกราฟในการแก้ปัญหา 
  กิจกรรมการเรียนรู้ 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
17      1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  นักเรียนจะ

สามารถ    
          -  บอกความหมายของฟังก์ชันเชิงเส้นได้ 
          -  เขียนกราฟของฟงัก์ชันเชิงเส้นได้ 
          -  น าความรู้เรื่องฟังก์ชันเชิงเส้นไปใช้ในการแก้ปัญหาได้ 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชัน  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนศึกษาใบความรู้  รหัสท่ี  9  โดยร่วมกันศึกษาเนื้อหาและตัวอย่างแล้วร่วมกันสรุป
ความหมาย  และกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้น  หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  9 
     4.  ครูเขียนตัวอย่างฟังก์ชันเชิงเส้น  2 – 3  ตัวอย่าง  แล้วสุ่มนักเรียนออกมาเขียนกราฟบน
กระดาน  เพื่อตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนอกีครั้ง 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  9   เป็นการบ้าน  เพื่อเสริมทักษะและความแม่นย าในการ
เรียนรู ้
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18      1.  ครูและนักเรียนร่วมกนัเฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  9  แล้วให้นักเรียนเปล่ียนกันตรวจและ

บันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับความหมายของฟังก์ชันเชิงเส้น   และกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้น  โดย
ใช้การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนท าใบกิจกรรม  รหัสท่ี  9  โดยใช้ความรู้เรื่องฟังก์ชันเชิงเส้น  และกราฟของฟังก์ชัน
เชิงเส้นมาใช้ในการแก้ปัญหา  โดยครูใช้การถาม-ตอบ  เฉลยค าตอบร่วมกับนักเรียน 
     4.  นักเรียนท าเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  9  เป็นการบ้าน  เพื่อเสริมทักษะและความแม่นย า
ในการเรียนรู ้
 

  สื่อการเรียนรู้ 
  1. ใบความรู้  รหัสท่ี  9 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  9 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  9 
  4. เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  9 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  9 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  9 
  3. เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  9 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
5.  การท าเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปได้ถูกต้องครบถ้วน 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
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บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
 
  สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………… 
  ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………… 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

              ครู  วิทยฐานะช านาญการพิเศษ โรงเรียนเมืองราดวิทยาคม  
     วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

ใบความรู ้
รหัสใบความรู้ท่ี  9 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ช่ัวโมงที่ 17  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. บอกความหมายของฟังก์ชันเชิงเส้นได้ 
  2. เขียนกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นได้ 
 สาระส าคัญ 
  ฟังก์ชันเชิงเส้น  เป็นฟังก์ชันท่ีอยู่ในรูป   y  =  ax + b    เมื่อ  a, b  เป็นจ านวนจริง  และ 
  a   0    ซึ่งกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นจะเป็นเส้นตรง 
 สาระการเรียนรู้ 

ความหมายของฟังกช์ันเชิงเส้น 

  ฟังก์ชันเชิงเส้น   คือ  ฟังก์ชันท่ีอยู่ในรูป   y  =  ax + b   เมื่อ  a, b  เป็นจ านวนจริง  และ a   0 
 ตัวอย่างของฟังก์ชันเชิงเส้น   เช่น 
  1. y   =   2x 
  2. y   =   2x + 1 
  3. y   =   -2x + 1 
  4. y   =   3x - 1  เป็นต้น 
  ฟังก์ชัน    y  =  ax + b    เมื่อ  a  =  0   จะได้ฟังก์ชันท่ีอยู่ในรูป   y  =  b   ซึ่งเรียกว่า   
ฟังก์ชันคงตัว   กราฟของฟังก์ชันคงตัวจะเป็นเส้นตรงท่ีขนานกับแกน  X 
 

กราฟของฟังก์ชันเชงิเส้น 
 
  ฟังก์ชันเชิงเส้น  จะมีกราฟเป็นเส้นตรง  และมีลักษณะดังต่อไปนี้ 
  1. กราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นท่ีก าหนดด้วย    y  =  ax + b   เมื่อ  b  =  0 
 ตัวอย่างที่  1  จงเขียนกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นต่อไปนี้บนระนาบเดียวกัน 
      1. y1   =   2x ,   y2   =   3x ,   y3   =   6x 
      2. y1   =   

2

1 x ,   y2   =   
4

1 x ,   y3   =   
10

1 x 

 วิธีท า  1) 
    
                        y3  y2  
                   y1 
 
 
                                                                 (0, 0) 
       
 

0

Y

X

6

4

- 6

- 2
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   2) 
    
                      y1 
                        y2 
                      (0, 0)    y3 
                
 
 
 
        สรุป 
 
   ลักษณะกราฟของ   y   =  ax + b   เมื่อ  b = 0   มีดังนี ้
   1. กราฟจะผ่านจุด (0, 0) 
   2. ถ้า  a  มีค่ามากขึ้น  กราฟจะเบนเข้าหาแกน  Y 
     ถ้า  a  มีค่าน้อยลง  กราฟจะเบนเข้าหาแกน  X 
 
  2. กราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นที่ก าหนดด้วย   y  =  ax + b    เม่ือ  b  0 
 ตัวอย่างที่  2  จงเขียนกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นต่อไปนี้บนระนาบเดียวกัน 
      1. y1   =   x + 1  ,   y2   =   x + 2  ,   y3   =   x + 4 
      2. y1   =   x - 1  ,    y2   =   x - 2  ,    y3   =   x - 4 
 วิธีท า  1)      y3 

             y2  

               y1 
 
 
 
 
   2) 
               y1        y2 
                    y3 
 
 
  
 
     สรุป 
 

   ลักษณะกราฟของ   y  =  ax + b   เมื่อ  b  0   กราฟจะตัดแกน  Y  ท่ีจุด  (0, b)  และ 
  ตัดแกน  X  ท่ีจุด  (b, 0) 
  

Y

X
- 5

Y

X
- 4 2 4- 2

Y

X
2 4

- 2

- 4
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  9 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ช่ัวโมงที่ 17  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1 – 1.2  
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในช่องว่างแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้องสมบูรณ์ 

ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 
1 
 

จงหาฟังก์ชันเชิงเส้นจากค่า  x  และ  y   ท่ีก าหนดให้
แต่ละข้อต่อไปนี้ 
1.1   (2, 5)  และ  (1, 4) 
1.2   (3, 8)  และ  (2, 10) 
1.3   (4, 12)  และ  (6, 24) 

 
 
1.1 …………………………….. 
1.2 …………………………….. 
1.3 …………………………….. 

2 
 

จงหาจุดตัดแกน  X  และแกน  Y  จากฟังก์ชันเชิงเส้น 
ต่อไปนี้ 
2.1   y   =   2x + 8 
2.2   y   =   2x - 10 
2.3   y   =   x + 7 

 
 
2.1 …………………………….. 
2.2 …………………………….. 
2.3 …………………………….. 

3 
 

จงเขียนกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้น    y  =  2x + 2  
และเติมค่า  x  และ  y  ในตาราง 
 
 
 

 

 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      ฝึกคิดคณิตวันละนิด 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    ชีวิตไม่เป็นศูนย์  
 

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  9 
  1) 1.1 y   = 
   1.2 y   =   -2 + 14 
   1.3 y   =   6x - 12 
   2) 2.1 จุดตัดแกน  X  คือ  (-4, 0)   จุดตัดแกน  Y  คือ  (0, 8) 
   2.2 จุดตัดแกน  X  คือ  (5, 0)   จุดตัดแกน  Y  คือ  (0, -10) 
   2.3 จุดตัดแกน  X  คือ  (-7, 0)   จุดตัดแกน  Y  คือ  (0, 7) 
  3)  
    

x 0 1 2 -1 -2 
y 2 4 6 0 -2 

 
   

x 0 1 2 -1 -2 
y      

 

Y

X
1 2- 1

2

1

(0, 0) 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

ใบกิจกรรม 
รหัสใบกิจกรรมท่ี  9 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ช่ัวโมงที่ 9  จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

 ค าช้ีแจง ให้นักเรียนหาค าตอบแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 
 1. พนักงานขายผู้หนึ่งได้รับเงินเดือนจากบริษัทเดือนละ  12,000  บาท  และได้รับอีก  5%   
  ของยอดขายสินค้าท่ีเขาขายได้ 
  1.1 จงเขียนความสัมพันธ์ของพนักงานขายผู้นี้กับยอดขายสินค้า 
  1.2 จงหาว่าในเดือนท่ีเขามียอดขาย  2,500  บาท  เขาจะได้รับเงินในเดือนนั้นเท่าใด 
 วิธีท า 1.1) ให้    x  แทน  ยอดขายสินค้า 
        f(x)  แทน  จ านวนท่ีได้รับจากบริษัท 
   จะได้      f(x)     =      12,000 +  (……..) x 
  ดังนั้นความสัมพันธ์ของรายได้ของพนักงานผู้นี้กับยอดขายสินค้า  คือ 
      f(x)    =      ………………………………………… 
   1.2) ถ้ายอดขายของพนักงานผู้นี้  เท่ากับ  25,000  บาท  เขาจะได้รับเงินเท่ากับ 
   จาก  f(x) =      ………………………………………… 
       f(25,000) =      ………………………………………… 
      =      13,250     บาท 
 2. บริษัทแห่งหนึ่งผลิตสินค้าส าเร็จรูป  ถ้าขายสินค้าช้ินละ  100  บาท  จะขายได้  1,500  ช้ิน 
  แต่ถ้าขายสินค้าช้ินละ  50  บาท  จะขายได้  2,000  ช้ิน 
  2.1 จงสร้างฟังก์ชันเชิงเส้น 
  2.2 ค้าขายสินค้าช้ินละ  200  บาท  จะขายสินค้าได้กี่ช้ิน 
 วิธีท า 2.1) ให้       x  แทน  ราคาสินค้าต่อช้ิน 
     f(x)  แทน  จ านวนสินค้าท่ีขายได้ 
   จากรูปท่ัวไปของฟังก์ชันเชิงเส้นจะได้ 
     f(x) =      ax + b                ……………………  
   จากโจทย์  จะได้   x  =  100 ,   f(x)  =  1500   น าไปแทนใน   จะได้ 
     1500 =      ………….. +  b ……………………  
   และจากโจทย์       x  =  50 ,  f(x)  =  2,000   น าไปแทนใน   จะได้ 
     2,000 =      ………….. +  b ……………………  
   -  ;            -500  =      ……………… 
          a =      

50

500
   

      =      ……………… 
   น าค่า  a  แทนใน   จะได้ 
     1500 =      100(………)  +  b 
      =      ……………… 
         b =      ……………… 
   ฟังก์ชันเชิงเส้น  คือ     f(x) =      …………………………….. 
   2.2)      ถ้าขายสินค้าช้ินละ  200  บาท  จะขายสินค้าได้เท่ากับ 
     f(x) =      …………………………….  f(200) =      ……………………………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  9 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ช่ัวโมงที่  17-18  จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามใบความรู้  รหัสท่ี  9  ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
1. ฟังก์ชันเชิงเส้น  คือ  ………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
2. ตัวอย่างของฟังก์ชันเชิงเส้น   ได้แก่   
 2.1  ……………………………………………………………………………………………. 
 2.2  ……………………………………………………………………………………………. 
 2.3  ……………………………………………………………………………………………. 
 2.4  ……………………………………………………………………………………………. 
3. จาก   y  =  ax + b   เม่ือ  a  0   สามารถหาจุดตัดแกน  X  และจุดตัดแกน  Y  ได้ดังนี้ 
 3.1 จุดตัดแกน X  หาได้ดังนี้ …………………………………………………………………... 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
 3.2 จุดตัดแกน Y  หาได้ดังนี้ …………………………………………………………………... 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 
รหัสเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติมท่ี  9 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ช่ัวโมงที่ 18 จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 ค าช้ีแจง ให้นักเรียนแสดงวิธีท าทุกข้อ 
 1. บริษัทแห่งหนึ่งจ่ายค่าจ้างให้กับพนักงาน  ซึ่งคิดจากเบ้ียเล้ียงค่าพาหนะให้กับพนักงานขาย 
  ทุกคน  คนละเท่า ๆ กัน  และจ่ายค่าคอมมิสชัน  (คิดเป็นร้อยละ)  จากยอดขายท่ีพนักงาน 
  แต่ละคนขายได้  ปรากฏว่า  เมื่อเดือนท่ีผ่านมา  นาย  ก  ได้รับเงินจากบริษัท  34,000  บาท 
  โดยท่ีเขามียอดขาย  200,000  บาท   นาย  ข  ได้รับเงินจากบริษัท  28,000  บาท  และเขามี 
  ยอดขาย  150,000  บาท  ถามว่า 
  1) บริษัทจ่ายคอมมิสชันให้กับพนักงานร้อยละเท่าใด 
  2) ค่าเบ้ียเล้ียงและค่าพาหนะท่ีบริษัทจ่ายให้  นาย  ก  และนาย  ข  เป็นเงินคนละเท่าใด 
  3) เขียนสมการแทนรายได้ท่ีพนักงานได้รับในแต่ละเดือน 
 2. ยอดขายสินค้าใหม่ของบริษัทอยู่ท่ี  12,000  ช้ิน/ปี  ในปีแรก  ถ้าบริษัทต้องการยอดขาย 
  สินค้าเพิ่มขึ้นปีละ  10%  ของยอดขายในปีแรก 
  1) จงเขียนสมการแทนยอดขายสินค้าของแต่ละปี 
  2) อีก  5  ปีถัดไป  บริษัทนี้ควรจะมียอดขายสินค้าเท่าใด 
 3. บริษัทแห่งหนึ่งผลิตเส้ือ  ถ้าขายเส้ือตัวละ  40  บาท  จะขายได้  4,000  ตัว  ถ้าขายตัวละ  30  บาท  จะขาย
ได้  8,000  ตัว  ถ้าให้  f(x)  แทน  จ านวนเส้ือท่ีจะขายได้  และ  x  เป็นราคาเส้ือ  (บาท)  ต่อตัว 
  1) จงเขียนฟังก์ชันเชิงเส้น  
  2) ถ้าบริษัทขายเส้ือตัวละ  100  บาท  จะขายเส้ือได้กี่ตัว 
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แผนการจัดการเรยีนรู้ที่  10 
เรื่อง 

ฟังก์ชันก าลังสอง 
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แผนการจัดการเรียนรู้ที่  10 
สัปดาห์ท่ี  10 – 13  
ช่ัวโมงท่ี  19 – 26 

เรื่อง  ฟังก์ชันก าลังสอง 
จ านวนช่ัวโมงสอน  8  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  ปีการศึกษา  

  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของฟังก์ชันก าลังสองได้ 
   1.2 เขียนและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  ax2  เมื่อ  a  0  ได้ 
   1.3 เขียนและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  ax2 + k  เมื่อ  a  0, k  0  ได้ 
   1.4 เขียนและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ  y  =  a(x – h)2  เมื่อ  a  0, h  0  ได้ 
   1.5 เขียนและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  a(x – h)2 + k   เมื่อ  
    a  0,  h  0,  k  0  ได้ 
   1.6 เขียนและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ  y  =  ax2 + bx + c  เมื่อ  
    a, b, c  เป็นจ านวนจริง  และ  a  0  ได้ 
   1.7 แก้สมการก าลังสอง  ax2 + bx + c  =  0   เมื่อ  a  0  โดยใช้กราฟได้ 
   1.8 แก้อสมการก าลังสอง  โดยใช้กราฟได้ 
   1.9 น าความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟไปใช้ในการแก้ปัญหาได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
  สาระการเรียนรู้ 
   1. ความหมายของฟังก์ชันก าลังสอง 
  2. กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง 
  3. การน ากราฟไปใช้ในการแก้สมการและอสมการ 
  4. การแก้ปัญหาโดยใช้ความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ 
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กิจกรรมการเรียนรู้ 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
19      1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทุกคนทราบในการเรียน  เรื่องฟังก์ชันก าลังสองจาก

แผนการเรียนรู้ท่ี  10 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชันเชิงเส้น  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนแต่ละกลุ่มศึกษาเอกสารประกอบการสอนรหัสท่ี  10.1  แล้วร่วมกันสรุปลักษณะของ
กราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ  y  =  ax2  เมื่อ  a  0  โดยครูคอยช้ีแนะและอธิบายเพิ่มเติม  แล้วให้
นักเรียนบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  10 
     4.  สุ่มนักเรียนน าเสนอค าตอบและกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ y = ax2 เมื่อ a  0  หน้าช้ันเรียน 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.1   เป็นการบ้าน  เพื่อเสริมทักษะและความแม่นย า    
ในการเรียนรู ้

20      1.  ครูซักถามปัญหาเกี่ยวกับการท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.1  ว่ามีปัญหาและข้อสงสัย
อะไรบ้าง  โดยครูได้อธิบายเพิ่มเติม  เพื่อแก้ไขข้อบกพร่องของนักเรียน 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ y = ax2  เมื่อ  a  0   โดยใช้
การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  10.2  โดยศึกษาสาระการเรียนรู้และตัวอย่าง
โดยละเอียด  แล้วร่วมกันสรุปลักษณะกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ y  =  ax2 + k  เมือ่  a  0,  k  0  
โดยครูอธิบายเพิ่มเติมอีกครั้ง  หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  10      
4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.2   เป็นการบ้านเพื่อเสริมทักษะและความแม่นย าในการ
เรียนรู้  แล้วตรวจตามแผนภูมิเฉลย  และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 

21      1.  ทบทวนความรู้เรื่องลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ  y  =  ax2 + k   เมื่อ   
a  0 ,  k  0  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     2.  แจกกระดาษ  A4  กลุ่มละ  1  แผ่น  แล้วให้แต่ละกลุ่มแข่งขันกันวาดกราฟจากสมาการ       
y  =  2x2 ,  y  =  -2x2   และ   y  =  2x2 + 1   ใช้เวลา  5  นาที 
     3.  ครูชมเชยนักเรียนท่ีให้ความร่วมมือในการวาดกราฟด้วยความต้ังใจ  หลังจากนั้นให้แต่ละกลุ่ม
เปล่ียนกันตรวจและให้คะแนน  กลุ่มท่ีได้คะแนนมากเป็นผู้ชนะจะได้รับรางวัลจากครูผู้สอน 
     4.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  10.3  แล้วร่วมกันสรุปลักษณะของกราฟท่ี
ก าหนดด้วยสมการ   y  =  a(x – h)2  เมื่อ  a  0,  k  0  หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  
รหัสท่ี  10 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.3  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลยและบันทึก
คะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 

22      1.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  a(x – h)2   เมื่อ  a  
0,  h  0  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     2.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  10.4  แล้วร่วมกันสรุปลักษณะของกราฟท่ี
ก าหนดด้วยสมการ   y  =  a(x – h)2 + k   เมื่อ  a  0,  h  0  และ  k  0   หลังจากนั้นบันทึก
ลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  10 
     3.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.4  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลยและบันทึก
คะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง   
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22      4.  นักเรียนแต่ละกลุ่มจัดท าเอกสารความรู้เกี่ยวกับลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  
ax2,  y  =  ax2 + k ,  y  =  a(x – h)2   และ   y  =  a(x – h)2 + k   เมื่อ  a  0,  h  0  และ  k 
 0  เป็นผลงานของกลุ่ม  ส่งครูนอกเวลาเรียน 

23      1.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ  y =  a(x – h)2 + k  เมื่อ  a  
0,  h  0  และ  k  0  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     2.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  10.5  แล้วร่วมกันสรุปลักษณะของกราฟท่ี
ก าหนดด้วยสมการ   y  =  ax2 + bx + c   โดยครูคอยช้ีแนะแนวทาง  และแก้ไขข้อบกพร่อง  (ถ้ามี)   
หลังจากนั้นให้นักเรียนบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  10  
     3.  ครูเขียนตัวอย่างสมการท่ีอยู่ในรูป   y  =  ax2 + bx + c   2 – 3  ตัวอย่าง  ดังนี้ 
          1)    y  =  x2 + 4x + 12 
          2)    y  =  2x2 – 12x + 6 
          3)    y  =  2x2 + 4x + 8 
แล้วให้นักเรียนช่วยกันหาจุดวกกลับ  หรือจุดต่ าสุดหรือจุดสูงสุดของกราฟ  เพื่อเป็นการตรวจสอบความ
เข้าใจของนักเรียนอีกครั้ง 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.5  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  และบันทึก
คะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง  (ถ้านักเรียนคนใจท าเสร็จให้น าไปท าเป็นการบ้าน) 

 

24      1.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับการแก้สมการก าลังสองโดยวิธีแยกตัวประกอบหรือใช้สูตร  โดยใช้การ
ถาม-ตอบ 
     2.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  10.6  แล้วร่วมกันสรุปวิธีแก้สมการก าลังสอง
โดยใช้กราฟ  โดยครูคอยแนะน าเพิ่มเติมและแก้ไขให้ถูกต้อง หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  
รหัสท่ี  10 
     3.  นักเรียนเล่นเกมจับคู่เกี่ยวกับการแก้สมการก าลังสอง  ใครหาคู่ได้ก่อนเป็นผู้ชนะ  แล้วน าเสนอ
วิธีแก้สมการให้เพื่อนดูหน้าช้ันเรียน 
     4.  ครูชมเชยนักเรียนท่ีสนใจร่วมกิจกรรมอย่างต้ังใจ  และมอบรางวัลให้แก่ผู้ชนะ 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.6  เป็นการบ้าน  เพื่อเป็นการเสริมทักษะและความ
แม่นย าในการเรียนรู้  แล้วตรวจตามแผนภูมิเฉลย  และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความ
ถูกต้องอีกครั้ง 

25      1.  ครูซักถามปัญหาเกี่ยวกับการท าการบ้าน  เพื่อแก้ไขข้อบกพร่องของนักเรียน  โดยครูอธิบาย
เพิ่มเติมและสรุปวิธีการแก้สมการก าลังสองโดยใช้กราฟอีกครั้ง 
     2.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  10.7  แล้วร่วมกันอภิปรายกลุ่มย่อย  เพื่อหา
ข้อสรุปเกี่ยวกับการแก้อสมการก าลังสองโดยใช้กราฟ  โดยครูคอยช้ีแนะแนวทาง  และแก้ไข
ข้อบกพร่องให้ถูกต้อง  หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  10 
     3.  ครูยกตัวอย่างอสมการก าลังสอง 2 – 3 ตัวอย่าง แล้วสุ่มนักเรียนออกมาหาค าตอบบนกระดาน  
โดยครูและเพื่อนคอยตรวจสอบความถูกต้อง  และอธิบายแก้ไขเพิ่มเติมให้ถูกต้อง  (ถ้ามี) 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.7  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  และบันทึก
คะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้งหนึ่ง  (ถ้านักเรียนคนใดท าไม่เสร็จให้น าไปท าเป็น
การบ้าน) 
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26      1.  ครูซักถามปัญหาเกี่ยวกับการท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.7  และอธิบายเพิ่มเติม  เพื่อให้
นักเรียนได้น าไปแก้ไข  และพัฒนาตนเองให้ดียิ่งขึน้ 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับการแก้อสมการก าลังสองโดยใช้กราฟ  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  10.8  โดยศึกษาสาระการเรียนรู้และตัวอย่าง
โดยละเอียด แล้วร่วมกันวิเคราะห์ว่าโจทย์ก าหนดอะไรมาให้  และต้องการทราบอะไร  และจะใช้
ความรู้อะไรมาช่วยในการแก้ปัญหา  โดยอาจจะสรุปเป็นขั้นตอนในการแก้ปัญหาได้ดังนี้ 
          1.  อ่านโจทย์หรือปัญหาให้เข้าใจ 
          2.  ก าหนดวิธีการหรือขั้นตอนในการแก้ปัญหา 
          3.  ด าเนินการแก้ปัญหา  ตามวิธีการในข้อ  2 
          4.  ตรวจสอบความถูกต้องในการแก้ปัญหา 
     4.  นักเรียนเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  10.8  เป็นการบ้านเพื่อเสริมทักษะและความแม่นย าใน
การเรียนรู้  แล้วตรวจตามแผนภูมิเฉลยและบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     5.  นักเรียนแต่ละกลุ่มจัดท า  Mind Map  เรื่อง ฟังก์ชันก าลังสองเป็นผลงานของกลุ่ม  ส่งครูนอก
เวลาเรียน 

 

  สื่อการเรียนรู้ 
  1. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  10.1 – 10.8 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.1 – 10.7 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  10 
  4. เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  10.8 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  10.1 – 10.7  
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  10 
  3. กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง 
  4. Mind Map  เรื่อง  ฟังก์ชันก าลังสอง 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
5.  การท ากราฟฟังก์ชันก าลังสอง 
6.  การท า  Mind Map 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง  สวยงาม 
6.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง  สวยงาม 
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  สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………… 
  ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

              ครู  วิทยฐานะช านาญการพิเศษ โรงเรียนเมืองราดวิทยาคม  
                                   วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  10.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่ 19  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 

 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 

  1.1  บอกความหมายของฟังก์ชันก าลังสองได้ 
  1.2  เขียนและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  ax2  เมื่อ  a  0  ได้ 
 

 สาระส าคัญ 
 

  ฟังก์ชันก าลังสองเป็นฟังก์ชันท่ีอยู่ในรูป    y   =   ax2 + bx + c   เมื่อ  a, b, c  เป็นจ านวนจริงใด ๆ  และ  
a  0   ซึ่งกราฟของฟังก์ชันก าลังสอง  เรียกว่า  พาราโบลา 
  กราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ    y  =  ax2   เมื่อ  a   0   จะเป็นกราฟพาราโบลา  ชนิดหงาย   
เมื่อ  a  > 0   และชนิดคว่ า   เมื่อ   a < 0 
 

 สาระการเรียนรู้ 

ความหมายของฟังกช์ันก าลังสอง 

 

 ฟังก์ชันก าลังสอง   คือ  ฟังก์ชันท่ีอยู่ในรูป    y   =   ax2 + bx + c   เมื่อ  a, b, c  เป็นจ านวน 
   จริงใด ๆ  และ  a  0   เช่น 
 1)     y  =  2x2 + 3x – 10     เมื่อ   a = 2 ,  b = 3   และ  c = -1 
 2)     y  =   x2 + 1                เมื่อ   a = 1 ,  b = 0   และ  c =  1 
 3)     y  =  -x2 + 2x + 1       เมื่อ   a = -1 ,  b = 2   และ  c = 1 

 

กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง 
ท่ีก าหนดด้วยสมการ    y  =  ax2   เมื่อ  a  0 

 

 กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง   มีช่ือเรียกว่า  พาราโบลา  ซึ่งลักษณะของกราฟของฟังก์ชันขึ้นอยู่กับค่าของ  a , 
b  และ  c   และเมื่อ  a  เป็นบวกหรือลบ  จะท าให้ได้กราฟเป็นเส้นโค้งหงายหรือคว่ า  และกราฟของฟังก์ชันก าลัง
สองท่ีก าหนดด้วยสมการ    y  =  ax2   เมื่อ  a  0  ดังตัวอย่างต่อไปนี ้
 

 ตัวอย่างที่  1 จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้ 
  1) y   =   x2  2)     y   =   

2

1 x2  3)     y   =     
4

1 x2 

 วิธีท า 1) จาก        y   =   x2 จะได้ 
x 1 2 3 0 -1 -2 -3 -4 
y 1 4 9 0 1 4 9 16 
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  2) จาก        y   =   
2

1 x2 จะได้ 

x 2 4 6 0 -2 -4 -6 
y 2 8 18 0 2 8 18 

 

  3) จาก        y   =   
4

1 x2 จะได้ 

X 2 4 8 0 -2 -4 -8 
Y 1 4 16 0 1 4 16 

 
   
            y  =  

2

1 x2 

         y  =  
4

1 x2 

                y = x2 
 
 
 
 
 

 
 
 

 
กราฟของ    y  =  ax2   เมื่อ  a > 0 

 

  
 
 
ตัวอย่างที่  2 จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้ 
  1) y   =  -x2 2)     y   =   -

2

1 x2 3)     y   =     -
4

1 x2 

 วิธีท า 1) จาก        y   =  - x2 จะได้ 
x 1 2 3 0 -1 -2 -3 
y -1 -4 -9 0 -1 -4 -9 

 

  2) จาก        y   =   -
2

1 x2 จะได้ 

x 2 4 6 0 -2 -4 -6 
y -2 -8 -18 0 -2 -8 -18 

 

Y

X
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  3) จาก        y   =   -
4

1 x2 จะได้ 

x 2 4 8 0 -2 -4 -8 
y -1 -4 -16 0 -1 -4 -16 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
         y  =  

4

1 x2 

                   y = -x2            
         
            y  =  

2

1 x2  

 
กราฟของ    y  =  ax2   เมื่อ  a < 0 

 
 

 สรุป         ลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ    y  =  ax2   เมื่อ  a  0 

  เมื่อ   a > 0  ได้พาราโบลาหงาย  จุดต่ าสุดอยู่ท่ี  (0, 0) 

  เมื่อ   a < 0   ได้พาราโบลาคว่ า   จุดสูงสุดอยู่ท่ี  (0, 0) 

  แกนสมมาตรคือ  แกน  Y   หรือเส้นตรง   X  =  0 ,   

  สมการแกนสมมาตรคือ  X  =  0 

  เมื่อ   a > 0   ค่าต่ าสุดคือ  0  และ  เมื่อ  a < 0   ค่าสูงสุดคือ  0 

  | a |  ยิ่งมากกราฟยิ่งแคบ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  10.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่  19  จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 

 

  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.2 

ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบหรือใส่เครื่องหมาย  ลงในตารางและเขียนกราฟจากสมการท่ีก าหนดให้ 
 

 1) จงเติมค าตอบหรือใส่เครื่องหมาย    ลงในตารางแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 

ข้อที่ สมการ 
กราฟ สมการ 

แกนสมมาตร 
ค่า จุด 

หงาย คว่ า สูงสุด ต่ าสุด สูงสุด ต่ าสุด 
1.1     y   =   5x2        
1.2     y   =   -3x2        
1.3     y   =   12x2        
1.4     y   =   -6x2        

 

 2) จงเติมค่า  x  และ  y   ลงในตารางให้ถูกต้อง  พร้อมท้ังเขียนกราฟโดยใช้แกนคู่เดียวกัน 
  2.1)   y   =    2x2    2.2)     y   =   -2x2 

x 1 2 3 0 -1 -2  x 1 2 3 0 -1 -2 
y        y       

 
 
 

 
 
 
 
 
 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           เรียนคณิตศาสตร์   
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      ให้สดชื่น  วิชาอื่น 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    จะดีเอง 
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Y

- 1 1 2- 2 X
1
2

- 1
- 2

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  10.1 
 
 1) 

ข้อที่ กราฟ สมการ 
แกนสมมาตร 

ค่า จุด 
หงาย คว่ า สูงสุด ต่ าสุด สูงสุด ต่ าสุด 

1.1  - x   =  0  - 0 - (0, 0) 

1.2 -  x   =  0  0 - (0, 0) - 

1.3  - x   =  0  - 0 - (0, 0) 

1.4 -  x   =  0  0 - (0, 0) - 

 
 2)  
  2.1)   y   =    2x2    2.2)     y   =   -2x2 

x 1 2 3 0 -1 -2  x 1 2 3 0 -1 -2 
y 2 8 18 0 2 8  y -2 -8 -18 0 -2 -8 

 
 
  
           y  =  2x2  
  
 
 
 
 
 
 
 
 
          y = -2x2 
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Y

- 1 1 2- 2 X
1
2

- 1
- 2

รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  10.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่ 20  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1.3  เขียนและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  ax2 + k   เมื่อ   a  0   
    และ   k   0  ได้ 
 สาระส าคัญ 
  กราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  ax2 + k   เมื่อ  a  0  และ k  0  จะเป็นกราฟพาราโบลาท่ีมีจุดวกกลับ
หรือจุดสูงสุดหรือจุดต่ าสุด  อยู่ท่ี  (0, k)  และแกนสมมาตรคือ  แกน  Y 
 สาระการเรียนรู้ 
 

 

กราฟของฟังก์ชันก าลังสองที่ก าหนดดว้ยสมการ   
y  =  ax2 + k   เมื่อ    a  0  และ  k  0 

 
 1. กราฟของ   y  =  ax2 + k    เม่ือ   a  0  และ k > 0   
  ตัวอย่างที่  1     จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้ 
    1)     y   =   x2 + 2  2)     y   =   -x2 + 2 
 วิธีท า 

X -3 -2 -1 0 1 2 3 
  y  =  x2 + 2 11 6 3 2 3 6 11 
  y  =  -x2 + 2 -7 -2 1 2 1 -2 -7 

 
 
                   y = x2 + 2 
 
 
 
 
               (0, 2) 
 
 
 
 
       y  = -x2 + 2 
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 2. กราฟของ   y  =  ax2 + k    เม่ือ   a  0  และ k < 0   
 ตัวอย่างที่  2     จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้ 
    1)     y   =   x2 – 4   2)     y   =   -x2 – 4  
 วิธีท า 

x -3 -2 -1 0 1 2 3 
  y  =  x2 – 4  -3 0 5 -4 -3 0 5 
  y  =  -x2 – 4  -5 -8 -13 -4 -5 -8 -13 

 
 
 
                  y = x2 –4  
 
 
 

 
                (0, -4) 
 
 
 
 
                  y  =  -x2 – 4  
 
 
 
 
 
 สรุป 
 
 ลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ    y   =   ax2 + k 

  ถ้า  a  >  0   ได้พาราโบลาหงาย   จุดต่ าสุดอยู่ท่ี  (0, k)  ค่าต่ าสุด  =  k 

  ถ้า  a  <  0   ได้พาราโบลาคว่ า  จุดสูงสุดอยู่ท่ี  (0, k)   ค่าสูงสุด  =  k 

  แกนสมมาตรคือ  แกน  y  หรือเส้นตรง  x  =  0   สมการแกนสมมาตรคือ  x  =  0 

  ถ้า   k > 0   จุดวกกลับอยู่เหนือแกน  X 

  ถ้า   k < 0   จุดวกกลับอยู่ใต้แกน  X 

  ถ้า  a, k  มีเครื่องหมายเหมือนกัน  กราฟไม่ตัดแกน  X 

  ถ้า  a, k  มีเครื่องหมายต่างกัน  กราฟจะตัดแกน  X 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  10.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่  20  จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.3 

ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบหรือใส่เครื่องหมาย  ลงในตารางและเขียนกราฟจากสมการ 

   ท่ีก าหนดให้ 
 

 1) จงเติมค าตอบหรือใส่เครื่องหมาย    ลงในตารางแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 

ข้อที่ สมการ 
กราฟ สมการ 

แกนสมมาตร 
ค่า จุด 

หงาย คว่ า สูงสุด ต่ าสุด สูงสุด ต่ าสุด 
1.1     y   =   -2x2 – 5         
1.2     y   =   3x2 + 5        
1.3     y   =   -5x2 + 6        
1.4     y   =   4x2 – 7         

 

 
 2) จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้  ลงบนแกนคู่เดียวกัน 
  1)   y   =    2x2 + 2   2)     y   =   -2x2 – 2  

x 1 2 3 0 -1 -2 -3 
y  =  2x2 + 2        
y  =  -2x2 - 2        

 
 

 
 
 
 
 
 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           เรียนคณิตศาสตร์ต้อง   
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      ต้ังใจฟัง  คอยระวัง 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    และติดตาม 
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Y

X- 1 1 2- 2

 
เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  10.2 

 
 1) 

ข้อที่ กราฟ สมการ 
แกนสมมาตร 

ค่า จุด 
หงาย คว่ า สูงสุด ต่ าสุด สูงสุด ต่ าสุด 

1.1 -  x   =  0  -5 - (0, -5) - 

1.2  - x   =  0  - 5 - (0, 5) 

1.3 -  x   =  0  6 - (0, 6) - 

1.4  - x   =  0  - -7 - (0, -7) 

 
  2) 

x 1 2 3 0 -1 -2 -3 
y  =  2x2 + 2 4 10 20 2 4 10 20 
y  =  -2x2 - 2 -4 -10 -20 -2 -4 -10 -20 

 
 
        y  =  2x2 + 2 
 
 
 
 
                  (0, 2) 
 

                  (0, -2) 
 
 
 
 
       y  =  -2x2 - 2 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  10.3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่ 21  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1.4   เขียนและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ    y   =   a(x – h)2    เมื่อ  a  0 
    และ  h   0  ได้ 
 สาระส าคัญ 
  กราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ    y   =   a(x – h)2    เมื่อ  a  0  และ  h   0   จะเป็นกราฟ 
พาราโบลาท่ีมีจุดวกกลับหรือจุดสูงสุดหรือจุดต่ าสุดอยู่ท่ี  (h, 0) และแกนสมมาตรคือเส้นตรง  x = h 
 สาระการเรียนรู้ 
 

กราฟของฟังก์ชันก าลังสองที่ก าหนดดว้ยสมการ   
y  =  a(x – h)2   เมื่อ  a  0  และ  h  0 

 
 1. กราฟของ   y  =  a(x – h)2     เม่ือ   a  0  และ h > 0   
  ตัวอย่างที่  1     จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้ 
    1)     y   =   (x – 3)2   2)     y   =   -2(x – 3)2 
 วิธีท า 

X 2 3 4 0 5 6 7 
  y  =  (x – 3)2  1 0 1 9 4 9 16 
  y  =  -2(x – 3)2 -2 0 -2 -18 -8 -18 -32 

   
 
          y  =  (x – 3)2 
         สมการ 
       แกนสมมาตร 
              x = 3 
 
 

          (0, 0) 
 
           สมการ 
                   แกนสมมาตร 
            x = 3  
                   y  =  -2(x – 3)2 
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 2. กราฟของ   y  =  a(x – h)2     เม่ือ   a  0  และ  h < 0   
      ถ้า  h < 0   จะได้สมการใหม่เป็น     y =    a(x – (-h))2 
       =    a(x + h)2 

  ตัวอย่างที่  2     จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้ 
    1)     y   =   (x + 4)2    2)     y   =   -2(x + 2)2 
 วิธีท า 

X -2 -3 -4 0 1 2 3 
  y  =  (x + 4)2  4 1 0 4 25 36 49 
  y  =  -2(x + 
2)2  

0 -2 -8 -8 -18 -32 -50 

 
   
 
                  y  =  (x + 4)2 
        สมการแกน 
         สมมาตร 
                          x = -4 
 
                (-2, 0) 
             (-4, 0)  
 
          สมการ 
      แกนสมมาตร 
            x = -2 
                 y  =  -2(x + 2)2 
 
 
 
 
 สรุป 
 
 ลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ    y   =   a(x – h)2  

  ถ้า  a  >  0   ได้พาราโบลาหงาย   จุดต่ าสุดอยู่ท่ี  (h, 0)  ค่าต่ าสุด  =  0 

  ถ้า  a  <  0   ได้พาราโบลาคว่ า  จุดสูงสุดอยู่ท่ี  (h, 0)   ค่าสูงสุด  =  0 

  แกนสมมาตรคือ  เส้นตรง  x  =  h   สมการแกนสมมาตรคือ  x  =  h 

  h > 0   แกนสมมาตรอยู่ทางซ้ายของแกน  Y 

  h < 0   แกนสมมาตรอยู่ทางขวาของแกน  Y 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  10.3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่  21  จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.4 

ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบหรือใส่เครื่องหมาย  ลงในตารางและเขียนกราฟจากสมการ 

   ท่ีก าหนดให้ 
 

 1) จงเติมค าตอบหรือใส่เครื่องหมาย    ลงในตารางแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 

ข้อที่ สมการ 
กราฟ สมการ 

แกนสมมาตร 
ค่า จุด 

หงาย คว่ า สูงสุด ต่ าสุด สูงสุด ต่ าสุด 
1.1     y   =   (x + 8)2          
1.2     y   =   -(x + 3)2         
1.3     y   =   2(x – 3)2        
1.4     y   =   -3(x – 2)2          

 

 
 2) จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้  ลงบนแกนคู่เดียวกัน 
  1)   y   =    (x + 6)2   2)     y   =   -(x – 8)2   

x -4 -5 -6 -7 -8 -9 
y  =  (x + 6)2       

 
x 6 7 8 9 10 11 

y  =  -(x – 8)2       
 
 
 
     
 
 
  
   คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                        ชาติต้องการนักคิด 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    ทุกชีวิตควรมีคณิตใน 
            หัวใจ 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  10.3 
 
 1) 

ข้อที่ กราฟ สมการ 
แกนสมมาตร 

ค่า จุด 
หงาย คว่ า สูงสุด ต่ าสุด สูงสุด ต่ าสุด 

1.1  - x   =  -8  - 0 - (-8, 0) 

1.2 -  x   =  -3 0 - (-3, 0) - 

1.3  - x   =  6 - 0 - (6, 0) 

1.4 -  x   =  2  0 - (2, 0) - 

 
  2) 

x -4 -5 -6 -7 -8 -9 
y  =  (x + 6)2 4 1 0 1 4 9 

 
x 6 7 8 9 10 11 

y  =  -(x – 8)2 -4 -1 0 -1 -4 -9 
 
 
                  y  =  (x + 6)2 
 
 
 
 
          (8, 0) 
          (-6, 0) 
 
 
 
         y  =  -(x – 8)2 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  10.4 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่ 22  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1.5  เขียนและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ    y   =   a(x – h)2 + k 
    เมื่อ   a  0 ,  h  0  และ  k  0  ได้ 
 สาระส าคัญ 
  กราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ    y   =   a(x – h)2 + k   เมื่อ   a  0 ,  h  0  และ  k  0   จะเป็นพาราโบลา
ท่ีมีจุดวกกลับหรือจุดสูงสุดหรือจุดต่ าสุดอยู่ท่ี  (h, k)  และมีแกนสมมาตรคือ  เส้นตรง  x  =  k 
 สาระการเรียนรู้ 

กราฟของฟังก์ชันก าลังสองที่ก าหนดดว้ยสมการ   
y  =  a(x – h)2 + k  เมื่อ  a  0 ,  h  0  และ  k  0 

  ตัวอย่างที่       จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้ 
    1)     y   =   -(x + 2)2 – 4     
    2)     y   =   -(x + 2)2 + 2 
    3)     y   =   (x – 3)2 – 5  
    4)     y   =   (x – 3)2 + 1 
 วิธีท า 

x -2 -3 -4 0  X 2 3 4 5 
  y  =  -(x + 2)2 – 4   -4 -5 -8 -8  y  =  (x – 3)2 – 5  -4 -5 -4 -1 
  y  =  -(x + 2)2 + 2 2 1 -2 -2  y  =  (x – 3)2 + 1 2 1 2 5 

 
    
           y  =  (x – 3)2 + 1 
 
 
 
     (-2, 2)     y   =  (x – 3)2 – 5  
       (3, 1) 
 
              y  =  -(x + 2)2 + 2 
                 (-2, -4) 
       (-3, -5) 
 
 
     
         y  =  -(x + 2)2 – 4  
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 สรุป 
 
 ลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ    y   =   a(x – h)2 + k 

   เมื่อ  a  >  0   ได้พาราโบลาหงาย   จุดต่ าสุดอยู่ท่ี  (h, k)  ค่าต่ าสุด  =  k 

  เมื่อ  a  <  0   ได้พาราโบลาคว่ า  จุดสูงสุดอยู่ท่ี  (h, k)   ค่าสูงสุด  =  k 

  ถ้า   k > 0   จุดวกกลับอยู่เหนือแกน  X 

  ถ้า   k < 0   จุดวกกลับอยู่ใต้แกน  X 

  แกนสมมาตร  คือ  เส้นตรง  x  =  h   สมการแกนสมมาตรคือ  x  =  h 

  ถ้า  h > 0   แกนสมมาตรอยู่ทางซ้ายมือของแกน  Y 

  ถ้า  h < 0   แกนสมมาตรอยู่ทางขวามือของแกน  Y 

  ถ้า  a  และ  k  มีเครื่องหมายเหมือนกันกราฟไมตั่ดแกน  X 

  ถ้า  a  และ  k  มีเครื่องหมายต่างกันกราฟตัดแกน  X 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  10.4 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่  22  จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 

  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.5 

ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบหรือใส่เครื่องหมาย  ลงในตารางและเขียนกราฟจากสมการท่ีก าหนดให้ 

 1) จงเติมค าตอบหรือใส่เครื่องหมาย    ลงในตารางแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 

ข้อที่ สมการ 
กราฟ สมการ 

แกนสมมาตร 
ค่า จุด 

หงาย คว่ า สูงสุด ต่ าสุด สูงสุด ต่ าสุด 
1.1   y   =   -(x + 8)2 – 6         
1.2   y   =   2(x – 4 )2 + 3         
1.3   y   =   -4(x + 4)2 – 10         
1.4   y   =   3(x + 2)2 + 7          

 2) จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้  ลงบนแกนคู่เดียวกัน 
  1)   y   =    (x – 5)2 + 4   2)     y   =   -(x + 5)2 – 3   

x 6 5 4 3 2 
y  =  (x – 5)2 + 4      

 
x -5 -4 -3 -2 

y  =  -(x + 5)2 – 3      
 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                        เรียนคณิตต้องฝึกคิด 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    และจดจ า  
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Y

X

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  10.4 
 

 1) 

ข้อที่ กราฟ สมการ 
แกนสมมาตร 

ค่า จุด 
หงาย คว่ า สูงสุด ต่ าสุด สูงสุด ต่ าสุด 

1.1  - x   =  -8  - 0 - (-8, 0) 

1.2 -  x   =  -3 0 - (-3, 0) - 

1.3  - x   =  6 - 0 - (6, 0) 

1.4 -  x   =  2  0 - (2, 0) - 
 

  2) 
x 6 5 4 3 2 

y  =  (x – 5)2 + 4 5 4 5 8 13 
 

x -5 -4 -3 -2 
y  =  -(x + 5)2 – 3  -3 -4 -7 -12 

 
                    y  = (x – 5)2 + 4 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
       y  =  -( + 5)2 - 3 
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แผนการจัดการเรยีนรู้ที่  11 
เรื่อง 

ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
  



 117 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  11 
สัปดาห์ท่ี  14 

ช่ัวโมงท่ี  27 – 28  

เรื่อง  ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 
จ านวนช่ัวโมงสอน  2  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  ปีการศึกษา  

  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1. บอกความหมายของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลได้ 
   2. บอกลักษณะของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลได้  ดังนี้ 
    2.1   บอกโดเมนและเรนจ์ได้ 
    2.2   เขียนกราฟได้ 
    2.3   บอกได้ว่าเป็นฟังก์ชันเพิ่มหรือฟงัก์ชันลด 
   3. แก้สมการเอกซ์โพเนนเชียล  โดยใช้สมบัติ  ax  =  ay  ก็ต่อเมื่อ  x  =  y  เมื่อ  a  0 
    และ  a > 0  ได้ 
   4. น าความรู้เรื่องฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลไปใช้ในการแก้ปัญหาได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
  สาระการเรียนรู้ 
  1. ความหมายของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 
  2. กราฟของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 
  3. การน าความรู้เรื่องฟังก์ชันเอกซโ์พเนนเชียลไปใช้ในการแก้ปัญหา 
   กิจกรรมการเรียนรู้ 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
27 1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  นักเรียนจะสามารถ    

          -  บอกความหมายของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลได้ 
          -  บอกลักษณะของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลได้ 
          -  น าความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลไปใช้ในการแก้ปัญหาได้ 
2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชันเชิงเส้น  และฟังก์ชันก าลังสองโดยใช้การถาม-ตอบ 
3.  นักเรียนท าใบกิจกรรม  รหัสท่ี  11.1  โดยครูใช้การถาม-ตอบ  เฉลยค าตอบแล้วร่วมกันสรุป
ความหมายของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล  หลังจากนั้นสรุปลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  11 
4.  นักเรียนร่วมกันท าใบกิจกรรม  รหัสท่ี  11.2  แล้วร่วมกันสรุปลักษณะของกราฟของฟังก์ชันเอกซ์
โพเนนเชียล  โดยครูคอยช้ีแนะแนวทางและอธิบายเพิ่มเติม 
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ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 

      5.  นักเรียนแต่ละกลุ่มจัดท ากราฟของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล  เป็นผลงานของกลุ่ม  ส่งนอกเวลา
เรียน 

28      1.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับการเขียนกราฟของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     2.  นักเรียนศึกษาใบกิจกรรม  รหัสท่ี  11.3 – 11.4  แล้วร่วมกันสรุปผลการเรียนรู้ลงในแบบสรุป
เนื้อหา  รหัสท่ี  11  โดยครูคอยให้ค าแนะน าช่วยเหลืออย่างใกล้ชิด 
     3.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  11  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลยและบันทึกคะแนน
ท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     4.  นักเรียนท าเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  11  เป็นการบ้านเพื่อเสริมทักษะและความแม่นย าใน
การเรียนรู ้
 

  สื่อการเรียนรู้ 
  1. ใบกิจกรรม  รหัสท่ี  11.1 – 11.4 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  11 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  11 
  4. เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  11 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. ใบกิจกรรม  รหัสท่ี  11.1 – 11.4 
  2. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  11 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  11 
  4. เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  11 
  5. กราฟของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าใบกิจกรรม 
4.  การท าแบบฝึกทักษะ 
5.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
6.  การท าเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 
7.  การท ากราฟของฟังก์ชันเอกซ์โพ 
     เนนเชียล 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง 
6.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
7.  นักเรียนส่วนใหญ่ท ากราฟได้ถูกต้อง
สวยงาม 
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บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
 

  สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 
          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 

             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 
       ครู  วิทยฐานะช านาญการพิเศษ โรงเรียนเมืองราดวิทยาคม   

    วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

ใบกิจกรรม 
รหัสใบกิจกรรมท่ี  11.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 11 
ช่ัวโมงที่ 27 จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 

 ค าช้ีแจง ให้นักเรียนกาเครื่องหมาย   ลงในช่องว่างต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 

 

ข้อที่ ฟังก์ชันที่ก าหนดให้ 
ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 

เป็น ไม่เป็น 
1    y   =   6x   
2    y   =   

x

2

1







    

3    y  =   x + 2   
4    y  =  2x2 + 1   
5    y  =  3-x   
6    y  =  

-x

5

1







    

7    y  =  (x - 1)2 + 3   
8    y  =  10x   
9    y  =  42x   
10    y   =  2x   

 
          สรุป          ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล  คือ  …………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

ใบกิจกรรม 
รหัสใบกิจกรรมท่ี  11.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 11 
ช่ัวโมงที่ 27  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 ค าช้ีแจง ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในตารางแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง  พร้อมท้ังเขียนกราฟ 
 
 1. y   =   3x 

x 0 1 2 -1 -2 
y      

 
 
 
 
 
 
 
 

 2. y   =   
x

3

1







  

x 0 1 2 -1 -2 
y      

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 3. y   =   22x 
x 0 1 2 -1 -2 
y      

 
 
 
 
 
 
 
 

4. y   =   
-x

4

1







  

x 0 1 2 -1 -2 
y      
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

ใบกิจกรรม 
รหัสใบกิจกรรมท่ี  11.3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 11 
ช่ัวโมงที่ 28  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 ค าช้ีแจง ให้นักเรียนหาค าตอบจากสมการเอกซ์โพเนนเชียลแต่ละข้อต่อไปนี้ 
 
  1.   2x   =   1000 
วิธีท า 
 
 
 
 
 

 4.   128      
62

1
2x








  

วิธีท า 
 
 
 
 
 

  2.   
64

1
      

4

1
x








  

วิธีท า 
 
 
 
 
 

  5.   
1,000,000

1
      (0.01)   

วิธีท า 
 
 

  3.   81      
27

1
x








  

วิธีท า 
 
 
 
 
 
 

  6.    (81)x   =   729 
วิธีท า 
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1          3           5           7 

50 

10 

รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

ใบกิจกรรม 
รหัสใบกิจกรรมท่ี  11.4 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 11 
ช่ัวโมงที่ 28  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 ค าช้ีแจง ให้นักเรียนแสดงวิธีหาค าตอบในแต่ละข้อต่อไปนี้ 
 1. แมลงชนิดหนึ่งมีการเจริญเติบโตอย่างรวดเร็ว  จ านวนแมลงชนิดนี้หาได้จากสมการ 
    f(t) =     100(1.3)t 
  เมื่อ  f(t)  แทน  จ านวนแมลง  และ  t  แทน  จ านวนวนั 
  1) จงหาจ านวนแมลง  (โดยประมาณ)  เมื่อก าหนดให้  t  =  0, 1, 2, 3, . . . , 7 
  2) จงหาจ านวนแมลง  (โดยประมาณ)  ท่ีเพิ่มขึ้นในแต่ละวันต้ังแต่วันแรกถึงวนัท่ี  7 
  3) เขียนกราฟของฟังก์ชัน  f 
 วิธีท า 
 1)        2) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 3)       f(t) 
 
 
 
 
                   t 
 
 2. ในเมืองหนึ่งมีประชากรอาศัยอยู่  4000  คน  ถ้าจ านวนประชากรในปีต่อ ๆ ไป  หาได้จาก 

  สูตร  f(x)  =  10

x

4000(1.3)     จงหาว่าใน  10  ปีต่อไปประชากรในเมืองแห่งนี้  จะม ี
  ประชากรประมาณกี่คน  และใน  20  ปีข้างหน้าประชากรในเมืองแห่งนี้จะมีประมาณกี่คน 
 3. ในการทดลองใช้ยาชนิดหนึ่งกับคนไข้พบว่า  เมื่อกินยาเข้าไปร่างกายจะขับยาท่ีเป็น 
  ส่วนเกินออกทางปัสสาวะ    ถ้าคนไข้ได้รับยาชนิดนี้จ านวน  10  มิลลิกรัม  
  ให้   A(t) เป็นปริมาณยาท่ีเหลืออยู่ในร่างกายในเวลา  t  ช่ัวโมง  ซึ่งหาได้จากสูตร   
  A(t)  =  10(0.8)t 

 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม  รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  11 

จ ำนวนวัน (t) จ ำนวนแมลง f(t) 

0  
1  
2  
3  
4  
5  
6  
7  

 

จ ำนวน
วนั 

จ ำนวน
แมลง 

จ ำนวนแมลงทีเ่พิ่มขึน้
จำกวนัแรกถึงวนัที ่7 

0   
1   
2   
3   
4   
5   
6   
7   
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รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แบบฝึกทักษะ ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 11 
ช่ัวโมงที่ 28  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  3 - 4 
 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในช่องว่างแต่ละข้อต่อไปนี้ 

 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1 
 

จงหาค่าของ  x   จากสมการต่อไปนี้ 
1.1   16x  =  4 

1.2   16    
2

1
x








  

1.3   
64

1
    )4( x   

1.4   
243

1
    3 x   

1.5   625     52x   

 
1.1 …………………………….. 

1.2 …………………………….. 

1.3 …………………………….. 

1.4 …………………………….. 

1.5 …………………………….. 

2 
 

ชายคนหนึ่งกู้เงินจากธนาคารมา  850,000  บาท  เพื่อ
ซ่อมแซมบ้าน  ถ้าจ านวนเงินท่ีเขาต้องจ่ายคืนท้ังหมด  
หาได้จากสูตร  f(n)  =  850,000(1.08)n   เมื่อ  n  แทน 
จ านวนปีท่ีจะต้องใช้คืน  ถ้าเขาตกลงกับธนาคารว่าจะใช้
เงินคืนภายในเวลา  5  ปี  เขาจะต้องใช้เงินคืนธนาคาร
ท้ังหมดประมาณเท่าใด  และในจ านวนเงินท่ีต้องคืน
ธนาคารมีดอกเบ้ียเป็นจ านวนเท่าใด 

 

 
 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      เรียนคณิตศาสตร์ 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    ในวันนี้จะสุขขีใน 
           วันหน้า  
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  11 
 
  1) 1.1 

2

1  

   1.2 -4 
   1.3 3 
   1.4 -5 
   1.5 2 
  2) ใช้เงินคืนท้ังหมดประมาณ   2,098,928   บาท 
   ดอกเบ้ีย   1,248,928   บาท 
 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  11 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 11 
ช่ัวโมงที่  27-28  จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามใบกิจกรรม  รหัสท่ี  11  ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล  คือ  ……………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
2. ลักษณะของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล   มีดังนี้   
 …………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
3. โดเมนของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล    คือ  …………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
 
4. เรนจ์ของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล   คือ  ……………………………………………………... 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
 
5. ตัวอย่างของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล   ได้แก ่
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 
รหัสเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติมท่ี  11 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 11 
ชั่วโมงที่ 27-28 จ านวนชั่วโมงสอน 2 ชั่วโมง 

 
 ค าช้ีแจง ให้นักเรียนแสดงวิธีท าทุกข้อ 
 
 
 1. จงเขียนกราฟของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ต่อไปนี้  พรอ้มท้ังหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน 
  1.1 y   =   3x 

  1.2 y   =   
x

3

1







  

  1.3 y   =   2x + 1 

 
 2. จงหาค าตอบของสมการต่อไปนี้ 
  2.1 

216

1
      6 x   

  2.2 3 x 9x (64)      )8(2    
  2.3 1 x 1 x 3      5     
  2.4 60       2  2  2  2 3 x 2 x 1 x x    
  2.5 0      8  )6(4 - 4 x2x    
  
 3. ถ้าต้องการฝากเงิน  100,000  บาท  โดยได้รับดอกเบ้ีย  3%  ต่อปี  จงหาว่าเมื่อฝากเงินครบ 
  5  ปี  จะได้รับเงินรวม  (เงินต้นพร้อมดอกเบี้ย)  เป็นจ านวนเท่าใด  โดยใช้สูตร 

    f(t)   =    
12t

12

0.03
  1100,000 








  

   เมื่อ   t  เป็นจ านวนปีท่ีฝาก  และ  f(t)  เป็นเงินรวมที่ได้รับเมื่อฝากครบ  t  ปี 
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แผนการจัดการเรยีนรู้ที่  12 
เรื่อง 

ฟังก์ชันค่าสัมบูรณ ์
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  12 
สัปดาห์ท่ี  15 

ช่ัวโมงท่ี  29 – 30  

เรื่อง  ฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ 
จ านวนช่ัวโมงสอน  2  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  ปีการศึกษา  

  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ได้ 
   1.2 เขียนกราฟของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ได้ 
   1.3 หาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ท่ีก าหนดให้ได้ 
   1.4 แก้สมการท่ีอยู่ในรูปค่าสัมบูรณ์โดยใช้กราฟได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
  สาระการเรียนรู้ 
  1. ความหมายของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ 
  2. กราฟของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ 
  3. การแก้สมการท่ีอยู่ในรูปค่าสัมบูรณ์โดยใช้กราฟ 
   กิจกรรมการเรียนรู้ 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
29      1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  นักเรียนจะ

สามารถ    
          -  บอกความหมายของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ได้ 
          -  เขียนกราฟของฟงัก์ชันค่าสัมบูรณ์ได้ 
          -  หาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ได้ 
          -  แก้สมการท่ีอยู่ในรูปค่าสัมบูรณ์โดยใช้กราฟได้ 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลและค่าสัมบูรณ์ของจ านวนจริง  โดยใช้การ
ถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนศึกษาใบความรู้  รหัสท่ี  12.1  แล้วช่วยกันสรุปความหมายของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์  
และการเขียนกราฟของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์  โดยครูคอยตอบปัญหาข้อสงสัยของนักเรียน  และอธิบาย
เพิ่มเติม  แล้วบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  12 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  12.1  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  และบันทึก
คะแนนท่ีได้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
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ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 

      5.  นักเรียนแต่ละกลุ่มเขียนกราฟของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์  กลุ่มละ  1  ฟังก์ชัน  โดยแต่ละกลุ่ม
ก าหนดฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ขึ้นเอง 

30      1.  ครูซักถามปัญหาต่าง ๆ ในการท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  12.1  และการเขียนกราฟของฟังก์ชัน
ค่าสัมบูรณ์  ว่ามีข้อสงสัยในเรื่องใด  โดยครูอธิบายเพิ่มเติม  และซักถามจนนักเรียนเข้าใจดี 
     2.  ทบทวนความรู้เรื่อง  ความหมายและการเขียนกราฟของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์  โดยใช้การถาม-
ตอบ   
     3.  นักเรียนศึกษาใบความรู้  รหัสท่ี  12.2  แล้วช่วยกันสรุปความรู้ลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  
12 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  12.2  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลยและบันทึก
คะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     5.  นักเรียนแต่ละกลุ่มท ารายงานเรื่อง  การแก้สมการท่ีอยู่ในรูปค่าสัมบูรณ์  โดยใช้กราฟ  กลุ่มละ  
3  ข้อ  เป็นผลงานของกลุ่ม  ส่งครูผู้สอนนอกเวลาเรียน 

 
 

  สื่อการเรียนรู้ 
  1. ใบความรู้  รหัสท่ี  12.1 – 12.2 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  12.1 – 12.2 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  12 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  12.1 – 12.2 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  12 
  3. กราฟของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ 
  4. รายงานเรื่อง  การแก้สมการท่ีอยู่ในรูปค่าสัมบูรณ์โดยใช้กราฟ 
 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
 
5.  การท ากราฟของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ 
6.  การท ารายงาน 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง 
     ครบถ้วน 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
6.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง  และส่ง 
    ตามก าหนดเวลา 
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  บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
 

  สรุปผลการเรียนรู้ 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ข้อเสนอแนะ 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

       ครู  วิทยฐานะช านาญการพิเศษ โรงเรียนเมืองราดวิทยาคม   
    วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

ใบความรู ้
รหัสใบความรู้ท่ี  12 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 12 
ช่ัวโมงที่ 29  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1.1  บอกความหมายของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ได้ 
  1.2  เขียนกราฟของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ได้ 
  1.3  หาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ท่ีก าหนดให้ได้ 
 สาระส าคัญ 
  ฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์  คือ  ฟังก์ชันท่ีอยู่ในรูป  y  =  | x - a |  +  c  เมื่อ a และ c เป็นจ านวนจริง 
 สาระการเรียนรู้ 

ความหมายของฟังกช์ันค่าสัมบูรณ์ 

  ฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์   คือ  ฟังก์ชันท่ีอยู่ในรูป   y  =  | x - a | + c   เมื่อ  a  และ  c  เป็นจ านวน 
   จริง   เช่น 
   1. y   =   | x - 2 |  +  1 
   2. y   =   | x + 1 |   
   3. y   =   | x - 1 |  +  1 

กราฟของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ ์
การเขียนกราฟของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์  มีหลักดังต่อไปนี้ 
 
  1. เขียนกราฟของสมการท่ีไม่มีค่าสัมบูรณ์ก่อน 
  2. สะท้อนส่วนของกราฟท่ีอยู่ใต้แกน  X  ให้ข้ึนไปให้เหนือแกนให้หมด  เพราะว่า 
   ค่า  y  นั้นเป็นค่าบวกเสมอ  จึงจะได้กราฟค่าสัมบูรณ์   y  =  | f(x) | 
 
 ตัวอย่างที่  1  จงเขียนกราฟของ   f(x)   =   | x + 1 |   พร้อมท้ังบอกโดเมนและเรนจ์ของ  f 
 วิธีท า ขั้นที่  1   เขียนกราฟของ    y  =  x + 1   ก่อน  จะได้กราฟดังนี ้
            y  = x + 1 
                  (0, 1) 
        (-1, 0) 
 
 
   
  
  

X

Y

0
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ขั้นที่  2   จากกราฟข้อ  1   ท าให้เราได้กราฟของ   y  =  f(x)   =   | x + 1 |   ดังนี ้
  
 
 
 
 
    
 
 
             จะได้     Df   =   {x |  x  R} 
       Rf   =   {y |  y  R   และ  y  0} 
 
 ตัวอย่างที่  2    จงเขียนกราฟของ   f(x)   =   | x + 1 |  +  3   พร้อมท้ังบอกโดเมนและเรนจ์ของ f 
 วิธีท า  จาก     f(x)   =   | x + 1 |  +  3 
 

x 0 1 2 3 -1 -2 -3 
f(x) 4 5 6 7 3 4 5 

 
 
 
 
                  f(x)  =  | x + 1 | + 3 
 
           (-1, 3) 
 
 
 
 
    Df = {x |  x  R} 
    Rf = {y |  y  R  และ   y    3} 
 
 
  
 
 
  

X

Y

0

1

- 1

X

Y

0

1
2
3
4
5
6
7
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  12.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 12 
ช่ัวโมงที่ 29  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.2 – 1.3 
 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเขียนกราฟของฟงัก์ชันค่าสัมบูรณ์แต่ละข้อต่อไปนี้  พร้อมท้ังบอกโดเมน 
   และเรนจ์ของฟังก์ชัน 

 

1.    f(x)   =   | x + 2 | 
                                Y 
 
 
                            0                                    
X 
 
 
       Df  =  …………………………………….. 
       Rf  =  …………………………………….. 

3.    f(x)   =   | x + 2 |  +  4 
                            Y 
 
 
                               0                                  
X 
 
 
       Df  =  …………………………………….. 
       Rf  =  …………………………………….. 

2.   f(x)   =   | x – 2 | 
                               Y 
 
 
                            0                                    
X 
 
       Df  =  …………………………………….. 
       Rf  =  …………………………………….. 

4.   f(x)   =   | x - 2 |  +  2 
                            Y 
 
 
                               0                                  
X 
 
       Df  =  …………………………………….. 
       Rf  =  …………………………………….. 

 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      ถ้าเราไม่ฝึกคิด  จะแก้ 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    โจทย์คณิตได้อย่างไร  
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที ่ 12.1 
 
 

 1)  
 
 
           f(x)  =  | x + 2 | 
 
 
   -2   -1 
 
 
  Df   =   {x | x  R} 
  Rf   =   {y | y  R  และ  y  0} 
 
 2) 
 
           f(x)  =  | x – 2 | 
 
 
 
     (2, 0) 
 
 
 
  Df   =   {x | x  R} 
  Rf   =   {y | y  R  และ  y  0} 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 3)  
         f(x) = | x + 2 | + 4 
      
 
                               (-2, 4) 
 
 
  
 
                   -3   -2   -1         1     2    3 
 
 
  Df   =   {x | x  R} 
  Rf   =   {y | y  R  และ  y  4} 
 
4)  
       f(x)  =  | x – 2 | + 2 
           
 
 
        (2, 2) 
 
 
 
 
  Df   =   {x | x  R} 
  Rf   =   {y | y  R  และ  y  2} 
 
 

X

Y

0

X

Y

0

X

Y

0

X

Y

0
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y1 =  | x – 1 |  

y2  =  3  

รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

ใบความรู ้
รหัสใบความรู้ท่ี  12.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 12 
ช่ัวโมงที่ 30  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1.4  แก้สมการท่ีอยู่ในรูปค่าสัมบูรณ์โดยใช้กราฟได้ 
 
 สาระส าคัญ 
 
  สมการท่ีอยู่ในรูปค่าสัมบูรณ์สามารถหาค าตอบได้  โดยใช้ความรู้เรื่องกราฟของฟังก์ชัน 
    ค่าสัมบูรณ์ 
 
 สาระการเรียนรู้ 
 

การแก้สมการที่อยู่ในรูปค่าสมับูรณ์ 

  ในการแก้สมการท่ีอยู่ในรูปค่าสัมบูรณ์  สามารถท าได้โดยใช้ความรู้ในเรื่องกราฟของ 
    ฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์  ดังตัวอย่างต่อไปนี้ 
 ตัวอย่างที่  1 จงหาค่าของ  x  ท่ีท าให้   | x - 1 |   =  3   โดยใช้กราฟ 
 วิธีท า ให้    y1  =  | x - 1 |  และ   y2  =  3 
   เขียนกราฟของ   y1  และ  y2  ได้ดังนี ้
 
 
 
 
 
 
      จากกราฟ  จะเห็นว่า   y1  =  y2   เมื่อ  x  =  -2  หรือ  x  =  4 
         | x - 1 |  =  3    เมื่อ  x  =  -2   หรือ  x  =  4 
 

 
  

x y1 y2 
0 1 3 
1 0 3 
2 1 3 
3 2 3 
4 3* 3* 
-1 2 3 
-2 3* 3* 

 

X

Y

0
- 2 1 4
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y1  =  | x + 1 | 

y2  =  2 

y2  =  -4 

y1  = | x + 4 | 

 ตัวอย่างที่  2 จงหาค่าของ  x  ท่ีท าให้   | x + 1 |  -  2   =   0   โดยใช้กราฟ 
 วิธีท า จาก    | x + 1 |  -  2   =     0 
       | x + 1 | =     2 
   ให้   y1  =   | x + 1 |   และ   y2   =   2 
  เขียนกราฟของ   y1  และ  y2   ได้ดังนี้ 

        จากกราฟ  จะเห็นว่า   y1  =  y2   เมื่อ  x  =  1  หรือ  x  =  -3 
         | x + 1 |  -  2   =  0    เมื่อ  x  =  1   หรือ  x  =  -3 
 

 
 ตัวอย่างที่  3 จงหาค่าของ  x  ท่ีท าให้   | x + 4 |  +  4     โดยใช้กราฟ 
 วิธีท า จาก    | x + 4 |  +  4   =     0 
       | x + 4 | =     -4 
   ให้   y1  =   | x + 4 |   และ   y2   =   -4 
  เขียนกราฟของ   y1  และ  y2   ได้ดังนี้ 
 
 
 
 
 
 
 
      จากกราฟ  พบว่า  ไม่มีค่า x  ใดท่ีท าให้   y1  =  y2 
           ไม่มีจ านวนจรงิ  x  ท่ีเป็นค าตอบของสมการ  | x + 4 |  -  4   =  0   
  

x y1 y2 
-3 2 2 
-2 1 2 
-1 0 2 
0 1 2 
1 2 2 
2 3 2 
3 4 2 

 

x y1 y2 
-5 1 -4 
-4 0 -4 
-3 1 -4 
-2 2 -4 
-1 3 -4 
0 4 -4 
1 5 -4 

 

X

Y

0
- 3 - 1

X

Y

0
- 4
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  12.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 12 
ช่ัวโมงที่ 30  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.4 
 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนแก้สมการแต่ละข้อต่อไปนี้โดยอาศัยความรู้เรื่อง  กราฟของฟังก์ชัน 
   ค่าสัมบูรณ์ 

 
ข้อที่ สมการที่อยู่ในรูปค่าสัมบูรณ์ ค าตอบ 

1    | x + 5 |   =   0  
2    | x - 6 |   =   0  
3    | x |  -  2   =   0  
4    | x + 2 |  -   4   =   0  
5    | x + 5 |   =   5  
6    | x + 3 |  -  1   =   0  
7    | x - 4 |    =   6  
8    | x + 1 |  -  5   =   0  
9    | x + 4 |  -  3   =   0  
10    | x |   =   7  

 
 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      เรียนคณิตศาสตร์ 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    ในวันนีเ้พือ่อนาคต 
           ที่ดีในวันหน้า  
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เฉลยแบบฝึกทกัษะ  รหสัที่  12.2 
 
 
 
  1) x    =    -5 
  2) x = 6 
  3) x =  -2 หรือ x = 2 
  4) x = -6 หรือ x = 2 
  5) x = -10 หรือ x =  0 
  6) x = -2  หรือ x =  -4 
  7) x = -2  หรือ x =  10 
  8) x = -5  หรือ x =  4 
  9) x = -7  หรือ x =  -1 
  10) x = 7   หรือ x =  -7 
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แผนการจัดการเรยีนรู้ที่  13 
เรื่อง 

ฟังก์ชันขั้นบันได 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
  



 140 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  13 
สัปดาห์ท่ี  16 
ช่ัวโมงท่ี  31  

เรื่อง  ฟังก์ชันขั้นบันได 
จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  ปีการศึกษา  

  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของฟังก์ชันขั้นบันไดได้ 
   1.2 เขียนกราฟของฟังก์ชันขัน้บันไดได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
  สาระการเรียนรู้ 
  1. ความหมายของฟังก์ชันขั้นบันได 
  2. กราฟของฟังก์ชันขัน้บันได 
   กิจกรรมการเรียนรู้ 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
31      1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  นักเรียนจะ

สามารถ    
          -  บอกความหมายของฟังก์ชันขั้นบันไดได้ 
          -  เขียนกราฟของฟงัก์ชันขั้นบันไดได้ 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ โดยใช้การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนศึกษาใบความรู้  รหัสท่ี  13  แล้วร่วมกันสรุปความหมายของฟังก์ชันขั้นบันได  และ
การเขียนกราฟของฟังก์ชันขัน้บันได  โดยครูคอยอธิบายเพิ่มเติม  เมื่อนักเรียนสงสัย 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  13.1  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  และบันทึก
คะแนนท่ีได้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     5.  นักเรียนแต่ละกลุ่มเขียนกราฟของฟังก์ชันขั้นบันได  กลุ่มละ  1  ตัวอย่าง  เป็นผลงานของ
กลุ่ม  ส่งครูนอกเวลาเรียน 

 
 

 
  สื่อการเรียนรู้ 
 
  1. ใบความรู้  รหัสท่ี  13 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  13 
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  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  13 
  2. กราฟของฟังก์ชันขัน้บันได 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท ากราฟของฟังก์ชันขั้นบันได 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง สวยงาม 

 

บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
 

  สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

 
          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 

             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 
       ครู  วิทยฐานะช านาญการพิเศษ โรงเรียนเมืองราดวิทยาคม   

    วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

ใบความรู ้
รหัสใบความรู้ท่ี  13 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 13 
ช่ัวโมงที่ 31  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. บอกความหมายของฟังก์ชันขั้นบันไดได้ 
  2. เขียนกราฟของฟังก์ชันขัน้บันไดได้ 
 สาระส าคัญ 
  ฟังก์ชันขั้นบันได  เป็นฟังก์ชันท่ีมีโดเมนเป็นสับเซตของเซตของจ านวนจริงและมีค่าของ 
    ฟังก์ชันเป็นค่าคงตัวเป็นช่วง ๆ  มากกว่า  2  ช่วง  ซึ่งกราฟของฟงัก์ชันนี้มีลักษณะคล้ายข้ันบันได 
 สาระการเรียนรู้ 

ความหมายของฟังกช์ันขั้นบันได 

  ฟังก์ชันขั้นบันได   คือ  ฟังก์ชันท่ีมีโดเมน  เป็นสับเซตของจ านวนจริง  และมีค่าของ 
    ฟังก์ชันเป็นค่าคงตัวเป็นช่วง ๆ  มากกว่าสองช่วง  เช่น 
          3       เมื่อ   0 <  x    4 
      f(x) =   4       เมื่อ   4 <  x    8 
          5       เมื่อ   8 <  x    12 
  ฟังก์ชันขั้นบันไดท่ีพบเห็นในชีวิตประจ าวันได้แก่  อัตราค่าบริการไปรษณีย์ภัณฑ์ประเภท 
    ต่าง ๆ  เช่น  จดหมาย  พัสดุ  พัสดุไปรษณีย์  เป็นต้น   อัตราค่าธรรมเนียมในการส่งธนาณัติ  และ 
    อัตราภาษีเงินได้บุคคลธรรมดา 

กราฟของฟังก์ชันขั้นบันได 
  กราฟของฟังก์ชันขัน้บันได  จะเป็นกราฟท่ีมีลักษณะคล้ายบันได  ดังตัวอย่างต่อไปนี้ 
          -4 เมื่อ   x    -5 
          -2 เมื่อ   -5 <  x   -3 
 ตัวอย่างที่  1  ก าหนดฟังก์ชัน     f(x)    =  0 เมื่อ   -3  <  x    -1 
           2  เมื่อ   -1 <  x    2 
           4 เมื่อ    x  >  2 
      จงเขียนกราฟของฟังก์ชัน  f 
 วิธีท า   
 
 
 
 
 
 
 
 
 

X

Y

0
- 5

- 4

2 4
- 2

2

4
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f(x)     = 

 ตัวอย่างที่  2  อัตราค่าไปรษณียากร   ส าหรับส่งจดหมายในประเทศ  มีดังนี้ 
น้ าหนัก ค่าส่ง  (บาท) 

  ไม่เกิน  40  กรัม 
  เกิน  40  กรัมแต่ไม่เกิน  100  กรัม 
  เกิน  100  กรัมแต่ไม่เกิน  300  กรัม 
  เกิน  300  กรัมแต่ไม่เกิน  600  กรัม 

2.00 
3.00 
5.00 
7.00 

  จงเขียนฟังก์ชันต่อไปนี้ในรูป  f(x)   เมื่อ  x  เป็นน้ าหนักของจดหมาย  และ  f(x)  เป็น 
    ราคาส่งจดหมาย  พร้อมท้ังเขียนกราฟฟังก์ชัน 
 วิธีท า ก าหนด   f(x)   =   ราคาส่งจดหมาย  และ  x  =  น้ าหนักของจดหมาย  จะเขียน 
   ฟังก์ชัน  f(x)  ได้ดังนี ้
           2 เมื่อ   0  <  x   40 
                                 3 เมื่อ 40  <  x    100 
           5  เมื่อ 100 <  x    300 
           7 เมื่อ 300 <  x    600    
   กราฟของฟังก์ชัน  f  มีลักษณะ  ดังรูป 
 
 
 
 
 
 
 
 
           100       200      300       400      500      600 
 
 
  ข้อสังเกต 
 
      ความสัมพันธ์ขั้นบันไดบางความสัมพันธ์อาจจะไม่เป็นฟังก์ชันก็ได้ 
   ซึ่งจุดท่ีจะท าให้ความสัมพันธ์ดังกล่าวไม่เป็นฟังก์ชันก็คือ  ตรงรอยต่อของ 
   แต่ละช่วง  ถ้ามีการใช้ซ้ ากันก็จะไม่เป็นฟังก์ชัน  ดังตัวอย่างท่ี  1  เป็นต้น 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  13 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 13 
ช่ัวโมงที่ 31  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.2 
 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเขียนกราฟของฟงัก์ชันขั้นบันไดในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 

 
ข้อที่ ฟังก์ชันที่ก าหนดให้ กราฟของฟังก์ชัน 

1 
 






























2,000    x    1,000  ,  30 

1,000    x    500  ,  16 

500    x    250  ,   9  

250    x    100  ,   5  

100    x    20  ,   3  

20    x    0  ,   2  

        f(x)  

 

2 
 

















10    x    8   ,   8 

8    x    6   ,   6 

6    x    0   ,   4 

        f(x)  
 

3 
 









1,000     x  ,   10 

1,000    x    0   ,   15 
        f(x)  

 

 
 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      เรียนคณิตศาสตร์ 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    ให้สนุก  อย่าเปน็ทุกข์ 
           และกังวล  นะจ๊ะ  
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  13 
 
 
 1)  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 2)  
 
 
 
 
 

 
 
 

 
 3)  
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