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หลักสูตรรายวิชาวิชาคณิตศาสตร์   ระดับชั้น  ม.6    2  ชั่วโมง / สัปดาห์   1.0  หน่วยการเรียน 

ค าอธิบายรายวิชา 
 เพื่อพัฒนาศักยภาพของผู้เรียนให้มีความรู้ความเข้าใจและสามารถน าความรู้นั้นไปประยุกต์ได้ในเนื้อหา
เกี่ยวกับ 
 แคลคูลัสเบื้องต้น  ลิมิตของฟังก์ชัน ความต่อเนื่องของฟังก์ชัน อนุพันธ์ฟังก์ชัน ความชันของเส้นโค้ง การ
หาอนุพันธ์ฟงัก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร อนุพันธ์ของฟังก์ชันคอมโพสิท อนุพันธ์อนัดับสูง  อินทิกรัลไม่จ ากัดเขต  
อินทิกรัลจ ากัดเขต  พื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง 
 โดยจัดประสบการณ์หรือสร้างสถานการณ์ท่ีใกล้ตัวให้ผู้เรียนได้ศึกษาค้นคว้าปฏิบัติจริง  ทดลอง สรุป
รายงาน  เพื่อพัฒนาทักษะ/กระบวนการในการคิดค านวณ  การแก้ปัญหา การให้เหตุผล  การส่ือความหมายทาง
คณิตศาสตร์ และน าประสบการณ์ด้านความรู้ ความคิด ทักษะ กระบวนการท่ีได้ไปใช้ในการเรียนรูส่ิ้งต่าง ๆ  และ
ใช้ในชีวิตประจ าวันอย่างสร้างสรรค์ รวมทั้งเห็นคุณค่าและเจตคติท่ีดีต่อคณิตศาสตร์ สามารถท างานอย่างเป็น
ระบบ ระเบียบ รอบคอบ มีความรับผิดชอบ มีวิจารณญาณและเช่ือมั่นในตนเอง 
 การวัดผลและประเมินผลใช้วิธีการท่ีหลากหลาย  ตามสภาพความเป็นจริงของเนื้อหาและทักษะ/
กระบวนการท่ีต้องการวัด 
ผลการเรียนรู้ 
1.ตรวจสอบความต่อเนื่องของฟงก์ชันท่ีก าหนดให้  
2.หาอนุพันธ์ของฟงก์ชันพีชคณิตท่ีก าหนดให้และน าไปใช้แก้ปญหา  
3.หาปรพิันธ์ไม่จ ากัดเขตและจ ากัดเขตของฟงก์ชันพีชคณิตท่ีก าหนดให้และน าไปใช้แก้ปญหา 
 
 
 
 
 
 
 
 



 2 
หน่วยการเรียนรู้  สาระการเรียนรู้  และจุดประสงค์การเรียนรู้ 

 รายวิชาคณิตศาสตร์  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6  ภาคเรียนท่ี  1  ประกอบด้วยหน่วยการเรียนรู้  สาระการ
เรียนรู้  และจุดประสงค์การเรียนรู้ดังตารางต่อไปนี้ 
 

หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 

ชื่อหน่วย 
การเรียนรู้ 

สาระการเรียนรู้ จุดประสงค์การเรียนรู้ 

1 ลิมิตและความ
ต่อเนื่องของ
ฟังก์ชัน 

1.1  ลิมิตของฟังก์ชัน 1.  บอกความหมายของลิมิตของฟังก์ชันได้ 
2.  บอกทฤษฎีเกี่ยวกับลิมิตและน าไปใช้ได้ 
3.  หาลิมิตของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 

  1.2  ความต่อเนื่องของ 
       ฟังก์ชัน 

1.  บอกความหมายของความต่อเนื่องของ 
     ฟังก์ชันได้ 
2.  บอกได้ว่าฟังก์ชันท่ีก าหนดให้เป็นฟังก์ชัน 
     ต่อเนื่องท่ีจุด ๆ หนึ่งได้ 
3.  บอกได้ว่าฟังก์ชันท่ีก าหนดให้เป็นฟังก์ชัน 
     ต่อเนื่องบนช่วง  (a, b)  และ  [a, b]  ได้ 

2 อนุพันธ์ของ 
ฟังก์ชัน 

2.1  อัตราการเปล่ียน 
       แปลง 

1.  หาความเร็วในระยะเวลาใด ๆ  เมื่อก าหนด 
     สมการการเคล่ือนท่ีมาให้ได้ 
2.  บอกนิยามอัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียและ 
     อัตราการเปล่ียนแปลงขณะใด ๆ  ของ 
     ฟังก์ชันได้ 
3.  หาอัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียขณะใด ๆ  
     ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 

  2.2  การหาอนุพันธ์ 
       ของฟังก์ชันโดย 
       ใช้นิยาม 

1. บอกความหมายของอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้ 
2.  หาอนุพันธ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้โดยใช้ 
     นิยามได้ 

  2.3  ความชันของเส้น 
       โค้ง 

1.  บอกความหมายของเส้นสัมผัสเส้นโค้งได้ 
2.  บอกความหมายของความชันของเส้นโค้ง 
     ได้ 
3.  หาความชันของเส้นโค้งและสมการของ 
    เส้นสัมผัสเส้นโค้ง  ณ  จุดท่ีก าหนดให้ได้ 
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หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 

ชื่อหน่วย 
การเรียนรู้ 

สาระการเรียนรู้ จุดประสงค์การเรียนรู้ 

  2.4  การหาอนุพันธ์ 
       ของฟังก์ชันโดยใช้ 
       สูตร 

1.  บอกสูตรการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้ 
2.  พิสูจน์สูตรบางสูตรของการหาอนุพันธ์ของ 
     ฟังก์ชันได้ 
3.  หาอนุพันธ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้โดยใช้ 
     สูตรได้ 
4.  น าความรู้เรื่องการหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชัน 
     โดยใช้สูตรไปใช้ในการแก้โจทย์ปัญหาได้ 

  2.5  อนุพันธ์ของ 
       ฟังก์ชันคอมโพสิท 

1.  บอกความหมายของฟังก์ชันคอมโพสิทได้ 
2.  บอกกฎลูกโซ่ในการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชัน 
     คอมโพสิทได้ 
3.  หาอนุพันธ์ของฟังก์ชันคอมโพสิทได้ 

  2.6  อนุพันธ์อันดับสูง 1.  บอกความหมายของอนุพันธ์อันดับท่ี  n   
     ของฟังก์ชัน เมื่อ  n  I  และ  n > 1 ได้ 
2.  หาอนุพันธ์อันดับท่ี n  ของฟังก์ชันท่ี 
     ก าหนดให้ เมื่อ n  I  และ  n > 1  ได้ 
3.  น าความรู้เรื่องอนุพันธ์อนัดับสูงไปใช้ใน 
     การแก้ปัญหาโจทย์ได้ 

  2.7  การประยุกต์ของ 
       อนุพันธ ์

1.  บอกทฤษฎีบทเกี่ยวกับฟังก์ชันลดและ 
     ฟังก์ชันเพิ่ม บนช่วงใด ๆ ได้และน าไปใช้ได้ 
2.  บอกความหมายหาค่าสูงสุดสัมพัทธ์และ 
     ค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ของฟังก์ชันได้ 
3.  หาค่าวิกฤตและจุดวิกฤตของฟังก์ชันได้ 
4.  หาค่าต่ าสุดสัมบูรณ์และค่าสูงสุดสัมบูรณ์ 
     ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
5.  น าความรู้เกี่ยวกับอนุพันธ์ของฟงัก์ชันไปใช้ 
     ในการแก้ปัญหาโจทย์การหาค่าสูงสุด 
     สัมพัทธ์และค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ได้ 
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หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 

ชื่อหน่วย 
การเรียนรู้ 

สาระการเรียนรู้ จุดประสงค์การเรียนรู้ 

3 การอินทิเกรต 3.1 กระบวนการตรง 
     ข้ามกับการหา 
     อนุพันธ ์

1.  บอกความหมายของกระบวนการตรงกัน 
     ข้ามกับการหาอนุพันธ์ได้ 
2.  หาปฏิยานุพันธ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 

  3.2 อินทิกรัลไม่จ ากัด 
      เขต 

1.  บอกความหมายของอินทิกรัลไม่จ ากัดเขต 
     ได้ 
2.  บอกสัญลักษณ์ท่ีใช้แทนอินทิกรัลไม่จ ากัด 
     เขตได้ 
3.  บอกสูตรเกี่ยวกับการอินทิเกรตท่ีน ามาใช้ 
     ในการหาอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตของฟังก์ชัน 
     ได้ 
4.  หาอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตของฟังก์ชันได้ 
5.  น าความรู้เรื่องอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตไปใช้ 
     ในการแก้โจทย์ปัญหาได้ 

  3.3 อินทิกรัลจ ากัดเขต 1.  บอกสัญลักษณ์อินทิกรัลจ ากัดเขตของ 
     ฟังก์ชัน  f  บนช่วง  [a, b]  ได้ 
2.  บอกทฤษฎีบทหลักมูลของอินทิกรัล 
     แคลคูลัสได้ 
3.  หาอินทิกรัลจ ากัดเขต  โดยใช้ทฤษฎีบท 
     หลักมูลได้ 

  3.4 พื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วย 
     เส้นโค้ง 

1.  บอกความหมายของพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วย 
     เส้นโค้งได้ 
2.  บอกสัญลักษณ์ท่ีใช้แทนพื้นท่ีปิดล้อมด้วย 
     เส้นโค้งได้ 
3.  หาพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้งของฟังก์ชัน 
     ท่ีก าหนดให้ได้ 

 
 
 
 



 5 
การเตรียมการจัดการเรียนรู้ 

 ผู้สอนได้ด าเนินการเกี่ยวกับการจัดการเรียนการสอนวิชาคณิตศาสตร์ ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6  ภาคเรียนท่ี  
1 ดังนี้ 
 1. ศึกษาวิธีสอน  ในการเรียนการสอนวิชาคณิตศาสตร์  ภาคเรียนท่ี 1 ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี 6 ผู้สอนได้
ด าเนินการดังนี ้
  1.1 สอนโดยยึดผู้เรียนเป็นส าคัญ 
  1.2 ให้นักเรียนศึกษาและค้นพบค าตอบด้วยตนเอง 
  1.3 ฝึกทักษะเป็นรายบุคคลและเป็นกลุ่ม 
  1.4 จัดการเรียนการสอนแบบร่วมมือ 
 2.  จัดท าสื่อการเรียนรู้ ผู้สอนได้จัดท าส่ือการเรียนรู้ประกอบการเรียนการสอนให้สอดคล้อง กับวิธีการ
สอนท่ียึดนักเรียนเป็นส าคัญ ดังนี้ 
  2.1 เอกสารประกอบการสอน 
  2.2 ใบกิจกรรม 
  2.3 แบบสรุปเนื้อหา 
  2.4 แบบฝึกทักษะ 
  2.5 เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 
  2.6 โจทย์แข่งขันเกมคณิตศาสตร์ 
 3. จัดท าเคร่ืองมือวัดผลและประเมินผล ผู้สอนได้จัดท าเครื่องมือวัดผลและประเมินผลเพื่อใช้ตรวจสอบ
ว่าการเรียนการสอนนั้นบรรลุวัตถุประสงค์ท่ีก าหนดไว้หรือไม่ ดังนี ้
  3.1 สร้างแบบทดสอบก่อนเรียน/หลังเรียน รวมตลอดภาคเรียน เป็นข้อสอบอัตนัยจ านวน  5  ข้อ 
  3.2 สร้างแบบทดสอบประจ าหน่วยการเรียนรู้ เป็นข้อสอบแบบอัตนัย จ านวน 5 ข้อ 
รวม  20  ข้อ 
  3.3 สร้างแบบทดสอบกลางภาค เป็นแบบอัตนัย จ านวน  4  ข้อ 
 4. ก าหนดแผนหลัก วิชาคณิตศาสตร์ ภาคเรียนท่ี 1 ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี 6 ซึ่งประกอบด้วย 
  4.1 แผนการจัดการเรียนรู้ จ านวน 13 แผน 
  4.2 สัปดาห์ท่ี จ านวนช่ัวโมงสอน ช่ัวโมงท่ีสอน 
  4.3 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  4.4 สาระการเรียนรู้ ยึดตามหลักสูตรสถานศึกษาข้ันพื้นฐาน พุทธศักราช 2551 
  4.5 ส่ือการเรียนรู้ ให้ใช้ตามข้อ 2 
  4.6 การวัดผลและประเมินผล ยึดตามแผนหลักดังนี้ 



 6 
แผนหลักวิชาคณิตศาสตร์  (ม. 4 – ม. 6) 

ภาคเรียนท่ี  1   ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 
 
 ช่ัวโมงท่ี  1     ปฐมนิเทศก่อนเรียน 
 ช่ัวโมงท่ี  2     ทดสอบก่อนเรียน 

แผนการ
จัดการ
เรียนรู้ที่ 

สัปดา
ห์ท่ี 

จ านวน
ชั่วโมง
สอน 

ชั่วโมง
ท่ี 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

 
สาระการ
เรียนรู้ 

 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
ราย

จุดประ
สงค์ 

กลาง
ภาค 

ปลาย
ภาค 

1 2 – 3 1 3 1. บอกความหมาย
ของลิมิตของฟังก์ชัน
ได้ 

- ความหมาย
ของลิมิตของ
ฟังก์ชัน 

- ใบกิจกรรม    
  รหัสท่ี 1 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี 1.1 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา 

/ / - 

  2 4 – 5 2. บอกทฤษฎี
เกี่ยวกับลิมิตและ
น าไปใช้ได้ 

- ทฤษฎีบท
เกี่ยวกับลิมิต 

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน  รหัสท่ี 1 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสท่ี 1.2 
- แบบสรุปเนื้อ 
  หา  รหัสท่ี 1 

/ / / 

  1 6 3. หาลิมิตของ
ฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 

- การหาลิมิต
ชองฟังก์ชัน 

- โจทย์แข่งขัน 
  คณิตศาสตร์ 
  เกี่ยวกับลิมิต 

/ / / 

2 4 – 5 2 7 – 8 1. บอกความหมาย
ของความต่อเนื่อง
ของฟังก์ชันได้ 
2. บอกได้ว่าฟังก์ชันท่ี
ก าหนดให้เป็นฟังก์ชัน
ต่อเนื่องท่ี 
จุด ๆ หนึ่งได้ 

- ความ
ต่อเนื่อง 
ของฟังก์ชัน 

- เอกสาร 
 ประกอบการ 
 สอน รหัสท่ี 2.1 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 2.1 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา รหัสท่ี 2 
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แผนการ
จัดการ
เรียนรู้ที่ 

สัปดา
ห์ท่ี 

จ านวน
ชั่วโมง
สอน 

ชั่วโมง
ท่ี 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

 
สาระการ
เรียนรู้ 

 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
ราย

จุดประสงค์ 
กลาง
ภาค 

ปลาย
ภาค 

  1 9 3. บอกได้ว่าฟังก์ชัน
ท่ีก าหนดให้ต่อเนื่อง
บนช่วง (a, b)  และ 
[a, b]  ได้ 

- ความ
ต่อเนื่องของ
ฟังก์ชันบนช่วง 

- เอกสาร 
 ประกอบการ 
 สอน รหัสท่ี 2.2 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 2.2 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา รหัสท่ี 2 

/ / - 

3 5 – 6 2 10–11 1. หาความเร็ว
ในขณะเวลาใด ๆ 
เมื่อก าหนดสมการ
การเคล่ือนท่ีมาให้ได้ 
2. บอกความหมาย
อัตราการ
เปล่ียนแปลงเฉล่ีย
และอัตราการ
เปล่ียนแปลงขณะใด 
ๆ ของฟังก์ชันได้ 
3. หาอัตราการ
เปล่ียนแปลงเฉล่ีย
ขณะใด ๆ ของ
ฟังก์ชันท่ีก าหนดให้
ได้ 

- อัตราการ
เปล่ียนแปลง 

- เอกสารประ 
 กอบการสอน 
 รหัสท่ี 3 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 3 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา รหัสท่ี 3 
- เอกสารฝึกหัด 
 เพิ่มเติม รหัสท่ี 
 3 

/ / - 

4 6 - 7 2 12-13 1. บอกความหมาย
ของอนุพันธ์ของ
ฟังก์ชันได้ 
2. หาอนุพันธ์ของ
ฟังก์ชันท่ีก าหนดให้
โดยใช้นิยามได้ 

- อนุพนัธ์ของ
ฟังก์ชัน 

- เอกสารประ 
 กอบการสอน 
 รหัสท่ี 4 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 4 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา รหัสท่ี 4 

/ / - 



 8 
 

แผนการ
จัดการ
เรียนรู้ท่ี 

สัปดา
ห์ท่ี 

จ านวน
ชั่วโมง
สอน 

ชั่วโมง
ท่ี 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

 
สาระการ
เรียนรู้ 

 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
ราย

จุดประ
สงค์ 

กลาง
ภาค 

ปลาย
ภาค 

5 7 - 8 1 14 1. บอกความหมาย
ของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง
ได้ 
2. บอกความหมาย
ของความชันของเส้น
โค้งได้ 

- ความหมาย
ของความชัน
เส้นโค้ง 

- เอกสารประ 
 กอบการสอน  
 รหัสท่ี 5.1 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 5.1 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา รหัสท่ี 5 

/ - - 

  2 15-16 3. หาความชันของ
เส้นโค้งและสมการ
ของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง 
ณ จุดท่ีก าหนดให้ได้ 

- การหาความ
ชันของเส้นโค้ง
และสมการ
เส้นสัมผัสเส้น
โค้ง 

- เอกสารประ 
 กอบการสอน 
 รหัสท่ี 5.2 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 5.2 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา รหัสท่ี 5 

/ / / 

6 9 - 11 1 17 1. บอกสูตรการหา
อนุพันธ์ของฟังก์ชัน
ได้ 
2. พิสูจน์สูตรบาง
สูตรของการหา
อนุพันธ์ของฟังก์ชัน
ได้ 

- การหา
อนุพันธ์ของ
ฟังก์ชันโดยใช้
สูตร   สูตรท่ี 
1 – 3 

- เอกสารประ 
 กอบการสอน 
 รหัสท่ี 6.1 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 6.1 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา รหัสท่ี 6 

/ / / 

  2 18-19 3. หาอนุพันธ์ของ
ฟังก์ชันท่ีก าหนดให้
โดยใช้สูตรได้ 

- การหา
อนุพันธ์ของ
ฟังก์ชันโดยใช้
สูตรท่ี 4 – 6  

- เอกสารประ 
 กอบการสอน 
 รหัสท่ี 6.2 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 6.2 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา รหัสท่ี 6 

/ / / 
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แผนการ
จัดการ
เรียนรู้ที่ 

สัปดา
ห์ท่ี 

จ านวน
ชั่วโมง
สอน 

ชั่วโมง
ท่ี 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

 
สาระการ
เรียนรู้ 

 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
ราย
จุดประ
สงค์ 

กลาง
ภาค 

ปลาย
ภาค 

  1 20 3. หาอนุพันธ์ของ
ฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ 
โดยใช้สูตรได้ 

- การหา
อนุพันธ์ของ
ฟังก์ชันโดยใช้
สูตรท่ี 7 – 8  

- เอกสารประ 
 กอบการสอน 
 รหัสท่ี 6.3 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 6.3 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา รหัสท่ี 6 

/ / / 

  1 21 4. น าความรู้เรื่องการ
หาอนุพันธ์ของ
ฟังก์ชันไปใช้ในการ
แก้โจทย์ปัญหาได้ 

- โจทย์ปัญหา
เกี่ยวกับการ
หาอนุพันธ์ของ
ฟังก์ชัน 

- เอกสารประ 
 กอบการสอน 
 รหัสท่ี 6.4 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 6.4 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา รหัสท่ี 6 

/ / / 

7 11-12 2 22-23 1. บอกความหมาย
ของฟังก์ชัน
คอมโพสิทได้ 
2. บอกกฎลูกโซ่ใน
การหาอนุพันธ์ของ
ฟังก์ชันคอมโพสิทได้ 
3. หาอนุพันธ์ของ
ฟังก์ชันคอมโพสิทได้ 

- อนุพนัธ์ชอง
ฟังก์ชัน
คอมโพสิท 

- ใบกิจกรรม 
 รหัสท่ี 7.1-7.2 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 7 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา รหัสท่ี 7 

/ / / 

สอบกลางภาค 
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แผนการ
จัดการ
เรียนรู้ที่ 

สัปดา
ห์ท่ี 

จ านวน
ชั่วโมง
สอน 

ชั่วโมง
ท่ี 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

สาระการ
เรียนรู้ 

สื่อการเรียนรู้ การวัดผล 
รายจุด 
ประสงค์ 

กลาง
ภาค 

ปลาย
ภาค 

8 12-13 1 24 1. บอกความหมาย
ของอนุพันธ์อันดับท่ี 
n  ของฟังก์ชัน  เมื่อ 
n  I  และ  
n > 1  ได้ 
2. หาอนุพันธ์อันดับ
ท่ี n ของฟังก์ชันท่ี
ก าหนดให้  เมื่อ  
n  I  และ  n > 1  
ได้ 

- อนุพนัธ์
อันดับสูง 

- เอกสารประ 
 กอบการสอน 
 รหัสท่ี 8.1 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 8.1 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา รหัสท่ี 8 

/ - / 

  1 25 3. น าความรู้เรื่อง 
อนุพันธ์อนัดับสูงไป
ใช้ในการแก้ปัญหา
โจทย์ได้ 

-โจทย์เกี่ยวกับ
การหาอนุพันธ์
อันดับสูง 

- เอกสารประกอบการ
สอนรหัส 8.2 
 - แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 8.2 
- แบบสรุปเนื้อหา 
 รหัสท่ี 8 

/ - / 

9 13-15 1 26 1. บอกทฤษฎีบท
เกี่ยวกับฟังก์ชันลด
และฟังก์ชันเพิ่มบน
ช่วงใด ๆ  และ
น าไปใช้ได้ 

- ฟังก์ชันเพิ่ม
และฟังก์ชันลด 

- เอกสารประ 
 กอบการสอน 
 รหัสท่ี 9.1 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 9.1 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา รหัสท่ี 9 

/ - / 

  1 27 2. บอกความหมาย
และหาค่าสูงสุด
สัมพัทธ์และค่าต่ าสุด
สัมพัทธ์ของฟังก์ชัน
ได้ 

- ค่าสูงสุด
สัมพัทธ์และค่า
ต่ าสุดสัมพัทธ์ 

- เกสารประ 
 กอบการสอน 
 รหัสท่ี 9.2 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 9.2 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา รหัสท่ี 9.2 

/ - / 
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แผนการ
จัดการ
เรียนรู้ที่ 

สัปดา
ห์ท่ี 

จ านวน
ชั่วโมง
สอน 

ชั่วโมง
ท่ี 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

 
สาระการ
เรียนรู้ 

 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
ราย

จุดประ
สงค์ 

กลาง
ภาค 

ปลาย
ภาค 

  1 28 4. หาค่าต่ าสุด
สัมบูรณ์และค่าสูงสุด
สัมบูรณ์ของฟังก์ชันท่ี
ก าหนดให้ได้ 

- ค่าสูงสุด
สัมบูรณ์และ
ค่าต่ าสุด
สัมบูรณ์ 

- เอกสารประ 
 กอบการสอน 
 รหัสท่ี 9.3 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 9.3 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา รหัสท่ี 9 

/ - / 

  1 29 5. น าความรู้เกี่ยวกับ
อนุพันธ์ของฟังก์ชัน
ไปใช้ในการแก้ปัญหา
โจทย์การหาค่าสูงสุด
สัมบูรณ์และค่าต่ าสุด
สัมบูรณ์ได้ 

- โจทย์
เกี่ยวกับการ
หาค่าสูงสุด
สัมบูรณ์และ
ค่าต่ าสุด
สัมบูรณ์ 

- แผ่นโปร่งใส 
 รหัสท่ี 9.1-9.2  
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 9.4 

/ - / 

10 15 - 
16 

2 30-31 1. บอกความหมาย
ของกระบวนการ
ตรงกันข้ามกับการหา
อนุพันธไ์ด้ 
2. หาปฏิยานุพันธ์
ของฟังก์ชันท่ี
ก าหนดให้ได้ 

- กระบวนการ
ตรงข้ามกับ
การหาอนุพันธ ์

- เอกสารประ 
 กอบการสอน 
 รหัสท่ี 10 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 10 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา รหัสท่ี 10 

/ - / 

11 16 – 
18 

1 32 1. บอกความหมาย
ของอินทิกรัลไม่จ ากัด
เขตได้ 
2. บอกสัญลักษณ์ท่ี
ใช้แทนอินทิกรัลไม่
จ ากัดเขตได้ 

- ความหมาย
ของอินทิกรัล
ไม่จ ากัดเขต 
- สัญลักษณ์
ของอินทิกรัล
ไม่จ ากัดเขต 

- เอกสารประ 
 กอบการสอน 
 รหัสท่ี 11.1 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 11.1 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา รหัสท่ี 11 

/ - / 
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แผนการ
จัดการ
เรียนรู้ที่ 

สัปดา
ห์ท่ี 

จ านวน
ชั่วโมง
สอน 

ชั่วโมง
ท่ี 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

 
สาระการ
เรียนรู้ 

 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
รายจุด 
ประสงค์ 

กลาง
ภาค 

ปลาย
ภาค 

  1 33 3. บอกสูตรเกี่ยวกับ
การอินทิเกรตท่ี
น ามาใช้ในการหา
อินทิกรัลไม่จ ากัดเขต
ของฟังก์ชันได้ 
4. หาอินทิกรัลไม่
จ ากัดเขตของฟังก์ชัน
ได้ 

- การหาอินทิ 
กรัลไม่จ ากัด
เขต  โดยใช้
สูตรท่ี  
1 – 3  

- เอกสารประ 
 กอบการสอน 
 รหัสท่ี 11.2 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 11.2 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา รหัสท่ี 11 

/ - / 

  1 34 เช่นเดียวกับช่ัวโมงท่ี  
33 

- การหาอินทิ 
กรัลไม่จ ากัด
เขตโดยใช้สูตร
ท่ี  
4 – 5 

- เอกสารประ 
 กอบการสอน 
 รหัสท่ี 11.3 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 11.3 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา  รหัสท่ี 11 

/ - / 

  1 35 5. น าความรู้เรื่อง
อินทิกรัลไม่จ ากัดเขต
ไปใช้ในการแก้โจทย์
ปัญหาได้ 

- โจทย์ปัญหา
เกี่ยวกับอินทิ 
กรัลไม่จ ากัด
เขต 

- เอกสารประ 
 กอบการสอน 
 รหัสท่ี 11.4 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 11.4 

/ - / 

12 18 - 
19 

2 36-37 1. บอกสัญลักษณ์
อินทิกรัลจ ากัดเขต
ของฟังก์ชันได้ 
2. บอกทฤษฎบีท
หลักมูลของอินทิ 
กรัลแคลคูลัสได้ 
3. หาอินทิกรัลจ ากัด
เขต โดยใช้ทฤษฎีบท
หลักมูลของอินทิกรัล
แคลคูลัสได้ 

- อินทิกรัล
จ ากัดเขต 

- เอกสารประ 
 กอบการสอน 
 รหัสท่ี 12 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 12 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา  รหัสท่ี 12 

/ - / 
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แผนการ
จัดการ
เรียนรู้ที่ 

สัปดา
ห์ท่ี 

จ านวน
ชั่วโมง
สอน 

ชั่วโมง
ท่ี 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

 
สาระการ
เรียนรู้ 

 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
ราย
จุดประ
สงค์ 

กลาง
ภาค 

ปลาย
ภาค 

13 19 - 
20 

2 38-39 1. บอกความหมาย
ของพื้นท่ีท่ีปิดล้อม
ด้วยเส้นโค้งได้ 
2. บอกสัญลักษณ์ท่ี
ใช้แทนพื้นท่ีท่ีปิด
ล้อมด้วยเส้นโค้งได้ 
3. หาพื้นท่ีท่ีปิดล้อม
ด้วยเส้นโค้งของ
ฟังก์ชันท่ีก าหนดให้
ได้ 

- พื้นท่ีท่ีปิด
ล้อมด้วยเส้น
โค้ง 

- เอกสารประ 
 กอบการสอน 
 รหัสท่ี 13 
- แบบฝึกทักษะ 
 รหัสท่ี 13 
- แบบสรุปเนื้อ 
 หา  รหัสท่ี 13 

/ - / 

  1 40 เช่นเดียวกับช่ัวโมงท่ี 
38 – 39  

- พื้นท่ีท่ีปิด
ล้อมด้วยเส้น
โค้ง 

- เอกสารฝึกหัด 
 ทบทวน รหัสท่ี  
 13 
- แบบทดสอบ 
 วัดผลสัมฤทธิ์  
 เรื่องการอินทิ 
 เกรต 

- - - 

สอบปลายภาค 
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ก าหนดการวัดผล  รายวิชาคณิตศาสตร์ (ม. 4 – ม. 6) 
ภาคเรียนท่ี  1   ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 
 
 

หน
่วย

กา
รเรี

ยน
รู้ท

ี่ 

ชื่อ
หน

่วย
กา

รเรี
ยน

รู้ 

สาระการเรียนรู้ 

การเก็บคะแนน 
รายจุดประสงค์  

รวม 
กลางภาค ปลายภาค 

คว
าม

รู้ ทักษะ
กระบวนการ 

คุณ
ลัก

ษณ
ะ 

ข้อทดสอบ ข้อทดสอบ 

คะแนน คะแนน คะแนน ข้อ คะแนน ข้อ คะแนน 
1 ลิมิตและ 

ความต่อ 
1.1 ลิมิตของฟังก์ชัน 

5 3 2 10 3 3 2 2 

 เนื่องของ 
ฟังก์ชัน 

1.2 ความต่อเนื่องของ 
     ฟังก์ชัน 

5 3 2 10 4 4 4 4 

2 อนุพันธ ์ 2.1 อัตราการ
เปล่ียนแปลง 

3 2 1 6 2 2 2 2 

 ของ 
ฟังก์ชัน 

2.2 การหาอนุพันธ์ของ 
     ฟังก์ชันโดยใช้นิยาม 

3 2 1 6 2 2 2 2 

  2.3 ความชันของเส้นโค้ง 5 3 2 10 3 3 3 3 
  2.4 การหาอนุพันธ์ของ 

     ฟังก์ชันโดยใช้สูตร 
6 3 3 12 4 4 4 4 

  2.5 อนุพันธ์ของฟังก์ชัน 
     คอมโพสิท 

3 2 1 6 2 2 2 2 

สอบกลางภาค 
คะแนนรวม - - - 60 20 20   
คะแนนจริง - - - 20 - 20   
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หน
่วย

กา
รเรี

ยน
รู้ท

ี่ 

ชื่อ
หน

่วย
กา

รเรี
ยน

รู้ 

 
 

สาระการเรียนรู้ 

การเก็บคะแนน 
รายจุดประสงค์  

รวม 
กลางภาค ปลายภาค 

คว
าม

รู้ 

ทักษะ
กระบวนการ 

คุณ
ลัก

ษณ
ะ 

ข้อทดสอบ ข้อทดสอบ 

คะแนน คะแนน คะแนน ข้อ คะแนน ข้อ คะแนน 
3 การ

อินทิเกรต 
3.1 กระบวนการตรงข้าม
กับ 
     การหาอนุพันธ ์

5 3 2 10 - - 2 2 

  3.2 อินทิกรัลไม่จ ากัด
เขต 

6 3 3 12 - - 5 5 

  3.3 อินทิกรัลจ ากัดเขต 6 3 3 12 - - 5 5 
  3.4 พื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วย

เส้น 
     โค้ง 

6 3 3 12 - - 4 4 

สอบปลายภาค 
รวมคะแนน - - - 60 - - 40 40 
คะแนนจริง - - - 30 - - - 20 

รวมคะแนนจริงตลอดภาคเรียน 50 20 30 

 
หมายเหตุ      จ านวนคะแนนและข้อสอบอาจเปล่ียนแปลงได้ตามความเหมาะสม 
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รายละเอียดของแผนการจัดการเรียนรู้  รายวิชาคณิตศาสตร์ (ม.4 – ม.6) 

ภาคเรียนท่ี  1   ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 
 
 

หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 

แผนการ
จัดการ
เรียนรู้ที่ 

สาระการเรียนรู้ 
จ านวน 
ชั่วโมง
สอน 

ชั่วโมงที่ หมายเหตุ 

1 1 ลิมิตของฟังก์ชัน 5 3-7 ชั่วโมงที่  1 
 2 ความต่อเนื่องของฟังก์ชัน 5 8 - 12 - ปฐมนิเทศ 
2 3 อัตราการเปล่ียนแปลง 5 13 - 17   ก่อนเรียน 
 

4 
การหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันโดยใช้
นิยาม 

5 
18 - 22 ชั่วโมงที่ 2 

- ทดสอบ 
 5 ความชันของเส้นโค้ง 5 23 - 27   ก่อนเรียน 
 

6 
การหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันโดยใช้
สูตร 

8 
28 - 35  

 7 อนุพันธ์ของฟังก์ชันคอมโพสิท 4 36 - 39  
 8 อนุพันธ์อนัดับสูง 3 40 - 42  
 9 การประยุกต์อนุพันธ ์ 5 43 - 47  
3 

10 
กระบวนการตรงข้ามกับการหา
อนุพันธ ์

3 
48 - 50  

 11 อินทิกรัลไม่จ ากัดเขต 4 51 - 54  
 12 อินทิกรัลจ ากัดเขต 3 55 - 57  
 13 พื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง 3 58 - 60  

รวม 58   
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ชั่วโมงท่ี  1   ปฐมนิเทศ 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม   รหัสวิชา  ค33202 
ภาคเรียนที่  1  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่  6 

1. ผู้สอน    นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล 
2. หน่วยการเรียน     1.0  หน่วยการเรียน 
3. จ านวนชั่วโมงเรียน   2  ช่ัวโมง / สัปดาห์,   40  ช่ัวโมง / ภาคเรียน 
4. การวัดผลและประเมินผล 
 4.1 อัตราส่วนของคะแนนระหว่างภาคเรียน : ปลายภาค   =   70 : 30 
  คะแนนระหว่างภาคเรียน   ประกอบด้วย 
  -  คะแนนรายจุดประสงค์  (หน่วยการเรียนรู้ท่ี  1 – 3)   ซึ่งประเมินท้ัง  3  ด้าน  คือ 
     ด้านความรู้  ด้านทักษะกระบวนการ  และด้านคุณลักษณะ 50    คะแนน 
  -  คะแนนสอบกลางภาค      20    คะแนน 
  -  คะแนนสอบปลายภาค      30    คะแนน 
 4.2 การประเมินการอ่าน  คิด  วิเคราะห์เขียน  ต้องผ่านเกณฑ์ขั้นต่ าตามท่ีโรงเรียนก าหนด 
 4.3 การประเมินคุณลักษณะต้องผ่านเกณฑ์ขั้นต่ าตามท่ีกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์และ 
  โรงเรียนก าหนด 
5. เกณฑ์การให้ระดับผลการเรียน   มีดังนี้ 
   0 – 49  ได้รับระดับผลการเรียน   0 
 50 – 54   ได้รับระดับผลการเรียน   1 
 55 – 59   ได้รับระดับผลการเรียน   1.5 
 60 – 64   ได้รับระดับผลการเรียน   2 
 65 – 69   ได้รับระดับผลการเรียน   2.5 
 70 – 74   ได้รับระดับผลการเรียน   3 
 75 – 79   ได้รับระดับผลการเรียน   3.5 
 80 – 100  ได้รับระดับผลการเรียน   4 
6. เวลาเรียน 
  นักเรียนต้องมีเวลาเรียนไมน่้อยกว่า  80%  คือ ไม่ต่ ากว่า  32  ช่ัวโมง  และขาดได้ไม่เกิน  8  ช่ัวโมง 
7. ก าหนดเวลาเรียน 
  เรียนสัปดาห์ละ  2  ช่ัวโมง  ภายในช่วงวันจันทร์ – ศุกร์   ถ้าเวลาเรียนไม่ครบ  40  ช่ัวโมง 
 ต่อภาคเรียน  ต้องเรียนชดเชยในเวลาว่างหรือวันหยุด  เพื่อให้ครบตามท่ีระบุไว้ 
8. อุปกรณ์การเรียน 
  สมุดปกแข็ง  1  เล่ม  ส าหรับจดงานและท าแบบฝึกหัดเพิ่มเติม  เพื่อส่งเสริมความแม่นย า 
 ในการเรียนรู้ตามท่ีได้รับมอบหมายในแต่ละช่ัวโมง 
9. จุดประสงค์การเรียนรู้ วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม รหัสวิชา ค33202 ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี 6 
  ผู้สอนพิมพ์แจก 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบทดสอบก่อนเรียน/    
หลังเรียน 

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
เรื่อง  - ลิมิตและความต่อเนื่อง 
            ของฟังก์ชัน 
         - อนุพันธ์ของฟังก์ชัน 
         - การอินทิเกรต 
ใช้เวลาสอบ   1   ช่ัวโมง 

 
ค าช้ีแจง    ให้นักเรียนแสดงวิธีท าทุกข้อ 
 
 

 1. จงหาค่าของ     
4 -3x   x

36 27x  - 13x - 3x  x
 lim

2

234

1 x 




 

 

 2. ก าหนดให้     f(x)     =     












4 x    เม่ือ

4 x    เม่ือ

           3k 

     
4 -x 

2 - x
  

  จงหาค่า  k  ท่ีท าให้  f  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องท่ี  x  =  4 
 
 3. ก าหนดให้    y   =   6x3 – 5x2 + x – 3    จงหาอัตราการเปล่ียนแปลงของ  y  เทียบกับ  x 
  ขณะ  x  =  4 
 
 4. จงหาสมการของเส้นตรงซึ่งขนานกับเส้นสัมผัสเส้นโค้ง    y   =   x2 – 2x + 4    
  ท่ีจุด  (-2, 5)  และผ่านจุด  (-4, 3) 
 
 5. ก าหนดให้     f(x)    =    

1 -2x 

1 3x     และ   g(x)    =    1  3x2      จงหาอนุพันธ์ของ 

  [f(x) + g(x)]    ท่ี   x  =  1 
 
 6. จงหาพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง    y   =   x3 – 6x2 + 8x   กับแกน  X 
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ผลการเรียนรู้ 
 1. หาลิมิตของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
 2. บอกได้ว่าฟังก์ชันท่ีก าหนดให้เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องหรือไม ่
สาระการเรียนรู้ 
 1. ลิมิตของฟังก์ชัน 
 2. ความต่อเนื่องของฟังก์ชัน 
จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของลิมิตของฟังก์ชันได้ 
   1.2 บอกทฤษฎีบทเกี่ยวกับลิมิตและน าไปใช้ได้ 
   1.3 หาลิมิตของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์ และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
สาระการเรียนรู้ 
   1. ความหมายของลิมิตของฟังก์ชัน        2. ทฤษฎีบทเกี่ยวกับลิมิต 
กิจกรรมการเรียนรู้ 
 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
3      1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  

นักเรียนจะสามารถ    
          -  บอกความหมายของลิมิตของฟังก์ชันได้ 
          -  บอกทฤษฎีบทเกี่ยวกับลิมิตและน าไปใช้ได้ 
          -  หาลิมิตของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชัน  โดยใช้การถาม – ตอบ  
     3.  นักเรียนท าใบกิจกรรม  รหัสท่ี  1  แล้วร่วมกันสรุปความหมายของลิมิตของ
ฟังก์ชัน  โดยครูคอยอธิบายเพิ่มเติม  แล้วบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  1  ดังนี้ 
 

      

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
สาระท่ี   –  
เรื่อง  ลิมิตและความต่อเนื่องของ 
         ฟังก์ชัน 

 
หน่วยการเรยีนรู้ที่  1 

รายวิชา  คณิตศาสตร์ 
 (ม. 6) 
เวลา  10   ช่ัวโมง 
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   บทนิยาม     ก าหนดให้  f(x)  เป็นฟังก์ชัน 
    ถ้า  x  มีค่าเข้าใกล้จ านวนจริง  a  แล้ว  ท าให้  f(x)  มีค่าเข้าใกล้ 
                        หรือเท่ากับจ านวนจริง  L  เพียงจ านวนเดียว  จะได้ว่า 
                        f(x)  มีลิมิตเท่ากับ  L  ขณะท่ี  x  มีค่าเข้าใกล้  a   
                        เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ 
                                       L          f(x)  lim

a x 



 

     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  1.1  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     5.  ครูยกย่องชมเชยนักเรียนท่ีท าแบบฝึกทักษะได้ถูกต้อง  และทันตามก าหนดเวลา  
ส่วนนักเรียนท่ีท าผิดครูก็อธิบายเพิ่มเติม  และแนะน าให้ศึกษาใบกิจกรรม  รหัสท่ี  1  อีก
ครั้ง  หรือศึกษาเนื้อหาเพิ่มเติมในห้องสมุด 

4 – 5       1.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับลิมิตของฟังก์ชัน  โดยใช้การถาม – ตอบ  
     2.  นักเรียนจับคู่กันศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  1  เรื่องทฤษฎีบท
เกี่ยวกับลิมิต  แล้วร่วมกันอภิปรายการน าทฤษฎีบทเกี่ยวกับลิมิตไปใช้จากตัวอย่าง  
หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  1 
     3.  ครูเขียนโจทย์การหาลิมิตบนกระดาน  จ านวน  3  ข้อ  ดังนี้ 

          1.  จงหา    4) -2x   (x  lim 2

3 x 



              2.  จงหา    

3x - x

5 -2x   x
  lim

2

3

2 x 




 

          3.  จงหา    22

3 x 
1) - (x  lim


 

แล้วให้นักเรียนอาสาออกมาท าบนกระดาน  โดยมีครูและเพื่อนร่วมกันตรวจสอบความ
ถูกต้อง  เพื่อเป็นการตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนอีกครั้ง  และครูอธิบายเพิ่มเติม  
เมื่อนักเรียนสงสัย  (ถ้ามี) 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  1.2  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     5.  แบ่งนักเรียนเป็นกลุ่มละ  4  คน  คละตามความสามารถ  เพื่อเตรียมส่งตัวแทน
เข้าร่วมแข่งขันโจทย์คณิตศาสตร์เกี่ยวกับการหาลิมิตของฟังก์ชัน  กลุ่มละ 2 คน  ใน
ช่ัวโมงหน้า 

 

6 - 7      1.  ซักถามปัญหานักเรียนเกี่ยวกับการท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  1.2  ว่ามีข้อสงสัย
อะไรบ้าง  แล้วครูอธิบายเพิ่มเติมข้อท่ีนักเรียนท าผิดเป็นจ านวนมาก  เพื่อแก้ไขข้อบกพร่อง
และให้นักเรียนน าไปแก้ไขปรับปรุงพฒันาตนเองในโอกาสต่อไป 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับทฤษฎีบทของลิมิต  โดยใช้การถาม – ตอบ  ประกอบการ
อธิบายสรุป 
     3.  นักเรียนแต่ละกลุ่มส่งตัวแทนเข้าร่วมแข่งขันโจทย์คณิตศาสตร์เกี่ยวกับลิมิตกลุ่มละ  
2  คน  หน้าช้ันเรียน  โดยจัดเป็นโต๊ะนั่งสอบ 
     4.  นักเรียนแต่ละกลุ่มรับโจทย์คณิตศาสตร์จากครูผู้สอน  แล้วด าเนินการแข่งขัน  โดย
ให้เวลา  20  นาที 
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     5.  นักเรียนแต่ละกลุ่มกลับเข้ากลุ่มของตนเอง  โดยครูน ากระดาษค าตอบของนักเรียน
แต่ละกลุ่มให้นักเรียนแต่ละกลุ่มเปล่ียนกันตรวจตามครูเฉลย  แล้วบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  
โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     6.  ครูประกาศผลการแข่งขันและจัดกลุ่มท่ีชนะอันดับท่ี  1,  2  และ  3  เพื่อรับรางวัล
และติดท่ีป้ายนิเทศหน้าช้ันเรียน 
     7.  นักเรียนแต่ละกลุ่มจัดท าเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติมเกี่ยวกับการหาลิมิต  โดยเลือกทฤษฎี
บทเพียง  1  ทฤษฎี  ในการสร้างเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติมส่งครูผู้สอนนอกเวลาเรียน  เป็น
ผลงานของกลุ่ม 

 

 
สื่อการเรียนรู้ 
  1. ใบกิจกรรม  รหัสท่ี  1 
  2. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  1 
  3. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  1.1 – 1.2 
  4. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  1 
 
แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  4. อินเตอร์เนต 
 
หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  1.1 – 1.2  
  2. ใบกิจกรรม  รหัสท่ี  1 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  1 
  4. ผลการแข่งขันโจทย์คณิตศาสตร์ 
  5. เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 
 
การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าใบกิจกรรม 
5.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
6.  การท าเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง 
6.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง  สวยงาม 
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 บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
  1. สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
  2. แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  3. ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

            ต าแหน่ง  ครู วิทยฐานะ ครูช านาญการพิเศษ 
                                    วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 
ใบกิจกรรม 

รหัสใบกิจกรรมท่ี  1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 1 
ช่ัวโมงท่ี 3 จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
ค าช้ีแจง    ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในตารางให้ถูกต้องสมบูรณ์  พร้อมท้ังสรุปผลท่ีได้ตาม 
  ตัวอย่างต่อไปนี ้
ตัวอย่าง     ก าหนด  f(x)  =  x2 + 4    จงหาค่า  f(x)  เมื่อ  x  มีค่าเข้าใกล้  2  
วิธีท า    หาค่า   f(x)  เมื่อการมีค่าเข้าใกล้  2  ท้ังทางซ้ายและขวา   ดังตารางต่อไปนี้ 
  
      x  เข้าใกล้  2  ทางซ้าย          x  เข้าใกล้  2  ทางขวา 
                        x  <  2           x  >  2 
 
 x < 2 f(x)  x > 2 f(x) 
 1 

1.5 
1.9 
1.99 
1.999 

5.0000 
6.2500 
7.6100 
7.9601 

7.996001 

 3 
2.5 
2.45 
2.20 
2.001 

13.000 
10.2500 
10.0025 
8.4100 
8.0040 

 

 จากตารางพบว่า  ขณะท่ี  x  มีค่าเข้าใกล้  2  ทางซ้าย  f(x)  มีค่าเข้าใกล้  8  
   จะใช้สัญลักษณ์       8      f(x)  

2 x 

lim 


 

 ขณะท่ี  x  มีค่าเข้าใกล้  2  ทางขวา   f(x)  มีค่าเข้าใกล้  8 
   จะใช้สัญลักษณ์       8      f(x)  

2 x 

lim 


 

 นั่นคือ  ลิมิตของ  f(x)  เท่ากับ  8   เมื่อ  x  มีค่าเข้าใกล้  2   ซึ่งจะแทนด้วยสัญลักษณ์ 
 
    8      2    x      f(x)  2

2 x 2 x 
limlim 

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1) ให้  f(x)  =  x2 + 1   จงหาค่าของ  f(x)   
 เมื่อ  x  มีค่าเข้าใกล้  4 
วิธีท า 
        x  เข้าใกล้  4  ทางซ้าย 
 

x < 4 f(x) 
3  

3.5  
3.9  
3.99  

 

จากตารางพบว่า 
 ขณะท่ี  x  มีค่าเข้าใกล้  4  ทางซ้าย  f(x) 
มีค่าเข้าใกล้  ………………………………. 
 

      ..............................      f(x)  
4 x 

lim 


 

 
       x  เข้าใกล้  4  ทางขวา 
                               x > 4 
 

x < 4 f(x) 
5  

4.5  
4.2  
4.01  

 

จากตารางพบว่า  ขณะท่ี  x  มีค่าเข้าใกล้  4     
f(x)  มีค่าเข้าใกล้  …………………………… 
 
      ..............................      f(x)  

4 x 

lim 


 

 
 จากท้ังสองกรณี  สรุปได้ว่าขณะท่ี  x  มี
ค่าเข้าใกล้  4  แล้ว  f(x)  จะมีค่าเข้าใกล้ ……... 
 

............       1   xlim    f(x)  2

4 x 4 x 
lim 


 

 

 
2) ให้   f(x)  =  x + 5   จงหาค่าของ  f(x)   
 เมื่อ  x  มีค่าเข้าใกล้  2 
วิธีท า x  เข้าใกล้  2  ทางซ้าย  (x < 2) 

x 1 1.5 1.7 1.99 1.999 

f(x)      
  จะพบว่า  เมื่อ  x  มีค่าเข้าใกล้  2  ทางซ้าย
แล้ว 
  f(x)  มีค่าเข้าใกล้ ………………………. 
 

..............................      f(x)  
2 x 

lim 


 

 
      x  เข้าใกล้  2  ทางขวา  (x > 2) 

x 3 2.5 2.3 2.1 2.001 

f(x)      
  จากตาราง  จะได้ว่า  เมื่อ  x  มีค่าเข้าใกล้  2  
ทางขวา  แล้ว  f(x)  มีค่าเข้าใกล้ …………… 
 

..............................      f(x)  
2 x 

lim 


 

 
     จากท้ังสองกรณี   สรุปได้ว่า 
 

............       5  x lim    f(x)  
2 x 2 x 

lim 

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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  1.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 1 
ช่ัวโมงท่ี 3  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1 – 1.2  
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนหาลิมิตของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้แต่ละข้อต่อไปนี้  แล้วเติมค าตอบลงใน 
   ตารางให้ถูกต้อง 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1  
 
 
 
 
 

จงหา     1.1    f(x) lim
3 x 

 

              1.2    f(x) lim
3 x 

 

              1.3    f(x) lim
3 x 

 

 
 
 
 
 
 

1.1  ……………… 
1.2 ……………… 
1.3 ……………… 

2  
 
 
 
 
 

จงหา     2.1    f(x) lim
5 x 

 

              2.2    f(x) lim
5 x 

 

              2.3    f(x) lim
5 x 

 

 
 
 
 
 
 

2.1  ……………… 
2.2 ……………… 
2.3 ……………… 

 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
  

x 2 2.5 2.7 2.9 2.99 2.999 
f(x) = x + 2 4 4.5 4.7 4.9 4.99 4.999 

 

x 4 3.5 3.2 3.01 3.001 3.0001 
f(x) = x + 2 6 5.5 5.2 5.01 5.001 5.0001 

 
 

x 4 4.5 4.9 4.99 4.999 
f(x) = x2 + 2 18 22.25 26.01 26.901 26.9901 

 

x 6 5.5 5.2 5.01 5.001 
f(x) = x2 + 2 38 32.25 29.04 27.100 27.010 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  1.1 

 
 
   
  1)  1.1 2  x lim

3 x 



 = 5 

    1.2 2  x lim
3 x 




 = 5 

    1.3 2  x lim
3 x 




 = 5 

 
  2)  2.1 2   xlim 2

5 x 



 = 27 

    2.2 2   xlim 2

5 x 



 = 27 

    2.3 2   xlim 2

3 x 



 = 27 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 
เอกสารประกอบการสอน 

รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 1 
ช่ัวโมงที่ 4-5  จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
   1.1 บอกทฤษฎีบทเกี่ยวกับลิมิตและน าไปใช้ได้ 
   1.2 หาลิมิตของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
 สาระส าคัญ 
  การหาลิมิตของฟังก์ชัน  สามารถหาได้ง่ายและสะดวกขึ้นโดยใช้ทฤษฏีบทเกี่ยวกับลิมิต 
 
    สาระการเรียนรู้ 
 

ทฤษฎีบทเกี่ยวกับลิมิต 
 
   ทฤษฎีบทเกี่ยวกับลิมิตของฟังก์ชันต่อไปนี้จะไม่แสดงการพิสูจน์  แต่จะยกตัวอย่างแสดงการ
น าเอาทฤษฎีบทไปใช้ในการหาลิมิตของฟังก์ชัน  ดังต่อไปนี ้
 
 ทฤษฎีบท เมื่อ  a, L  และ  M  เป็นจ านวนจริงใด ๆ  ถ้า  f  และ  g  เป็นฟังก์ชันท่ีมีโดเมน 
    และเรนจ์เป็นสับเซตของจ านวนจริง   โดยท่ี  L      f(x) lim

a x 



   และ    

    M      g(x) lim
a x 




     แล้ว 

    1.    c      c lim
a x 




    เมื่อ  c  เป็นค่าคงตัวใด ๆ 

    2.   a    x   lim
a x 




 

    3. nn

a x 
a       xlim 


  ,   n  I+ 

    4. cL        f(x) limc       f(x) c lim
a x a x 




    เมื่อ  c  เป็นค่าคงตัวใด ๆ 

    5. M L        g(x) lim  f(x) lim      g(x)]  [f(x) lim
a x a x a x 




 

    6. M L        g(x) lim  f(x) lim      g(x)]  [f(x) lim
a x a x a x 




 

    7. M L        g(x) lim  f(x) lim      g(x)  f(x) lim
a x a x a x 




 

    8. 0  M   ,   
M

L
        

g(x) lim

f(x) lim

       
g(x)

f(x)
  lim

a x 

a x 

a x 















 

    9.   n
n

a x 

n

a x 
L       f(x) lim         f(x)  lim 








  ,   n  I+ 

    10.  n
 n

a x 

 n

a x 
L       f(x) lim        f(x) lim 


  , n  I+ - {1}   และ    n L   R 
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 ตัวอย่างที่  1 จงหา    















 

4x - x

3x - 2x
  lim

2

2

2 x 
 

 วิธีท า  จากทฤษฎีบทข้อ  8   จะได้ 

    















 

4x - x

3x - 2x
  lim

2

2

2 x 
 = 

4x -  xlim

3x - 2x lim

2

2 x 

2

2 x 



  

        = 
xlim 4 -  xlim

xlim 3 -  xlim2

2 x 

2

2 x 

2 x 

2

2 x 



  

        = 
)2(44

3(2) - 2(4)


  

        = 
2

1
   

 ตัวอย่างที่  2 จงหา    6 -2x    xlim 3

4 x 



 

 วิธีท า  6 -2x    xlim 3

4 x 



 = 6 lim -2x  lim   xlim

4 x 4 x 

3

4 x 
  

        = 43 - 2  xlim
4 x 

 - 6  

        = 64 - (2  4) - 6 
        = 50 
 ตัวอย่างที่  3 จงหา    22

3 x 
1)  (x lim 


 

 วิธีท า  22

3 x 
1)  (x lim 


 = 

2
2

3 x 
1)  (x lim




 


 

       = 
2

3 x 

2

3 x 
1 lim   xlim




 


 

       = [ 32 + 1 ]2 
       = 100 
 
 ตัวอย่างที่  4 จงหา    5) - x)(2x  (x lim 2

3 x 



 

 วิธีท า  5) - x)(2x  (x lim 2

3 x 



 = 5) -(2x  lim   x) (x lim

3 x 

2

3 x 
  

        = 





 






 


5 lim 2x  lim    x lim   xlim

3 x 3 x 3 x 

2

3 x 
 

        =   





 


 5   x  lim2   (-3) (-3)

3 x 

2  

        = (9 + 3)[(2  3) - 5] 
        = 12(-11) 
        = -132 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 
แบบฝึกทักษะ 

รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  1.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 1 
ช่ัวโมงท่ี 4-5  จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.2 – 1.3 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในตารางแต่ละข้อให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 

ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 
1   จงหา    4 2x   lim

3 x 



  

2   จงหา    10 -2x  - 3x  lim 2

2 x 
  

3   จงหา    
1  x

2x  4x
  lim

2

2

1 x 




  

4   จงหา    22

3 x 
3) - (x  lim


  

5   จงหา    
2 -x 

4 - x
  lim

2

2 x 
  

6   จงหา    
3 -x 

3 10x  - 3x
  lim

2

3 x 




  

7   จงหา    
3 x 

4 -   x- 25
  lim

2

3 x 
  

 
 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
 
 
 
 
 
  



30 
 

 

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  1.2 
 
 
 
   1) 20 

  2) -2 
   3) 3 

  4) 36 
   5) 4 
   6) 8 

  7) 
4

3  
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รายวิชา คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 
โจทย์แขง่ขันคณิตศาสตร์ 

เรื่อง  ลิมิตของฟังก์ชัน 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 1 
ช่ัวโมงท่ี 6-7 จ านวนช่ัวโมงสอน 2 
ช่ัวโมง 

 
   ค าช้ีแจง ให้นักเรียนท่ีเข้าร่วมแข่งขันหาค่าลิมิตของฟังก์ชันในแต่ละข้อต่อไปนี้ 
   แล้วเขียนค าตอบลงในกระดาษค าตอบท่ีครูแจกให้  ใช้เวลาท า 30 นาที 
 
 1) จงหาค่าของ      6 -3x     xlim 2

3 x 



 

 2) จงหาค่าของ      
3 x 

6 5x   x
  lim

2

3 x 




 

 3) จงหาค่าของ      
 x- 9

x - 3
  lim

9 x 
 

 4) จงหาค่าของ      
x

4x  5x
  lim

2

0 x 




 

 5) จงหาค่าของ      
x

3 - 3 x 
  lim

0 x 




 

 6) จงหาค่าของ      
8 -x 

64 - x
  lim

2

8 x 
 

 7) จงหาค่าของ      6) -3)(x  (x   lim
4 x 




 

 8) จงหาค่าของ      
 x 8

 x- 1
  lim

2

2 x 
 

 9) จงหาค่าของ      
3 4x   x

2 3x   x
  lim

2

2

1 x 




 

 10) จงหาค่าของ      
2 - 3  x

1 -x 
  lim

21 x 



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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 1 
ช่ัวโมงท่ี 3-7 จ านวนช่ัวโมงสอน 5 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาจากใบกิจกรรม  รหัสท่ี  1  และเอกสารประกอบการสอน  
   รหัสท่ี  1  ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. lim   ย่อมาจากค าว่า …………………………………………………………………………… 
2. ข้อความ  "x  มีค่าเข้าใกล้  2  ทางซ้าย"  แทนด้วยสัญลักษณ์  …………………………………. 
3. ข้อความ  "x  มีค่าเข้าใกล้  2  ทางขวา"  แทนด้วยสัญลักษณ์  …………………………………. 
4. ลิมิตของ  f(x)  เท่ากับ  4   ขณะท่ี  x  มีค่าเข้าใกล้  2   แทนด้วยสัญลักษณ์ …………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
5. ทฤษฎีบทเก่ียวกับลิมิต   มีดังนี้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  2 
สัปดาห์ท่ี  3 – 5 
ช่ัวโมงท่ี  8 – 12 

เรื่อง   ความต่อเนื่องของฟังก์ชัน 
จ านวนช่ัวโมงสอน  5  ช่ัวโมง 
 

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของความต่อเนื่องของฟังก์ชันได้ 
   1.2 บอกได้ว่าฟังก์ชันท่ีก าหนดให้เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องท่ีจุด ๆ หนึ่งได้ 
   1.3 บอกได้ว่าฟังก์ชันท่ีก าหนดให้เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วง  (a, b)  และ  [a, b]  ได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  1. ความต่อเนื่องของฟังก์ชัน 
  2. ความต่อเนื่องบนช่วง 
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กิจกรรมการเรียนรู้ 
 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
8 – 10       1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  นักเรียนจะ

สามารถ    
          -  บอกความหมายของความต่อเนื่องของฟังก์ชันได้ 
          -  บอกได้ว่าฟังก์ชันท่ีก าหนดให้เป็นฟังกชั์นต่อเนื่องท่ีจุด ๆ หนึ่งได้ 
          -  บอกได้ว่าฟังก์ชันท่ีก าหนดให้เป็นฟังกชั์นต่อเนื่องบนช่วง(a, b) และ [a, b] ได้ 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับการหาลิมิต  โดยใช้ทฤษฎีบทเกี่ยวกับลิมิต  โดยใช้การถาม – ตอบ  
     3.  ครูซักถามปัญหาเกี่ยวกับการท าเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติมว่ากลุ่มใดมีปัญหาในการจัดท าอะไรบ้าง  
โดยครูอธิบายวิธีท าและให้ดูตัวอย่างประกอบ 
     4.  นักเรียนแต่ละกลุ่มศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  2.1  โดยศึกษาเนื้อหาและตัวอย่าง
ให้ละเอียด  แล้วร่วมกันสรุปความหมายของความต่อเนื่องของฟังก์ชัน  โดยครูคอยช้ีแนะ  และอธิบาย
เพิ่มเติม  หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหารหัสท่ี  2 
     5.  ครูเขียนโจทย์เกี่ยวกับการหาความต่อเนื่องของฟังก์ชันบนกระดาน  แล้วให้นักเรียนอาสา
ออกมาท าให้เพื่อนดู  โดยมีครูและเพื่อนคอยตรวจสอบความถูกต้อง  เพื่อเป็นการตรวจสอบความ
เข้าใจของนักเรียนอีกครั้ง 
     6.  นักเรียนท าแบบฝึกหัด  รหัสท่ี  2.1  เป็นการบ้าน  เพื่อเสริมทักษะความแม่นย าในการเรียนรู้
ของนักเรียน 

11 - 12      1.  ให้นักเรียนเปล่ียนกันตรวจแบบฝึกหัด  รหัสท่ี  2.1  ตามแผนภูมิเฉลยและบันทึกคะแนนท่ีได้
ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับความต่อเนื่องของฟังก์ชัน  โดยใช้การถาม – ตอบ  
     3.  นักเรียนแต่ละกลุ่มจับคู่กันศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  2.2  โดยศึกษาเนื้อหาและ
ตัวอย่างให้ละเอียด  แล้วร่วมกันสรุปความหมายความต่อเนื่องของฟังก์ชันบนช่วง  (a, b)  และ  [a, b]  
โดยครูคอยช้ีแนะและอธิบายเพิ่มเติม  หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  2 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  2.2  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  และบันทึก
คะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     5.  นักเรียนแต่ละกลุ่มศึกษาโจทย์เกี่ยวกับความต่อเนื่องบนช่วง  (a, b)  และ  [a, b]  กลุ่มละ  1  
ข้อ  จัดท าเป็นรายงานส่งครูผู้สอนนอกเวลาเรียน 
      6.  นักเรียนท าแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์หลังจากเรียนจบหน่วยการเรียนรู้ท่ี  1  (แผนการจัดการ
เรียนรู้ท่ี  1 – 2)  แล้ว  เพื่อประเมินความก้าวหน้าของนักเรียน 
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  สื่อการเรียนรู้ 
 
  1. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  2.1 – 2.2  
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  2.1 – 2.2 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  2 
 
 
  แหล่งการเรียนรู้ 
 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  4. อินเตอร์เน็ต 
   
หลักฐานการเรียนรู้ 
 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  2.1 – 2.2  
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  2 
  3. รายงาน  เรื่อง  โจทย์ความต่อเนื่องของฟังก์ชันบนช่วง  (a, b)  และ  [a, b] 
 
การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
5.  การท ารายงาน 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้องและสนใจ 
     ในการท ากิจกรรมดี 
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บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
 
  1. สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
  2. แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  3. ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

            ครู วิทยฐานะ ครูช านาญการพิเศษ 
      วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 
เอกสารประกอบการสอน 

รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  2.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 2 
ช่ัวโมงท่ี 8-10  จ านวนช่ัวโมงสอน 3 
ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
   1.1 บอกความหมายของความต่อเนื่องของฟังก์ชันได้ 
   1.2 บอกได้ว่าฟังก์ชันท่ีก าหนดให้เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องท่ีจุด ๆ หนึ่งได้ 
 
 สาระส าคัญ 
 
  เมื่อ  f  เป็นฟังก์ชันของจ านวนจริง  f  จะต่อเนื่องท่ีจุด  x  =  a      ถ้า  f  มีสมบัติครบ  3  ประการ  คือ 
   1. a  ต้องอยู่ในโดเมน  f  และหาค่า  f(a)  ได้ 
   2. f(x) lim

a x 
  หาค่าได้ 

   3. f(a)    f(x) lim
a x 




 

  
    สาระการเรียนรู้ 
 

ความต่อเนื่องของฟังก์ชัน 

 

  โดยท่ัวไป  เราจะนิยามฟังก์ชันต่อเนื่อง  ดังนี ้
 
    บทนิยาม ให้   a  เป็นจ านวนจริงใด ๆ  ฟังก์ชัน  f  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องท่ี  x  =  a 
     เมื่อฟังก์ชัน  f  มีสมบัติ  ดังนี้ 
     1. f(a)  หาค่าได้ 
     2. f(x) lim

a x 
  หาค่าได้  

   และ 3. f(a)    f(x) lim
a x 



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 ตัวอย่างที่  1 จงพิจารณาว่า   f(x)   =   x2 + 4   เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องท่ี   x  =  2   หรือไม ่
 วิธีท า   การท่ี  f  จะเป็นฟังก์ชันต่อเนื่องท่ี  x  =  2   นั้น    f  จะต้องมีสมบัติครบ  3  ข้อ 
   ตามนิยาม 
    จาก      f(x) =     x2 + 4 
   1.      f(2) = 22 + 4        = 8 
    แสดงค่า    หาค่า   f(2)   ได้ 
   2. f(x) lim

2 x 
 = 4   xlim 2

2 x 



 

      = 22 + 4 
      = 8 
    แสดงว่า    f(x) lim

2 x 
   หาค่าได้ 

   3. จากข้อ  1  และ  2   จะได้ว่า 
    f(x) lim

2 x 
 = f(2) 

    ท่ีจุด   x  =  2   ฟังก์ชัน  f  มีลักษณะตามสมบัติท้ัง  3  ข้อ 
   แสดงว่า   f  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องท่ีจุด   x  =  2    ตอบ 
 
 

 ตัวอย่างที่  2  จงพิจารณาว่า    f(x)   =   
3 -x 

9 - x 2

   เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องท่ี  x  =  3  หรือไม่ 

 วิธีท า    การท่ี  f  จะเป็นฟังก์ชันต่อเนื่องท่ี   x  =  3   นั้น   f  จะต้องมีสมบัติครบ  3  ข้อ 
   ตามนิยาม 

    จาก    f(x) = 
3 -x 

9 - x 2

 

     f(3) = 
3 - 3

9 - 3 2

 

      = 
0

0  ซึ่งไม่มีความหมาย 

    แสดงว่า  หาค่า  f(3)  ไม่ได้ 
 ฟังก์ชัน  f  ไม่มีลักษณะตามสมบัติข้อท่ี  1 

   แสดงว่า   f  ไม่เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องท่ีจุด  x  =  3    ตอบ 
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 ตัวอย่างที่  3 ก าหนดให้    f(x)   =   












2     x  ,         4  

2     x  ,   
2 -x 

4 - x
 

2

       จงพิจารณาว่าฟังก์ชัน  f 

     เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องท่ี   x  =  2   หรือไม่ 
 วิธีท า    การท่ี  f  จะเป็นฟังก์ชันต่อเนื่องท่ี   x  =  2   นั้น   f  จะต้องมีสมบัติครบ  3  ข้อ   
   ตามนิยาม 

     จาก      f(x)    =      












2     x  ,         4  

2     x  ,   
2 -x 

4 - x
 

2

 

   1)  f(2)  =       4 
     แสดงว่าหาค่า  f(2)  ได้   และมีสมบัติตามข้อ  1 

   2) f(x) lim
2 x 

 =       
2 -x 

4 - x
 lim

2

2 x 
 

       =       
2 -x 

2) -2)(x  (x 
 lim

2 x 




 

       =       2) (x  lim
2 x 




 

       =       4 
     แสดงว่าหาค่า  f(x)  ได้  และมีสมบัติตามข้อ  2 
   3) จากข้อ  1  และข้อ  2    จะเห็นว่า   f(x) lim

2 x 
   =   f(2) 

    นั่นคือ   f  มีสมบัติครบ  3  ข้อ    ดังนั้น  f  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องท่ี   x  =  2         ตอบ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  2.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 2 
ช่ัวโมงที่ 8-10  จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1  
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนพิจารณาฟังก์ชันในแต่ละข้อต่อไปนี้  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องท่ีจุดก าหนดให้ 
   หรือไม่  โดยกาเครื่องหมาย   ลงในตารางให้ถูกต้อง 
 

ข้อที่ ฟังก์ชันที่ก าหนดให้ จุดที่ก าหนดให้ ฟังก์ชันต่อเนื่อง ณ จุดก าหนดให้ 
เป็น ไม่เป็น 

1  f(x)   =   3x - 1 x  =  0   
2  f(x)   =   3x2 + 5 x  =  -4   
3  f(x)   =   

1 -x 

3 4x  - x 2   x  =  4   

4  f(x)   =   2x2 - 1 x  =  3   
5  f(x)   =   

1 - x

1 - x
3

2

 x  =  1   

6 
g(x)  =  













         6   

    
3 -x 

9 - x
 

2

3  x    เม่ือ

3  x    เม่ือ  
x  =  3   

7 
f(x)  =   












         2   

     x- 4 2

1  x    เม่ือ
1  x    เม่ือ  

x  =  1   

8  f(x)   =   
x

1  x  =  0   

 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  2.1 

 
 

ข้อที่ ฟังก์ชันต่อเนื่องที่จุดก าหนดให้ 
เป็น ไม่เป็น 

1  - 
2  - 
3  - 
4  - 
5 -  
6  - 
7 -  
8 -  
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  2.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 2 
ช่ัวโมงท่ี 11  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 
ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
   1.3 บอกได้ว่าฟังก์ชันท่ีก าหนดให้เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วง  (a, b)   และ  [a, b]  ได้ 
 
 สาระส าคัญ 
 
  ฟังก์ชัน  f  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วง  (a, b)  ก็ต่อเมื่อ  f  ต่อเนื่องท่ีทุก ๆ จุดในช่วง (a, b) 
และฟังก์ชัน  f  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วง  [a, b]  ก็ต่อเมื่อ  f  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องท่ีทุก ๆ จุดในช่วง  (a, b)  และ  

f(a)      f(x) lim
a x 




  และ   f(b)      f(x) lim
b x 




 

 
    สาระการเรียนรู้ 
 

ความต่อเนื่องของฟังก์ชันบนช่วง 

 

  โดยท่ัวไปเราสามารถนิยามความต่อเนื่องของฟังกชั์นบนช่วงเปิดและช่วงปิด  ได้ดังนี้ 
 
      บทนิยาม ฟังก์ชัน  f  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วงเปิด  (a, b)   เมื่อฟังก์ชัน  f  นั้น 
     ต่อเนื่องท่ีทุก ๆ  จุดบนช่วง  (a, b) 
 
 
      บทนิยาม ฟังก์ชัน  f  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วงปิด  [a, b]   เมื่อ 
     1. f   เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วงเปิด  (a, b) 
     2. f(a)      f(x) lim

a x 



 

     3. f(b)      f(x) lim
b x 



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ตัวอย่างที่  1 จงพิจารณาความต่อเนื่องของฟังก์ชัน    f(x)   =   2 x- 9  
 วิธีท า  จาก f(x)     =   2 x- 9  
    สามารถเขียนกราฟได้ดังนี ้
 
 
 
 
 
 
 
  จะพบว่า 1. f   เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องท่ีทุก ๆ จุดบนช่วงเปิด  (-3, 3) 
     2. 0        f(-3)      f(x) lim

3 x 



 

     3. 0          f(3)       f(x) lim
3 x 




 

  จากข้อ  1, 2  และ  3   สรุปได้ว่า 
   f  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วงเปิด  [-3, 3] 
 
 ตัวอย่างที่  2 ฟังก์ชัน    f(x)   =   x    เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วง   (0, )  หรือไม ่
 วิธีท า  จาก f(x)      =   x  
      ให้     a  (0, ) 
     f(a) =     a  
    f(x) lim

a x 
 =     x lim

a x 
 =      a  

     f(x) lim
a x 

 =     f(a) 

  ดังนั้น   ฟังก์ชัน  f  ต่อเนื่องท่ีทุก  x  (0, )    ตอบ 
 
 
 
 
 
 
 
  

X

Y

-3 3

3

0
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  2.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 2 
ช่ัวโมงที่  12  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.3 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนแสดงวิธีท าในแต่ละข้อให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 

1)   ก าหนด   f(x)   =   2 x- 36     
จงพิจารณาว่าฟังก์ชัน  f  ต่อเนื่องบนช่วง  
 [-6, 6]  หรือไม ่
วิธีท า  ………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 

2)   ก าหนด   f(x)   =   2 x- 64     
จงพิจารณาว่าฟังก์ชัน  f  ต่อเนื่องบนช่วง  
 [-7, 7]   หรือไม ่
วิธีท า  ………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 
………………………………………………… 

 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  2.2 
 
 
 

1) วิธีท า     จาก   f(x)   =   2 x- 36  
 ให้    a  (-6, 6) 
   f(a) = 2a - 36    ซึ่งหาค่าได้ 
 f(x) lim

a x 
 = 2

a x 
 x- 36 lim


 

    = 2a - 36  
    f(x) lim

a x 
 = f(a) 

 จะได้ว่า  f  ต่อเนื่องท่ี  x  =  a   แต่ 
  a  (-6, 6) 
 ดังนั้น  f  ต่อเนื่องบนช่วง  (-6, 6) 
 เนื่องจาก   f(-6)   = 2(-6) - 36  
       =  0 
 และ          f(6)   = 26 - 36  
       = 0 
 f(x) lim

6 x 
   = 2

6 x 
 x- 36 lim


 

       = 0         
       =   f(-6) 
 f(x) lim

6 x 
   = 2

6 x 
 x- 36 lim


 

       = 0         
       =   f(6) 
 สรุปได้ว่า   f  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วง 

    [-6, 6] 
2) วิธีท า     จาก   f(x)   =   2 x- 49  
 ให้    a  (-7, 7) 
   f(a) = 2a - 36    ซึ่งหาค่าได้ 
 f(x) lim

a x 
 = 2

a x 
 x- 49 lim


 

    = 2a - 49  
    f(x) lim

a x 
 = f(a) 

 จะได้ว่า  f  ต่อเนื่องท่ี  x  =  a   แต่ 
  a  (-7, 7) 
 ดังนั้น  f  ต่อเนื่องบนช่วง  (-7, 7) 
 เนื่องจาก   f(-7)   = 0   และ   f(7)   =   0 
 f(x) lim

7 x 
   = 2

7 x 
 x- 49 lim


 

       = 0         
       =   f(-7) 
 f(x) lim

7 x 
   = 2

6 x 
 x- 49 lim


 

       = 0         
       =    f(7) 
   f  ต่อเนื่องบนช่วง  [-7, 7] 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 2 
ช่ัวโมงท่ี 8-12 จ านวนช่ัวโมงสอน 3 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาจากเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  2.1 - 2.2   
   ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. ฟังก์ชัน  f  จะเป็นฟังก์ชันต่อเนื่องที่   x  =  a   เม่ือ  a  R   จะต้องมีสมบัติครบ  3  ข้อ  
คือ 
 1.1     ………………………………………………………………………………………… 
 1.1     ………………………………………………………………………………………… 
 1.1     ………………………………………………………………………………………… 
 
2. ฟังก์ชัน  f  จะเป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วงปิด  [a, b]  จะต้องมีสมบัติ  ดังนี้ 
 2.1     ………………………………………………………………………………………… 
 2.2     ………………………………………………………………………………………… 
 2.3     ………………………………………………………………………………………… 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบทดสอบ 
วัดผลสัมฤทธิ ์

หน่วยการเรียนรู้ท่ี  1 
เรื่อง  ลิมิตและความต่อเนื่องของฟังก์ชัน 
เวลา  1  ช่ัวโมง 

 
ค าช้ีแจง     ให้นักเรียนแสดงวิธีท าทุกข้อ 
 
 

 1. จงหาค่าของ      
3 x 

3 -5x   2x
 lim

2

3 x 




 

 2. จงหาค่าของ      
3 x 

27  x
 lim

3

3 x 




 

 3. ก าหนด     f(x)     =     












3      x  ,       1 -2x   

3-      x  ,   
3 -x 

6 - x - x
 

2

       ฟังก์ชัน  f  ต่อเนื่องท่ี  x  =  3  

หรือไม ่

 4. ก าหนด     f(x)    =     2 x- 64    ฟังก์ชัน  f  ต่อเนื่องบนช่วง  [-8, 8]   หรือไม ่
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กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
สาระท่ี   –  
เรื่อง  อนุพันธ์ของฟังก์ชัน 

 
หน่วยการเรยีนรู้ที่  2 

รายวิชา  คณิตศาสตร์ 
 (ม. 6) 
เวลา   35   ช่ัวโมง 

 

 
 ผลการเรียนรู้ 
 1. หาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
 2. น าความรู้เรื่อง  อนุพันธ์ของฟังก์ชันไปประยุกต์ใช้ได้ 
 

 สาระการเรียนรู้ 
 1. อัตราการเปล่ียนแปลง 
 2. อนุพันธ์ของฟังก์ชัน 
 3. ความชันของเส้นโค้ง 
 4. การหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร 
 5. อนุพันธ์ของฟังก์ชันคอมโพสิท 
 6. อนุพันธ์อนัดับสูง 
 7. การประยุกต์ของอนุพนัธ ์
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  3 
สัปดาห์ท่ี  5 – 6  
ช่ัวโมงท่ี  13 – 17  

เรื่อง   อัตราการเปล่ียนแปลง 
จ านวนช่ัวโมงสอน  2  ช่ัวโมง 

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 หาความเร็วในระยะเวลาใด ๆ  เมื่อก าหนดสมการการเคล่ือนท่ีมาให้ได้ 
   1.2 บอกความหมายอัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ีย  และอัตราการเปล่ียนแปลงขณะใด ๆ  
    ของฟังก์ชันได้ 
   1.3 หาอัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ีย  ขณะใด ๆ ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  1. ความเร็วเฉล่ีย 
  2. อัตราการเปล่ียนแปลง 
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กิจกรรมการเรียนรู้ 
ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
13 – 15       1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  

นักเรียนจะสามารถ    
          -  หาความเร็วในระยะเวลาใด ๆ  เมื่อก าหนดสมการการเคล่ือนท่ีมาให้ได้ 
          -  บอกนิยามอัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียและอัตราการเปล่ียนแปลงขณะใด ๆ 
              ของฟังก์ชันได้ 
          -  หาอัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียขณะใด ๆ ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชัน  การหาค่าของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้  โดยใช้การ
ถาม – ตอบ  
     3.  นักเรียนแต่ละกลุ่มศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  3  โดยศึกษาเนื้อหา
และตัวอย่างให้ละเอียด  โดยครูคอยช้ีแนะและอธิบายเพิ่มเติม  เมื่อมีนักเรียนสงสัย  
หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  3 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  3  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     5.  นักเรียนแต่ละกลุ่มร่วมกันสร้างโจทย์เกี่ยวกับอัตราการเปล่ียนแปลง  โดย
การศึกษาจากหนังสือต่าง ๆ  ท่ีครูเตรียมไว้ให้หรือจากโจทย์เกี่ยวกับอัตราการ
เปล่ียนแปลงท่ีครูเตรียมไว้  โดยการสร้างเลียนแบบหรือคิดขึ้นเอง  โดยเขียนลงใน
กระดาษ  A4  พร้อมท้ังแสดงวิธีท า  และตกแต่งให้สวยงาม  น าส่งครูผู้สอนนอกเวลา
เรียน 
     6.  นักเรียนท าเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  3  เป็นการบ้าน  เพื่อเสริมทักษะและ
ความแม่นย าในการเรียนรู้ 

  สื่อการเรียนรู้ 
  1. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  3 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  3 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  3 
  4. เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  3 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  3 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  3 
  3. โจทย์คณิตศาสตร์  เรื่อง  อัตราการเปล่ียนแปลง 
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  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 
การวัดผล การประเมินผล 

1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
5.  การสร้างโจทย์เรื่อง  อัตราการ 
     เปล่ียนแปลง 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนส่วนใหญ่สนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง 
5.  นักเรียนทุกกลุ่มสร้างโจทย์  และแสดง 
     วิธีท าได้ถูกต้อง 

บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
  1. สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
  2. แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  3. ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

            ครู วิทยฐานะ ครูช านาญการพิเศษ 
      วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 3 
ชั่วโมงที่ 13-17  จ านวนชั่วโมงสอน 5 ชั่วโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
   1.1 หาความเร็วในระยะเวลาใด ๆ  เมื่อก าหนดสมการการเคล่ือนท่ีมาให้ได้ 
   1.2 บอกความหมายอัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียและอัตราการเปล่ียนแปลง  ขณะใด ๆ 
    ของฟังก์ชันได้ 
   1.3 หาอัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ีย  ขณะใด ๆ  ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
 
 สาระส าคัญ 
 
  ถ้า   y   =   f(x)   เป็นฟังก์ชันใด ๆ  เมื่อค่า  x  เปล่ียนเป็น  x + h   โดยท่ี  h  0   แล้ว   
ค่าของ   

h

f(x) - h) f(x     เรียกว่า  อัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ีย  และค่าของ   
h

f(x) - h) f(x 
 lim

0  h




  

เรียกว่า  อัตราการเปล่ียนแปลง  ณ   x  ใด ๆ 
 
    สาระการเรียนรู้ 
 

อัตราการเปลี่ยนแปลง 

 

   โดยท่ัวไปอัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียและอัตราการเปล่ียนแปลง  ขณะใด ๆ  ของฟังก์ชัน
นิยามได้ดังนี ้
 
 บทนิยาม    ถ้า    y  =  f(x)  เป็นฟังก์ชันใด ๆ  เมื่อค่าของ  x  เปล่ียนเป็น  x + h   โดยท่ี 
      h  0   ค่าของ  y  เปล่ียนจาก  f(x)  เป็น  f(x + h)  แล้ว อัตราการเปล่ียนแปลง 
      ของ  y  เทียบกับ  x  ในช่วง  x  ถึง  x + h   คือ   

h

f(x) - h) f(x      

    อัตราการเปล่ียนแปลงของ  y  เทียบกับ  x  ขณะ  x  มีค่าใด ๆ  คือ 
h

f(x) - h) f(x 
 lim

0  h




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ตัวอย่าง ให้    y   =   x2 + 1    จงหา 
   1. อัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียของ  y  เมื่อเทียบกับ  x  ในช่วง  x = 3  ถึง  x = 5 
   2. จงหาอัตราการเปล่ียนแปลงของ  y  เทียบกับ  x   ขณะท่ี   x = 3 
 วิธีท า 1) จาก      y   =   f(x)   =   x2 + 1 
   และอัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียของ  y  เทียบกับ  x  ในช่วง  x  ถึง  x + h    
   คือ 

h

f(x) - h) f(x   

   อัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียของ  y  เทียบกับ  x   ในช่วง  x = 3  ถึง  x = 5 

   คือ 
h

f(3) - f(5)  = 
3 - 5

1)  (3 - 1)  (5 22   

     = 
2

10 - 26     = 8   ตอบ 

   2) อัตราการเปล่ียนแปลงของ  y  เทียบกับ  x  ขณะ  x  มีค่าใด ๆ  คือ 
           

h

f(x) - h) f(x 
 lim

0  h




  จาก   f(x)     =     x2 + 1 

   
h

f(x) - h) f(x 
 lim

0  h




 = 

h

1)  (x - 1  h) (x 
 lim

22

0  h




 

     = 
h

1) -  x- 1  h 2hx    (x
 lim

222

0  h




 

     = h) (2x   lim
0  h




 

     = 2x 
   อัตราการเปล่ียนแปลงขณะท่ี  x  =  3   คือ   3  2     =   6  ตอบ 
 ตัวอย่างที่  3 ก าหนดสมการการเคล่ือนท่ี  S  =  49t2   เมื่อ  S  เป็นระยะทางของการเคล่ือนท่ี 
         มีหน่วยเป็นเมตร  และเวลา  t  วินาที   จงหาอัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียของ  S 
         เทียบกับ  t   เมื่อ  t  เปล่ียนจาก  4  เป็น  4.5 
 วิธีท า อัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียของ  S  เทียบกับ  t 

     = 
h

4.9t - h) 4.9(t 22  

     = 
h

4.9t - )h  2th  4.9(t 222   

     = 
h

4.9t - 4.9h  9.8th  4.9t 222   

     = 
h

4.9h  9.8th 2  

     = 4.9h 9.8t   
  เมื่อ    t  =  4 ,  h  =  4.5 – 4   =  0.5 
  อัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ีย =     9.8(4) + 4.9(0.5) 
        =    39.2 + 24.5 
        =     41.65   เมตรต่อวินาที  ตอบ 
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 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 

 
  สรุป   
    การหาอัตราการเปล่ียนแปลงของ  y  เทียบกับ  x  ขณะ  x  มีค่าใด ๆ 
    มีข้ันตอนดังนี ้
     ขั้นที่  1 หา  f(x) 
     ขั้นที่  2 หา  f(x + h) 
     ขั้นที่  3 หา  f(x + h) – f(x) 
     ขั้นที่  4 หา  

h

f(x) - h) f(x   

     ขั้นที่  5 หา  
h

f(x) - h) f(x 
 lim

0  h




 

 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 3 
ช่ัวโมงที่ 13-15  จ านวนช่ัวโมงสอน 3 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.2 – 1.3 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบแต่ละข้อลงในตารางต่อไปนี้ให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1 ให้   f(x)  =  2x2 – 2x + 7    จงหาอัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ีย
ของ  y  เทียบกับ  x 
     1.1   เมื่อ  x  เปล่ียนจาก  3  ไปเป็น  6 
     1.2   เมื่อ  x  เปล่ียนจาก  4  ไปเป็น  8 
     1.3   เมื่อ  x  เปล่ียนจาก  5  ไปเป็น  10 

 

2 ให้   f(x)  =  x3 – x2 + 1  จงหาอัตราการเปล่ียนแปลงขณะ x 
= 5 

 

3 จงหาอัตราการเปล่ียนแปลงโดยเฉล่ียของปริมาตรของทรงกลม  
เมื่อเทียบกับรัศมีต้ังแต่รัศมีเท่ากับ  2  นิ้ว  ถึงรัศมีเท่ากับ  7  
นิ้ว 

 

4 ให้   f(x)  =  3x2 – 4x    จงหาอัตราการเปล่ียนแปลงขณะ  x 
= 4 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  3 

 
 
 
     1) 1.1 48 
      1.2 88 
      1.3 154 
 
     2) 65 
     
     3) 

7

268    ลูกบาศก์นิ้ว / นิ้ว 

 
     4) 20 
 
รายวิชา คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 
รหัสเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติมท่ี  3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 3 
ชั่วโมงที่ 13-15 จ านวนชั่วโมงสอน 3 ชั่วโมง 

 
ค าช้ีแจง  ให้นักเรียนแสดงวิธีท าทุกข้อ 
 1. ให้    y   =   x    จงหาอัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียของ  y  เทียบกับ  x   เมื่อ  x  เปล่ียน 
  จาก  4  ไปเป็น  9  และอัตราการเปล่ียนแปลงขณะ  x  =  4 
 2. ถ้าความยาวของด้านของรูปสามเหล่ียมด้านเท่ารูปหนึ่งเปล่ียนจาก  4.0  เซนติเมตร  เป็น 
  4.4  เซนติเมตร   จงหาอัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียของพื้นท่ีรูปสามเหล่ียมนี้เทียบกับ 
  ความยาวของด้าน 
 3. ความยาวด้านของรูปส่ีเหล่ียมจัตุรัสรูปหนึ่งเปล่ียนจาก  10  เซนติเมตร เป็น  12  เซนติเมตร 
  จงหา 
  3.1 อัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียของพื้นท่ีรูปส่ีเหล่ียมจัตุรัสเทียบกับความยาวของด้าน 
  3.2 อัตราการเปล่ียนแปลงของพื้นท่ีรูปส่ีเหล่ียมจัตุรัสเทียบกับความยาวของด้านขณะท่ี 
   ด้านยาว  10  เซนติเมตร 
 4. ให้    y   =   2x2 – 3   จงหาอัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียของ  y  เทียบกับ  x 
  4.1 เมื่อ  x  เปล่ียนจาก  3  ไปเป็น  5 
  4.2 เมื่อ  x  เปล่ียนจาก  3  ไปเป็น  8 
  4.3 อัตราการเปล่ียนแปลงขณะ  x  =  3 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 3 
ช่ัวโมงที่ 13-17 จ านวนช่ัวโมงสอน 5 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  3 
   ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y  เทียบกับ  x  ในช่วง  x  ถึง  x + h   คือ …………………. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 
2. อัตราการเปลี่ยนแปลงของ  y  เทียบกับ  x  ขณะ  x  มีค่าใด ๆ  คือ …………………………… 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 
3. ก าหนดให้    y   =   x3 – 3x   แล้ว  อัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียของ  y  เทียบกับ  x  ในช่วง 
 x  =  3  ถึง  x  =  6   คือ  ……………………………………………………………………… 
 
4. จากโจทย์ข้อ  3   อัตราการเปล่ียนแปลงของ  y  เทียบกับ  x   ขณะ  x  =  7   มีค่าเท่ากับ 

…….……………………………………………………………………………………………….. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  4 
สัปดาห์ท่ี  6 – 8 
ช่ัวโมงท่ี  18 – 22 

เรื่อง   อนุพันธ์ของฟงัก์ชัน 
จ านวนช่ัวโมงสอน  5  ช่ัวโมง 
 

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของอนุพันธ์ของฟงัก์ชันได้ 
   1.2 หาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันท่ีก าหนดให้โดยใช้นิยามได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  1. อนุพันธ์ของฟังก์ชัน 
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 กิจกรรมการเรียนรู้ 
ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
18 – 22       1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  

นักเรียนจะสามารถ    
          -  บอกความหมายของอนุพันธ์ของฟงัก์ชันได้ 
          -  หาอนุพันธ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้โดยใช้นิยามได้ 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับอัตราการเปล่ียนแปลง  โดยใช้การถาม – ตอบ  
     3.  นักเรียนแต่ละกลุ่มศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  4  แล้วร่วมกันสรุป
ขั้นตอนการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้นิยาม  โดยครูเดินดูรอบ ๆ  เพื่อตอบปัญหาเมื่อ
มีนักเรียนสงสัย  หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  4 
     4.  ครูเขียนโจทย์เกี่ยวกับการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  2  ข้อ  บนกระดาน  แล้วให้
นักเรียนร่วมกนัหาอนุพนัธ์ของฟงัก์ชัน  เพื่อเป็นการตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนอีก
ครั้งหนึ่ง  ดังนี ้
               จงหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันต่อไปนี ้
               1.   f(x)   =   2x2 – x  
               2.   f(x)   =   3x2 + 2x – 5  
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  4  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลยและ
บันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     6.  ถ้านักเรียนคนใดท าคะแนนจากการท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  4  ไม่ถึง  70%     
ครูจะให้นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  4  อีกครั้ง  หรือครูสอนเพิ่มเติม
นอกเวลาเรียน  เพื่อเป็นการช่วยเหลือนักเรียนให้มีพัฒนาการในการเรียนรู้ได้ดีขึ้น  ส่วน
นักเรียนท่ีท าได้คะแนน  70%  ขึ้นไป  จะได้รับการสอนเสริมพิเศษ  (ถ้านักเรียนสนใจ) 

  สื่อการเรียนรู้ 
  1. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  4 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  4 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  4 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  4. อินเตอร์เน็ต 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  4 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  4 
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  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 
การวัดผล การประเมินผล 

1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง 

บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
  1. สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
  2. แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  3. ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

            ครู วิทยฐานะ ครูช านาญการพิเศษ 
      วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี 4 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 4 
ชั่วโมงที่ 18-22  จ านวนชั่วโมงสอน 5 ชั่วโมง 

 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
   1.1 บอกความหมายของอนุพันธ์ของฟงัก์ชันได้ 
   1.2 หาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันท่ีก าหนดให้  โดยใช้นิยามได้ 
 สาระส าคัญ 
  อนุพันธ์ของฟังก์ชัน  f  ท่ี  x    คือ   

h

f(x) - h) f(x 
  lim

0  h




 

     สาระการเรียนรู้ 
อนุพันธ์ของฟังก์ชัน 

 

  อนุพันธ์ของฟังก์ชัน   y  =  f(x)   ใด ๆ  นิยามได้ดังนี ้
     บทนิยาม ถ้า   y  =  f(x)  เป็นฟังก์ชันท่ีมีโดเมนและเรนจ์เป็นสับเซตของเซตของ 
    จ านวนจริง  และ  

h

f(x) - h) f(x 
  lim

0  h




  หาค่าได้  เรียกค่าลิมิตท่ีได้นี้ว่า 

    “อนุพันธ์ของฟงัก์ชัน  f  ท่ี  x ”   เขียนแทนด้วย  f/(x) 
  จากบทนิยาม  จะได้   f/(x)   =   

h

f(x) - h) f(x 
  lim

0  h




    การหา   f/  เรียกว่า  การหา

อนุพันธ์ของฟังก์ชัน  f    ถ้า   
h

f(x) - h) f(x 
  lim

0  h




  หาค่าไม่ได้  เราจะกล่าวว่า  ฟังก์ชัน  f  ไม่มี

อนุพันธ์ที่  x  สัญลักษณ์ท่ีใช้แทนอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  f  ท่ี  x  เช่น 
dx

dy  (อ่านว่า  ดีวายบายดีเอกซ์)  

  และ  f(x)
dx

d   เป็นต้น 

หมายเหตุ 1. 
y

x
      

dx

dy
    เพราะ   

dx

dy   คือ  อนุพันธ์ของฟังก์ชัน  f  ท่ี  x  ไม่ได้ 

    หมายถึง  d  คูณ  y  หารด้วย  d  คูณ  x 
   2. 

dx

dy  คือ  อัตราการเปล่ียนแปลงของ  y  เทียบกับ  x  ขณะ  x  มีค่าใด ๆ 

   3. เมื่อ  S  แทนระยะทางท่ีวัตถุเคล่ือนท่ีได้ในเวลา  t  หรือ   S  =  f(t) 
    ถ้า   v  คือความเร็วขณะเวลา  t  ใด ๆ 
      จะได้         v = 

h

f(t) - h) f(t 
 lim

0  h




 

           S/    =       f/(t)       =    
dt

ds  =     v 
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ตัวอย่างที่  1 ก าหนด   f(x)   =   5 – 3x + x2    จงหา  f/(x) 
 วิธีท า จาก        f(x) = 5 – 3x + x2  
             f(x + h) = 5 – 3(x + h) + (x – h)2 
      = 5 – 3x + 3h + x2 – 2hx + h2 
             f(x + h) – f(x) = -3h + 2hx + h2 
      = h(h + 2x – 3) 
            

h

f(x) - h) f(x   = h + 2x – 3  

           
h

f(x) - h) f(x 
  lim

0  h




 = 3) -2x  (h   lim

0 h 



 

            f/(x) = 2x – 3      ตอบ 
 ตัวอย่างที่  2 ก าหนด   f(x)   =   2x2    จงหา   f/(x) 
 วิธีท า        f/(x) = 

h

f(x) - h) f(x 
  lim

0  h




 

      = 
h

2x - h) 2(x 
  lim

22

0  h




 

      = 
h

2x - h  4xh  2x
  lim

222

0  h




 

      = 2h) (4x   lim
0  h




 

      = 4x     ตอบ 
 ตัวอย่างที่  3 จงหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชัน   f(x)  =  x3 + 2x2    ณ  จุดท่ี   x  =  -2 
 วิธีท า จาก       f(x) = x3 + 2x2 
          f/(x) = 

h

f(x) - h) f(x 
  lim

0  h




 

      = 
h

)2x  (x -h) 2(x   h) (x 
  lim

2323

0  h




 

      = 
h

2h 4hx   h  3xh  h3x
  lim

2322

0  h




 

      = 2h) 4x   h  3xh  (3x lim 22

0  h



 

      = 3x2 + 4x 
          f/(-2) = 3(-2)2 + 4(-2) 
      = 12 – 8  
       f/(-2) = 4     ตอบ 
  สรุป  การหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชัน  มีข้ันตอนดังนี ้
    ขั้นที่  1      แทนค่า  x  ด้วย  x + h  ใน  f(x) 
    ขั้นที่  2      หา   f(x + h) – f(x) 
    ขั้นที่  3      หาร   f(x + h) – f(x)  ด้วย  h 
    ขั้นที่  4      หา   

h

f(x) - h) f(x 
  lim

0  h




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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  4 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 4 
ชั่วโมงที่ 18-22  จ านวนชั่วโมงสอน 5 ชั่วโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1 – 1.2  
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบลงแต่ละข้อต่อไปนี้ลงในตารางให้สมบูรณ์ 
 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1 จงหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันต่อไปนี ้
     1.1   f(x)   =   2x2 – x  
     1.2   f(x)   =   3x2 – 6x + 7 
     1.3   f(x)   =   5x3 – 6x 
     1.4   f(x)   =   x2 + 2x – 3  
     1.5   f(x)   =   x4 

 
1.1  ………………………….. 
1.2  …………………………. 
1.3  …………………………. 
1.4  …………………………. 
1.5  …………………………. 

2 จงหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันต่อไปนี้  ณ  จุดท่ีก าหนดให้ 
     2.1   f(x)   =   x3 + x + 1     ท่ี   x = 1 
     2.1   f(x)   =   x2(x + 2)      ท่ี   x = -2 
     2.1   f(x)   =   2x2 – 3x + 2     ท่ี   x = 2  

 
2.1  …………………………. 
2.2  …………………………. 
2.3  …………………………. 

 
 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  4 
 
 
 
   1)  1.1 4x – 1  
      1.2 6x2 – 6  
      1.3 15x2 – 6  
      1.4 2x + 2 
      1.5 4x3 
 
   2)  2.1 f/(1) = 4 
      2.2 f/(-2) = 20 
      2.3 f/(2) = 5 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค33202 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  4 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 4 
ช่ัวโมงที่ 18-22 จ านวนช่ัวโมงสอน 5 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาจากเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  4 
   ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. สัญลักษณ์ท่ีใช้แทนอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  f  ท่ี  x   ได้แก่ ……………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 
2. 

h

f(x) - h) f(x 
  lim

0  h




   เรียกว่า  ……………………………………………………………….. 

 ………………………………………………………………………………………………… 
 
3. การหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชัน  มีข้ันตอน  ดังนี ้
 ………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  5 
สัปดาห์ท่ี  8 – 9 
ช่ัวโมงท่ี  23 – 27 

เรื่อง   ความชันของเส้นโค้ง 
จ านวนช่ัวโมงสอน  5  ช่ัวโมง 
 

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของเส้นสัมผัสเส้นโค้งได้ 
   1.2 บอกความหมายของความชันของเส้นโค้งได้ 
   1.3 หาความชันของเส้นโค้งและสมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง  ณ  จุดท่ีก าหนดให้ได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  1. ความชันของเส้นโค้ง 
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กิจกรรมการเรียนรู้ 
 
ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
23-24      1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  

นักเรียนจะสามารถ    
          -  บอกความหมายของเส้นสัมผัสเส้นโค้งได้ 
          -  บอกความหมายของความชันของเส้นโค้งได้ 
          -  หาความชันของเส้นโค้ง  และสมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง  ณ  จุดท่ีก าหนด 
             ให้ได้ 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้นิยาม  และความชันของ
เส้นตรง  โดยใช้การถาม – ตอบ  
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  5.1  แล้วร่วมกันสรุปความ
หมายความชันของเส้นโค้ง  โดยมีครูคอยช่วยเหลือแนะน า  และอธิบายเพิ่มเติมเม่ือ
นักเรียนมีข้อสงสัย  หลังจากนั้นให้บันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  5 
     4.  นักเรียนแต่ละกลุ่มแข่งขันกันท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  5.1  ข้อ  1 – ข้อ  3  
กลุ่มใดท าเสร็จก่อนและถูกต้องเป็นผู้ชนะ  โดยให้เวลา  15  นาที 
     5.  ครูชมเชยนักเรียนท่ีต้ังใจและร่วมกิจกรรมเป็นอย่างดี  เพื่อเป็นการเสริมแรงใน
การเรียนรู้ของนกัเรียน 
     6.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  5.1  ข้อ  4 – ข้อ  8  เป็นการบ้าน  เพื่อเสริม
ทักษะ  และความแม่นย าในการเรียนรู ้

25 - 27      1.  ครูและนักเรียนร่วมกนัเฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  5.1  โดยครูให้นักเรียน
เปล่ียนกันตรวจ  และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้ 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับความหมายของเส้นสัมผัสเส้นโค้งและความชันของเส้นโค้ง  
โดยใช้การถาม – ตอบ 
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  5.2  แล้วร่วมกันอภิปรายกลุ่ม
ย่อย  เกี่ยวกับวิธีการหาความชันของเส้นโค้งและสมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง  โดยครู
คอยแก้ไขเพิ่มเติมให้ถูกต้อง  หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  5 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  5.2  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     5.  นักเรียนแต่ละกลุ่มจัดท าสมุดเล่มเล็กคณิตศาสตร์  เรื่องความชันของเส้นโค้ง  ส่ง
ครูผู้สอนนอกเวลาเรียน 
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สื่อการเรียนรู้ 
 
  1. เอกสารประกอบการเรียนรู้  รหัสท่ี  5.1 – 5.2 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  5.1 – 5.2 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  5 
 
  แหล่งการเรียนรู้ 
 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  5.1 – 5.2 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  5 
  3. สมุดเล่มเล็กคณิตศาสตร์เรื่อง  ความชันของเส้นโค้ง 
  1. เอกสารประกอบการเรียนรู้  รหัสท่ี  5.1 – 5.2 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  5.1 – 5.2 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  5 
 
   
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
5.  การท าสมุดเล่มเล็กคณิตศาสตร์ 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง  สวยงาม 
     และตรงต่อเวลา 
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บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
 
  1. สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
  2. แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  3. ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

            ครู วิทยฐานะ ครูช านาญการพิเศษ 
      วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  5.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 5 
ช่ัวโมงที่ 24  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
   1.1 บอกความหมายของเส้นสัมผัสเส้นโค้งได้ 
   1.2 บอกความหมายของความชันของเส้นโค้งได้ 
 
 สาระส าคัญ 
 
  การหาความชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง  ณ  จุด  P(x, y)  ใด ๆ  คือ  การหาอนุพันธ์ของ
ฟังก์ชัน  f  ท่ี  x   ซึ่งมีประโยชน์ในการหาค่าสูงสุดและค่าต่ าสุดของฟังก์ชัน 
 
    สาระการเรียนรู้ 
 

ความชันของเส้นโค้งและความชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง 

 

   การหาความชันของเส้นโค้งและความชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง  สามารถหาได้จากนิยาม
ต่อไปนี้ 
 
 บทนิยาม  ถ้า   y  =  f(x)  เป็นสมการของเส้นโค้งแล้ว  เส้นสัมผัสเส้นโค้งท่ีจุด  P(x, y) 
     ใด ๆ  จะเป็นเส้นตรงท่ีผ่านจุด  P  และมีค่าความชันเท่ากับ 
     

h

f(x) - h) f(x 
 lim

0  h




   

 
 
 บทนิยาม  ความชันของเส้นโค้ง  ณ  จุด  P(x, y)  ใด  ๆ บนเส้นโค้ง  หมายถึง  ความชัน 
     ของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง  ณ  จุด  P    
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ตัวอย่างที่  1 ถ้า   f(x)  =  5x2 – 6    เป็นสมการเส้นโค้ง   จงหาความชันของเส้นโค้ง 
     ท่ีจุด  (3, 12) 
 วิธีท า  จาก f(x) = 5x2 – 6  
    

dx

dy  = 
h

f(x) - h) f(x 
 lim

0  h




 

      = 
h

6) - (5x -6] - h) [5(x 
 lim

22

0  h




 

     = 
h

6  5x -6 - 5h 10hx   5x
 lim

222

0  h




 

     = 5h) (10x  lim
0  h




 

     = 10x 
   ความชันของเส้นโค้ง  ณ  จุด  (x, y)  ใด ๆ = 10x 
     ความชันของเส้นโค้ง  ณ  จุด (3, 12)    =   10(3)      =      30  ตอบ 
 ตัวอย่างที่  2 ให้   f(x)   =   3x – x2   จงหาความชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้งท่ีจุด  (4, 6) 
 วิธีท า จาก      f(x) = 3x – x2 
    

dx

dy  = 
h

f(x) - h) f(x 
 lim

0  h




 

     = 
h

) x-(3x  - ]h) (x  - h) [3(x 
 lim

22

0  h




 

     = 
h

 x3x  - h -2hx  -  x- 3h 3x 
 lim

222

0  h




 

     = h) -2x  - (3 lim
0  h 

   

     = 3 – 2x 
   ความชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง  ณ  จุด  (x, y)  ใด ๆ =     3 – 2x 
     ความชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง ณ  จุด (4, 6)  =   3 – 2(4)  =     5  ตอบ 
 ตัวอย่างที่  3 ให้   y  =  x3   เป็นสมการเส้นโค้ง   จงหาความชันของเส้นโค้งท่ีจุด  (10, 20) 
 วิธีท า จาก y = x3 
    f(x) = x3 
    

dx

dy  = 
h

f(x) - h) f(x 
 lim

0  h




 

     = 
h

 x- h) (x 
 lim

33

0  h




 

     = 
h

) x- h  3xh  h3x  (x
 lim

33223

0  h




 

     = )h  3xh  (3x lim 22

0  h



   =     3x2 

  ความชันของเส้นโค้งท่ีจุด  (x, y)  ใด ๆ =     3x2 
  ความชันของเส้นโค้งท่ีจุด  (10, 20) =     3(10)2 
        =     300 



73 
 

 สรุป 
   การหาความชันของเส้นโค้งและความชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง  หาได้จาก 
    

h

f(x) - h) f(x 
 lim

0  h




 

 
 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  5.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 5 
ช่ัวโมงที่ 24  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1 – 1.2  
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบแต่ละข้อลงในตารางให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1 ให้   f(x)  =  x2 – 4x   เป็นสมการของเส้นโค้ง   จงหาความชันของ
เส้นโค้งท่ีจุด  (6, 3) 

 

2 ให้   f(x)  =  3x – 2x2   เป็นสมการของเส้นโค้ง   จงหาความชันของ
เส้นโค้งท่ีจุด  (1, 3) 

 

3 ถ้า   f(x)  =  2x2 – 10   เป็นสมการของเส้นโค้ง   จงหาความชันของ
เส้นโค้งท่ีจุด  (2, 4) 

 

4 ถ้า   f(x)  =  6x2 – 1   เป็นสมการของเส้นโค้ง   จงหาความชันของ
เส้นสัมผัสเส้นโค้งท่ีจุด  (2, 5) 

 

5 ให้   f(x)  =  4x3  เป็นสมการของเส้นโค้ง   จงหาความชันของเส้น
สัมผัสเส้นโค้งท่ีจุด  (7, 3) 

 

6 ให้   y  =  x2 – x + 5   เป็นสมการของเส้นโค้ง   จงหาความชันของ
เส้นโค้งท่ีจุด  (5, 4) 

 

7 ให้   f(x)  =  x3 + 2x   เป็นสมการของเส้นโค้ง   จงหาความชันของ
เส้นสัมผัสเส้นโค้งท่ีจุด  (6, -8) 

 

8 ให้   f(x)  =  x3 – x2   เป็นสมการของเส้นโค้ง   จงหาความชันของ
เส้นโค้งท่ีจุด  (12, 8) 

 

 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
 



74 
 

 
เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  5.1 

 
 
     1) 8 
     2) -1 
     3) 8 
     4) 24 
     5) 588 
     6) 8 
     7) 110 
     8) 408 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



75 
 

 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  5.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 5 
ชั่วโมงที่ 25-27  จ านวนชั่วโมงสอน 3 ชั่วโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
   1.3 หาความชันของเส้นโค้งและสมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง  ณ  จุดท่ีก าหนดให้ 
 
 สาระส าคัญ 
 
  เส้นสัมผัสเส้นโค้งท่ีจุด (x, y)  ใด ๆ  เป็นเส้นตรงท่ีผ่านจุด  (x, y)  และมีความชันเท่ากับ
ความชันของเส้นโค้งท่ีจุด  (x, y)   จะมีสมการคือ    y – y1    =   m(x – x1)   เมื่อ  m  คือความชัน
ของเส้นตรง 
 
    สาระการเรียนรู้ 
 

สมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง 

 

   สมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้งท่ีจุด  (x, y)  ใด  คือ    y – y1   =   m(x – x1)    เมื่อ  m  คือ
ความชันของเส้นตรง  ซึ่งสามารถหาสมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้งได้ดังตัวอย่างต่อไปนี ้
 ตัวอย่างที่  1 ถ้า   y   =   x2 – x   เป็นสมการของเส้นโค้ง   จงหาสมการของเส้นสัมผัส 
     เส้นโค้งท่ีจุด  (2, 2)   
 วิธีท า  จาก  y =      x2 – x  
    f(x) =      x2 – x  
     

dx

dy  = 
h

f(x) - h) f(x 
 lim

0  h




 

      = 
h

 x)- (x -h)] (x  - h) [(x 
 lim

22

0  h




 

      = 
h

 x  x-h - x - h  2xh  x
 lim

222

0  h




  

      = 1) - h (2x  lim
0  h




 

      = 2x – 1 
  ความชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้งท่ีจุด (2, 2)      = (2  2) – 1  
              =    3 
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     สมการของเส้นตรงท่ีผ่านจุด  (x1, y1)  และมีความชันเท่ากับ  m  คือ  y – y1  =   m(x – x1) 
 เนื่องจากเส้นสัมผัสเส้นโค้งท่ีจุด  (2, 2)   เป็นเส้นตรงท่ีผ่านจุด  (2, 2)  และมีความชันเท่ากับ  3 
   สมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง  คือ y – 2 =     3(x – 2) 
         y – 2 =     3x – 6 
              3x – y – 4  =     0   ตอบ 
 
 
 ตัวอย่างที่  2 ถ้า   y  =  x – 3x2   เป็นสมการของเส้นโค้ง   จงหาสมการของเส้นสัมผัส 
     เส้นโค้งท่ีจุด  (3, -3) 
 วิธีท า  จาก     y =  x – 3x2 
   หรือ f(x) =      x – 3x2 
     

dx

dy  = 
h

f(x) - h) f(x 
 lim

0  h




 

      = 
h

)3x -(x  -]h) 3(x  - h) [(x 
 lim

22

0  h




 

      = 
h

)3x  x -h 3- 6xh - 3x - h (x 
 lim

222

0  h




 

      = 3h) -6x  - (1 lim
0  h 

 

      = 1 – 6x 
  ความชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้งท่ีจุด (3, -3)     = 1 – 6(3) 
              =    -17 
 สมการของเส้นตรงท่ีผ่านจุด  (x1, y1)  และมีความชันเท่ากับ  m  คือ  y – y1  =   m(x – x1) 
 เนื่องจากเส้นสัมผัสเส้นโค้งท่ีจุด  (3, -3)   เป็นเส้นตรงท่ีผ่านจุด  (3, -3)  และมีความชันเท่ากับ  -17 
   สมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง  คือ y – (-3) =     -17(x – 3) 
         y + 3 =     -17x + 51 
              17x + y – 48  =     0  ตอบ 
 
ตัวอย่างที่  3 จงหาสมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง    y   =   x3 – 2x2 + 4    ท่ีจุด  ซึ่ง  x  =  2 
 วิธีท า  จาก    y = x3 – 2x2 + 4 
   

dx

dy  = 
h

f(x) - h) f(x 
 lim

0  h




 

     = 
h

4]  2x - [x - 4]  h) 2(x  - h) [(x 
 lim

2323

0  h




 

     = 
h

4) - 2x   x- 4  h - 2xh - 2x - h 3xh  h3x  (x
 lim

23223223

0  h




 

     = 2h) -4x - h  3xh  (3x lim 22

0  h



 

     = 3x2 – 4x 
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    ความชันของเส้นโค้ง  ณ  จุด  (x, y)  ใด ๆ     =     3x2 – 4x 
   ความชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้งท่ีจุด  ท่ี  x  =  2 ,   เท่ากับ   3(22) – 4(2) 
                 =    4 
   เมื่อ  x  =  2   จะได้    y    =   23 – 2(22) + 4      =     4 
    จุดสัมผัสเส้นโค้ง  คือ จุด  (2, 4) 
   สมการเส้นสัมผัสเส้นโค้ง   คือ  y – 4  =     4(x – 2) 
         y – 4 =     4x – 8  
              4x – y – 4 =     0   ตอบ 
 
 
 
     สรุป   การหาสมการเส้นสัมผัสเส้นโค้ง  มีขั้นตอนดังนี ้
     1) หา  

dx

dy   ซึ่งเท่ากับความชันของเส้นโค้ง 

     2) หาจุดสัมผัสเส้นโค้ง  คือจุด  (x, y) 
     3) หาสมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้งจากสูตร 
       y – y1      =      m(x – x1) 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  5.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 5 
ช่ัวโมงที่ 25-27  จ านวนช่ัวโมงสอน 3 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.3  
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบแต่ละข้อต่อไปนี้ลงในตารางให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1 จงหาสมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง   y   =   x2 – 2x   ท่ีจุด  (-1, 
3) 

 

2 จงหาสมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง   y   =   4x2 + 2x - 6   ท่ีจุด   
(6, 4) 

 

3 จงหาสมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง   y   =   x3 – 2x2 + 4   ท่ีจุด 
(2, 4) 

 

4 จงหาสมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง   y   =   x2 – 2x + 1   ท่ีจุด   
(2, 1) 

 

5 จงหาสมการของเส้นตรงท่ีต้ังฉากกับเส้นสัมผัสเส้นโค้ง    
y   =   x3 2x     ท่ีจุด  x  =  4 

 

6 ถ้า   A  เป็นจุดอยู่บนเส้นโค้ง   y   =   2x2 + 1  และเส้นสัมผัสท่ี
จุด  A  ขนานกับเส้นตรง  y + 4x   =   0   จงหาสมการของ
เส้นตรงซึ่งผ่านจุด  A  และต้ังฉากกับเส้นสัมผัส 

 

 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  5.2 
 
 
 
   1) 4x + y + 1     =     0 
   2) 5x – y – 296     =     0 
   3) 4x – y – 4     =     0 
   4) 2x – y – 3     =     0 
   5) 4x + 11y – 170     =     0 
   6) x – 4y + 13     =     0 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  5 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 5 
ช่ัวโมงที่ 25-27 จ านวนช่ัวโมงสอน 3 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  5.1 – 5.2   
   ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 

แบบสรุปเนื้อหา 
 
 
1. ถ้า   y  =  f(x)   เป็นสมการของเส้นโค้ง  แล้วเส้นโค้งสัมผัสเส้นโค้งท่ีจุด  P(x, y)  ใด ๆ  จะเป็น 
 เส้นตรงท่ีผ่านจุด  P   จะมีความชันเท่ากับ  ……………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 
2. ความชันของเส้นโค้ง  ณ  จุด  P(x, y)  ใด ๆ  คือ  ……………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 
3. การหาสมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง   มีข้ันตอนดังนี ้
 …………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  6 
สัปดาห์ท่ี  10 – 12 
ช่ัวโมงท่ี  28 – 35 

เรื่อง   การหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชัน 
          โดยใช้สูตร 
จ านวนช่ัวโมงสอน  8  ช่ัวโมง 

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกสูตรการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้ 
   1.2 พิสูจน์สูตรบางสูตรของการหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันได้ 
   1.3 หาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันท่ีก าหนดให้โดยใช้สูตรได้ 
   1.4 น าความรู้เรื่องการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตรไปใช้ในการแก้โจทย์ปัญหา 
    ได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  การหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันโดยใช้สูตร 
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กิจกรรมการเรียนรู้ 
 
ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
28 -29      1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  

นักเรียนจะสามารถ    
          -  บอกสูตรการหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันได้ 
          -  พิสูจน์สูตรการหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันได้ 
          -  หาอนุพันธ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้โดยใช้สูตรได้ 
          -  น าความรู้เรื่อง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตรไปใช้ในการแก้ปัญหา 
             โจทย์ได้ 
     2.  ครูซักถามปัญหาเกี่ยวกับการจัดท าสมุดเล่มเล็กคณิตศาสตร์  เรื่องความชันของ
เส้นโค้ง  ว่ามีปัญหาอะไรบ้าง   โดยครูและนักเรียนแสดงความคิดเห็นร่วมกันและให้
นักเรียนดูตัวอย่างสมุดเล่มเล็กคณิตศาสตร์ประกอบ 
     3.  ครูเฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  5.2  ข้อท่ีนักเรียนท าผิดมากท่ีสุด  เพื่อให้
นักเรียนรู้ข้อบกพร่องและน าไปแก้ไขปรับปรุง  เพือ่ให้เกิดการเรียนรู้ท่ีถูกต้อง 
     4.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับความชันของเส้นโค้ง  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     5.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบ  รหัสท่ี  6.1  โดยศึกษาตัวอย่างและเนื้อหาและ
ตัวอย่างให้ละเอียด  แล้วร่วมกันสรุปวิธีการหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันโดยใช้สูตร  โดยครู
คอยอธิบายเพิ่มเติม  ถ้ามีนักเรียนสงสัย  หลังจากนั้นให้บันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  
รหัสท่ี  6 
     6.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  6.2  เป็นการบ้านเพื่อเสริมทักษะและความ
แม่นย าในการเรียนรู ้

 

      1.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  6.2  แล้ว  อภิปรายร่วมกัน
เกี่ยวกับการหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันโดยใช้สูตรท่ี  4 – 6   โดยครูเดินดูรอบ ๆ  คอยตอบ
ข้อสงสัยของนักเรียน  หลังจากนั้นให้บันทึกสูตรลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  6 
     2.  นักเรียนแต่ละกลุ่มส่งตัวแทนกลุ่มละ  1  คน  ออกมาหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดย
ใช้สูตรท่ี  4 – 6  เพื่อเป็นการตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียน  ดังนี ้
            1.  ให้    y  =   x3 + 2x2     จงหา  

dx

dy  

            2.  ให้   f(x)   =   2x6 + 3x2 + 3x    จงหา   f/(x) 
            3.  ให้   f(x)   =   x3 – 4x2    จงหา   f/(x) 
            4.  ให้   f(x)   =   2x3 – 4x + 5    จงหา  

dx

dy    

    3.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  6.2  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     4.  นักเรียนแต่ละกลุ่มจัดท าการ์ตูนคณิตศาสตร์  เรื่อง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชัน
โดยใช้สูตรท่ี  4 – 6  เป็นผลงานของกลุ่ม  ส่งครูผู้สอนนอกเวลาเรียน    



 83 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
33 - 34      1.  ครูเฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  6.2  ข้อท่ีนักเรียนท าผิดมากท่ีสุด  เพื่อให้

นักเรียนได้เห็นข้อบกพร่องของตนเองและท าความเข้าใจได้ถูกต้องยิ่งขึ้น 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตรท่ี  4 – 6  โดยใช้
การถาม – ตอบ  
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  6.3  แล้วร่วมกันสรุปวิธีการหา
อนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตรท่ี  7 – 8  โดยครูคอยอธิบายเพิ่มเติมเม่ือนักเรียนสงสัย  
หลังจากนั้นให้บันทึกสูตรท่ี  7 – 8  ลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  6 
     4.  ครูเขียนโจทย์เกี่ยวกับการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตรท่ี  7 – 8  จ านวน  2  
ข้อ  ลนกระดาน  แล้วให้นักเรียนช่วยกันหาอนุพนัธ์ของฟงัก์ชัน  เพื่อเป็นการตรวจสอบ
ความเข้าใจของนักเรียน 
     5.  ครูชมเชยนักเรียนท่ีสนใจร่วมกิจกรรมเป็นอย่างดี  และหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้
ถูกต้อง 
     6.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  6.3  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย 
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     7.  นักเรียนแต่ละกลุ่มเตรียมส่งตัวแทนเข้าร่วมแข่งขันตอบปัญหาโจทย์คณิตศาสตร์  
เรื่อง  การหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันโดยใช้สูตร  กลุ่มละ  2  คน  ในช่ัวโมงหน้า 

 
 

35      1.  นักเรียนท าการแข่งขันโจทย์ปัญหาคณิตศาสตร์หน้าช้ันเรียน  ใช้เวลา  15  นาที  
เมื่อท าเสร็จตัวแทนกลุ่มน าส่งครูผู้สอน  แล้วกลับท่ีนั่งตามเดิม 
     2.  นักเรียนแต่ละกลุ่มส่งตัวแทนมาตรวจให้คะแนนการแข่งขันตามแผนภูมิเฉลยท่ีครู
แจกให้  แล้วบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  หลังจากนั้นครูผู้สอนตรวจสอบและประกาศผลการ
แข่งขัน  ผู้ชนะอันดับ  1, 2  และ  3  และมอบรางวัล  หรือให้ค ายกย่องชมเชย  เพื่อเป็น
การเสริมแรงของนักเรียน 
     3.  ครูชมเชยนักเรียนท่ีให้ความสนใจในการแข่งขันเป็นอย่างดี  และทบทวนความรู้
เกี่ยวกับการหาอนุพันธ์โดยใช้สูตร  โดยใช้การถาม – ตอบ 
     4.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  6.4  แล้วร่วมกันสรุปข้ันตอนใน
การแก้ปัญหาโจทย์การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร  โดยครูคอยแนะน าเพิ่มเติม  
(ถ้ามี)  แล้วบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  6 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  6.4  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     6.  นักเรียนแต่ละกลุ่มจัดท าแผนภูมิเกี่ยวกับสูตรการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดย
ตกแต่งให้สวยงามเป็นผลงานของกลุ่ม  ส่งครูผู้สอนนอกเวลาเรียน 
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สื่อการเรียนรู้ 
 
  1. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  6.1 – 6.4  
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  6.1 – 6.4 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  6 
 
 
  แหล่งการเรียนรู้ 
 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
 
 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  6.1 – 6.4  
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  6 
  3. การ์ตูนคณิตศาสตร์ 
  4. แผนภูมิ  สูตรการหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชัน 
 
 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
5.  การท าการ์ตูนคณิตศาสตร์ 
 
6.  การท าแผนภูมิ 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้องและ 
     สวยงาม 
6.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง  สวยงาม 
     มีความรับผิดชอบดี 
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บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
 
  1. สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
  2. แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  3. ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

            ครู วิทยฐานะ ครูช านาญการพิเศษ 
      วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  6.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 6 
ช่ัวโมงที่ 28  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 

   1.1 บอกสูตรการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้ 
   1.2 พิสูจน์สูตรบางสูตรของการหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันได้ 
   1.3 หาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันท่ีก าหนดให้โดยใช้สูตรได้ 
 
 สาระส าคัญ 
 

  การหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันมีวิธกีารหาอีกอย่างหนึง่นอกจากการหาอนุพันธ์โดยใช้นิยาม 
ก็คือ   การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร  ซึ่งสามารถหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้สะดวกและรวดเรว็
ยิ่งขึ้น 
 
    สาระการเรียนรู้ 
 

การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร 

 

   การหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันโดยใช้สูตร  ในเอกสารชุดนี้มีสูตร  ดังนี้   
 
   สูตรที่  1 ถ้า    y   =   c   เมื่อ  c  เป็นค่าคงตัวแล้ว   0        

dx

dy
  

      นั่นคือ     0         
(c)

dx

d
   

 
 พิสูจน ์  จาก  f(x)    =    0 
    จะได้   

dx

dy  = 
h

f(x) - h) f(x 
 lim

0  h




 

       = 
h

c - c
 lim

0  h 
 

       = 0 lim
0  h 

 =         0 
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ตัวอย่างที่  1 ก าหนดให้    y   =   -8    จงหา   
dx

dy       

 วิธีท า    
dx

dy  = (-8)

dx

d
  

       = 0 
 
 
 ตัวอย่างที่  2 ก าหนดให้    y   =   81    จงหา   

dx

dy       

 วิธีท า    
dx

dy  = (81)

dx

d
  

       = 0 
 
 
 
  สูตรที่  2 ถ้า   y   =   x    แล้ว   

dx

dy    =    1 

      นั่นคือ     
dx

dx    =   1 

 
 พิสูจน ์   ให้   f(x) = x 
    จะได้         

dx

dy  = 
h

f(x) - h) f(x 
 lim

0  h




 

       = 
h

 x- h x 
 lim

0  h




 

       = 1 lim
0  h 

 

       = 1 
 
  ข้อสังเกต    1      

dx

dx
   หมายถึง  อนุพันธ์ของฟังก์ชัน  y  เทียบกับ  x  ท่ี  x  ใด ๆ  

         เท่ากับ  1 
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  สูตรที่  3 ถ้า   y   =   xn   เมื่อ  n  เป็นจ านวนจริงแล้ว   1 - nnx      

dx

dy
  

      นั่นคือ  1 - n
n

nx      
)(x

 
dx

d
  

 
 
 ตัวอย่างที่  3 ก าหนดให้    f(x)   =   x6     จงหาค่าของ  f/(x) 

 วิธีท า   f/(x) = )(x
 

dx

d 6

 

      = 6x6 - 1  
      = 6x5      ตอบ 
 
 ตัวอย่างที่  4 ก าหนดให้     y   =   

4x

1     จงหา   
dx

dy  

 วิธีท า  จาก      y = 
4x

1  

      = 4x   
          

dx

dy  = )(x

dx

d 4

 



 

      = -4x-4 - 1 
      = -4x-5 
      = 

5x

4
 

      ตอบ 

 
 

 ตัวอย่างที่  5 ก าหนดให้     y   =    4 x      จงหา  
dx

dy  

 วิธีท า        4 x  = 4

1

x  

     
dx

dy  = )(x

dx

d 4

1

  

      = 1  
4

1

 x
4

1   

      = 4

3
 

 x
4

1   

      = 
 4 3x 4

1      ตอบ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  6.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 6 
ช่ัวโมงท่ี 28  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.3  
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบแต่ละข้อต่อไปนี้ลงในตารางให้ถูกต้อง 
 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1 ถ้า   y  =  -10   แล้ว   จงหา  
dx

dy   

2 ถ้า   f(x)   =   20   แล้ว   จงหา   f/(x)  
3 ถ้า   f(x)   =  43   แล้ว   จงหา  f/(x)  
4 ถ้า   y  =  25   แล้ว   

dx

dy   มีค่าเท่าใด  

5 ถ้า   y  =  x4   แล้ว   จงหา  
dx

dy   

6 ถ้า   y  =   3 x    แล้ว   จงหา  
dx

dy   

7 ถ้า   f(x)   =    3

2

x    แล้ว   จงหา   f/(x)  

8 ถ้า   f(x)   =    3

4

x   แล้ว   จงหา  f/(x)  

9 ถ้า   y  =  4

5

x    แล้ว   จงหา  
dx

dy   

10 ถ้า  f(x)   =   x8   แล้ว   จงหา  f/(x)  
 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  6.1 
 
 
 
     1. 0 
     2. 0 
     3. 0 
     4. 0 
     5. 4x3 

     6. 
3

2

x3

1  

     7. 
3

1

x3

2  

     8. 3

1

 x
3

4  

     9. 4

1

 x
4

5  

     10. 8x7 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหสัเอกสารประกอบการสอนท่ี  6.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 6 
ชั่วโมงที่ 30-32  จ านวนชั่วโมงสอน 3 ชั่วโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
   1.1 บอกสูตรการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้ 
   1.2 หาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันท่ีก าหนดให้โดยใช้สูตรได้ 
 
 สาระส าคัญ 
  การหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันมีวิธกีารอีกอย่างหนึง่นอกจากการหาอนุพันธ์โดยใช้นิยามก็คือ  
การหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันโดยใช้สูตร  ซึ่งสามารถหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันได้สะดวกและรวดเร็วยิง่ขึ้น 
 
    สาระการเรียนรู้ 
 

การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร  (ต่อ) 

 

   การหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันโดยใช้สูตร  ในเอกสารชุดนี้มีสูตร  ดังนี้   
 
  สูตรที่  4 ถ้า    y   =   f(x) + g(x)   แล้ว 
     g(x)

dx

d
    

f(x)

dx

d
        

dx

dy
    

 
  จากสูตรท่ี  4   จะได้ว่า  อนุพันธ์ของผลบวกของฟังก์ชันเท่ากับผลบวกของอนุพันธ์ 
 ตัวอย่างที่  1 ก าหนดให้      y   =   x6 + 7    จงหา  

dx

dy  

 วิธีท า  จาก  y = x6 + 7 

    จะได้          
dx

dy  = (7)

dx

d
    

)(x

dx

d
  

6

  

       = 6x6 - 1  +  0 
       = 6x5     
 ตอบ 
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ตัวอย่างที่  2 ก าหนดให้ y   =   x4 + x2    จงหา  
dx

dy  

 วิธีท า  จาก  y = x4 + x2 

    จะได้          
dx

dy  = )(x

dx

d
    

)(x

dx

d 24

    

       = 4x4 - 1  +  2x2 - 1 
       = 4x3 + 2x     ตอบ 
 
 
 
  สูตรที่  5 ถ้า    y   =   f(x) - g(x)   แล้ว 
     g(x)

dx

d
    

f(x)

dx

d
        

dx

dy
    

 
 
  จากสูตรท่ี  5   จะได้ว่า  อนุพันธ์ของผลต่างของฟังก์ชันเท่ากับผลต่างของอนุพันธ์ 
 
 ตัวอย่างที่  3 ก าหนดให้     f(x)   =   x3 - x2     จงหา   f/(x) 
 วิธีท า    จาก  f(x)    =    x3 - x2 
      f/(x) = )(x

dx

d
    

)(x

dx

d 23

    

       = 3x3 - 1 - 2x2 - 1 
       = 3x2 - 2x 
 
 ตัวอย่างที่  4 ก าหนดให้     y   =   x5 - x3 - x2     จงหา   

dx

dy  

 วิธีท า  จาก  y = x5 - x3 - x2 
    จะได้          

dx

dy  = )(x

dx

d
    

)(x

dx

d
    

)(x

dx

d 235

     

       = 5x5 - 1 - 3x3 - 1 - 2x2 - 1 
       = 5x4 - 3x2 - 2x    ตอบ 
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  สูตรที่  6 ถ้า    y   =   cf(x)    เมื่อ  c  เป็นค่าคงตัว  แล้ว 
            f(x)

dx

d
 c        

dx

dy
   

 
 
 ตัวอย่างที่  5 ก าหนดให้     y   =   5x2 - 3x     จงหา   

dx

dy    และ   f/(2) 

 วิธีท า  จาก  y = 5x2 - 3x 
    จะได้          

dx

dy  = 3x) - (5x

dx

d 2

  

      = 
dx

dx
 3  -  

)(x

dx

d
 5

2

   

      = 5(2x) - 3(1) 
   จาก          

dx

dy  = 10x - 3 

              f/(x) = 10x - 3 
            f/(2) = 10(2) - 3 
      = 17 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  6.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 6 
ชั่วโมงที่ 33-34จ านวนชั่วโมงสอน 2 ชั่วโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.3 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบแต่ละข้อลงในตารางต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 
 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1 ถ้า   y  =  x3 + 25    จงหา  
dx

dy   

2 ถ้า   y  =  x5 + x4 + x + 2   แล้ว  จงหา  
dx

dy   

3 ถ้า   f(x)   =   x6 - x3 - 10   แล้ว   จงหา   f/(x)  
4 ถ้า   f(x)   =   x5 + x4 - x3 + 5   แล้ว   จงหา   f/(x)  
5 ถ้า   y  =  3x4    แล้ว   จงหา  

dx

dy   

6 ถ้า   y  =  6x5 + 2x + 12    แล้ว   จงหา  
dx

dy   

7 ถ้า   f(x)   =   7x4 - 8x3 + 5x2 - 10x + 2   แล้ว   จงหา   f/(x)  
8 ถ้า   f(x)   =   2x6 - 3x5 + 4x - 3   แล้ว   จงหา   f/(x)  

 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  6.2 
 
 
 
      1) 3x2 
      2) 5x4 + 4x3 + 1 
      3) 6x5 - 3x2 
      4) 5x4 + 4x3 - 3x2 
      5) 12x3 
      6) 30x4 + 2 
      7) 28x3 - 24x2 + 10x - 10 
      8) 12x5 - 15x4 + 4 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  6.3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 6 
ชั่วโมงที่ 33-34  จ านวนชั่วโมงสอน 2 ชั่วโมง 

 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
   1.1 บอกสูตรการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้  
   1.3 หาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันท่ีก าหนดให้โดยใช้สูตรได้ 
 สาระส าคัญ 
  การหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันมีวิธกีารหาอีกอย่างหนึง่นอกจากการหาอนุพันธ์โดยใช้นิยาม 
ก็คือ  การหาโดยใช้สูตร  ซึ่งสามารถหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้สะดวกและรวดเร็วยิ่งขึ้น 
    สาระการเรียนรู้ 

การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร  (ต่อ) 

 

   การหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันโดยใช้สูตร  ในเอกสารชุดนี้มีสูตรดังนี้ 
 
  สูตรที่  7 ถ้า   y   =    g(x)  f(x)      แล้ว 
      

dx

dy  = f(x)

dx

d
 g(x)    

g(x)

dx

d
 f(x)     

        
  จากสูตรท่ี  7   อาจเขียนได้ว่า    

dx

dy    =    f(x) g/(x)  +  g(x) f/(x) 

  ตัวอย่างที่  1 ก าหนดให้    y   =   (x2 - 2x + 3)(2x + 5)     จงหา  
dx

dy  

 วิธีท า  จาก  y = (x2 - 2x + 3)(2x + 5) 

   จะได้      
dx

dy  = 5)] 3)(2x  2x  - [(x
 

dx

d 2   

       = 3) 2x  - (x
 

dx

d
5) (2x     

5) (2x 
 

dx

d
3) 2x  - (x

2
2 




  

       = (x2 - 2x + 3)(2 + 0) + (2x + 5)(2x - 2) 
       = (2x2 - 4x + 6) + (4x2 + 6x - 10) 
       = 2x2 - 4x + 6 + 4x2 + 6x - 10 
       = 6x2 + 2x - 4     ตอบ 
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สูตรที่  8 ถ้า    y   =   
g(x)

f(x)    โดยท่ี   g(x)  0    แล้ว 

      
dx

dy  = 
2[g(x)]

g(x)

dx

d
 f(x)   -  

f(x)

dx

d
 g(x)   

 

 
 จากสูตรท่ี  8    คงเขียนได้ว่า    

dx

dy    =   
2g(x)][

(x)g f(x)  -  (x)f g(x) //

 

 ตัวอย่างที่  2 ก าหนดให้     y    =    
1 3x 

1 -3x 


     จงหา   

dx

dy  

 วิธีท า  จาก       y = 
1 3x 

1 -3x 


 

    จะได้    
dx

dy  = 








 1 3x 

1 -3x 
 

dx

d  

       = 
21) (3x 

1) (3x 

dx

d
 1) -(3x    -  

1) -(3x 

dx

d
 1) (3x   






 

       = 
21) 3x (

0)  1)(3 -(3x  - 0) - 1)(3 (3x 



   

       = 
21) (3x 

3 9x  - 3 9x 



  

       = 
21) (3x 

6


     ตอบ 

 ตัวอย่างที่  3 ให้    f(x)   =   
4  3x

2 7x  - 4x

2

2



     จงหา   f/(x) 

 วิธีท า จาก    f(x) = 
4  3x

2 7x  - 4x

2

2



  

         f/(x) = 


















4  3x

2 7x  - 4x
 

dx

d

2

2

 

      = 
22

2
2

2
2

4)  (3x

4)  (3x

dx

d
 2) 7x  - (4x   -  

2) 7x - (4x

dx

d
 4)  (3x   









 

      = 
22

22

4)  (3x

2)(6x) 7x  - (4x -  0)  7-4)(8x   (3x



  

      = 
22

2323

4)  (3x

12x)  42x - (24x -  28) -32x   21x - (24x



  

      = 
22

2323

4)  (3x

12x) - 42x  24x -  28 -32x   21x - 24x



  

      = 
22

2

4)  (3x

28 -20x   21x



     ตอบ 



 98 

 
 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  6.3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 6 
ชั่วโมงที่ 33-34  จ านวนชั่วโมงสอน 2 ชั่วโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.3  
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบแต่ละข้อลงในตารางให้ถูกต้อง 
 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1 ก าหนดให้   y   =   (2x + 1)(x + 3)   จงหา   
dx

dy   

2 ก าหนดให้   y   =   (x2 + 2x + 3)(3x + 2)   จงหา   
dx

dy   

3 ก าหนดให้   f(x)   =   (x + 2)(x + 4)   จงหา  f/(x)  
4 ก าหนดให้   f(x)   =   (3x2 + 1)(x + 2)   จงหา  f/(x)  
5 ก าหนดให้   y   =   

2 -x 

1 x     จงหา   
dx

dy   

6 ก าหนดให้   y   =   
4x - 1

4x  1     จงหา   
dx

dy   

7 ก าหนดให้   y   =   
2 -x 

1 -3x   2x 2     จงหา   
dx

dy   

8 ก าหนดให้   f(x)   =   
3 x 

1 4x   2x 2



    จงหา  f/(x)  

 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  6.3 
 
 
 
     1) 4x + 7 

     2) 9x2 + 16x + 13 

     3) 2x + 6 

     4) 9x2 + 13x + 1 

     5) 
22) -(x 

3  

     6) 
24x) - (1

8  

     7) 
2

2

2) -(x 

5 -8x  - 2x  

     8) 
2

2

3) (x 

11 12x   2x



  
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  6.4 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 6 
ช่ัวโมงที่ 35  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
   1.4 น าความรู้เรื่องการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร  ไปใช้ในการแก้โจทย์ปัญหาได้ 
 
 สาระส าคัญ 
  สูตรในการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันสามารถน ามาใช้ในการแก้โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับการหาความ
ชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง  สมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง  และการเคล่ือนท่ีของวัตถุได้  
    
 สาระการเรียนรู้ 

โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับการใช้สูตรการหาอนุพันธ์ 

  ตัวอย่างที่  1 จงหาจุดบนเส้นโค้ง   y   =   x3 – 12x    เมื่อเส้นสัมผัสท่ีจุดเหล่านั้นขนานกับ 
     แกน  X 
 วิธีท า  จาก  y     =     x3 – 12x 
     จะได้    

dx

dy      =     12x) - (x

dx

d 3
  

            =      3x2 – 12  
   นั่นคือ  เส้นสัมผัสเส้นโค้ง  ณ  จุด  (x, y)  ใด ๆ  จะมีความชันเท่ากับ  3x2 – 12   
  แต่เส้นสัมผัสเส้นโค้งท่ีขนานกับแกน  X  ก็คือเส้นตรงท่ีมีความชันเป็นศูนย์ 
     3x2 – 12 =     0 
       x2 – 4 =     0 
              (x - )(x + 2) =     0 
     จะได้   x  =  2   หรือ   x  =  -2 
   เมื่อ   x  =  2   จะได้      y   =   (2)3 – 12(2)       =     -16 
            x  =  -2  จะได้     y    =   (-2)3 – 12(-2)    =     16 
    จุดบนเส้นโค้งท่ีเส้นสัมผัสท่ีจุดนั้นขนานกับแกน  X  คือ  จุด  (-2, 16)  และ  (2, -16) 
             ตอบ 
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ตัวอย่างที่  2 จงหาจุดบนเส้นโค้ง    y   =   1 4x    x
2

3 2      ท่ีท าให้เส้นสัมผัสท่ีจุดดังกล่าว 

     ต้ังฉากกับเส้นตรง   x – 2y + 4    =   0 
 วิธีท า  ให้     P(m, n)  เป็นท่ีต้องการหา 
    เนื่องจากจุด  P  อยู่บนเส้นโค้ง    y   =   1 4x    x

2

3 2      จะได้ว่า 

      n     = 1  4m  m 
2

3 2    …………………………  

    จาก         y     =     1 4x    x
2

3 2   

    จะได้       
dx

dy    =    3x + 4   ซึ่งคือความชันของเส้นสัมผัสท่ีจุด  (x, y)  ใด ๆ 

   แต่เส้นสัมผัสซึ่งต้ังฉากกับเส้นตรง   x – 2y + 4   =   0   ซึ่งมีความชันเท่ากับ  
2

1  

       เส้นสัมผัสจะมีความชันเท่ากับ  -2 
          3x + 4     =    -2 
              3x     =    -6 
                x     =    -2 
   นั่นคือ  จะได้  m  =  -2   น าไปแทนค่าใน    จะได้ 
              n    =   

2

3 (-2)2 + 4(-2) + 1    =    -1 

       จุด  P  ท่ีต้องการ  คือ  (-2, -1)     ตอบ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  6.4 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 6 
ช่ัวโมงที่ 35  จ านวนช่ัวโมงสอน 1ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.4 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบแต่ละข้อต่อไปนี้ลงในตารางให้ถูกต้องสมบูรณ์ 

 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1 จงหาสมการของเส้นสัมผัสและเส้นตรงท่ีต้ังฉากกับเส้นสัมผัส 
เส้นโค้ง   y  =  x2 + x – 1   ท่ีจุด  x  =  1 

 

2 จงหาสมการของเส้นสัมผัสและเส้นตรงท่ีต้ังฉากกับเส้นสัมผัส 
เส้นโค้ง   y   =   x3 – 2x2 + 3   ท่ีจุด  x  =  2 

 

3 จงหาสมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง    y   =   x    ท่ีจุด  x  =  4  
4 จงหาจุดบนเส้นโค้ง    y   =   x3 – 3x   ท่ีเส้นสัมผัสเส้นโค้งท่ีจุดนั้น 

ขนานกับแกน  X 
 

5 วัตถุชนิดหนึ่งเคล่ือนท่ีตามสมการ  S  =  t3 – 2t + 5   เมื่อ  S  เป็น 
ระยะทางมีหน่วยเป็นเมตร   t  เป็นเวลามีหน่วยเป็นวินาที   จงหา 
ความเร็วของวัตถุนี้ในขณะ  t  =  10  วินาที 

 

 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  6.4 
 
 
 
     1) 3x – y – 2   =   0  ;  x + 3y – 4   =  0 

     2) 4x – y – 5   =   0  ; x + 4y – 14   =   0 

     3) x – 4y + 4   =   0 

     4) (1, -2)    และ   (-1, 2) 

     5) 298   เมตรต่อวินาที 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  6 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 6 
ช่ัวโมงที่ 28-35 จ านวนช่ัวโมงสอน 8 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  6.1 – 6.3   
   ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
 สูตรที่ใช้ในการหาอนุพนัธ์ของฟังก์ชัน   มีดังนี ้
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
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รายวิชา คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  7 
สัปดาห์ท่ี  12 – 13 
ช่ัวโมงท่ี  36 – 39 

เรื่อง  อนุพันธ์ของฟังก์ชันคอมโพสิท 
จ านวนช่ัวโมงสอน  4  ช่ัวโมง 
 

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของฟังก์ชันคอมโพสิทได้ 
   1.2 บอกกฎลูกโซ่ในการหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันคอมโพสิทได้ 
   1.3 หาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันคอมโพสิทได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  อนุพันธ์ของฟังก์ชันคอมโพสิท 
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กิจกรรมการเรียนรู้ 
ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
36 – 39       1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  

นักเรียนจะสามารถ    
          -  บอกความหมายของฟังก์ชันคอมโพสิทได้ 
          -  บอกกฎลูกโซ่ในการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันคอมโพสิทได้ 
           -  หาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันคอมโพสิทได้ 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตรท่ี  1 – 8    โดยใช้
การถาม – ตอบ  
     3.  นักเรียนแต่ละกลุ่มท าใบกิจกรรม  รหัสท่ี  7.1  แล้วร่วมกันอภิปรายเกี่ยวกับ
ความหมายของฟังก์ชันคอมโพสิท  โดยครูเดินดูรอบ ๆ  และช่วยเหลือนักเรียนเมื่อมี
ปัญหาสงสัย 
     4.  นักเรียนแต่ละกลุ่มท าใบกิจกรรม  รหัสท่ี  7.2  ตามตัวอย่าง  แล้วร่วมกัน
อภิปรายเกี่ยวกับการหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันคอมโพสิทว่ามีวิธีการหาอย่างไร  โดยครูคอย
ช้ีแนะและอธิบายเพิ่มเติม  แล้วบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  7 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  7  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     6.  นักเรียนแต่ละกลุ่มหาโจทย์เกี่ยวกับการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันคอมโพสิท  กลุ่ม
ละ  10  ข้อ  จากหนังสือต่าง ๆ  ในห้องสมุด  หรืออินเตอร์เน็ต  แล้วส่งตัวแทนน าเสนอ
หน้าช้ันเรียน  และท าเป็นรายงานส่งเป็นผลงานของกลุ่ม 

 
  สื่อการเรียนรู้ 
  1. ใบกิจกรรม  รหัสท่ี  7.1 – 7.2 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  7 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  7 
 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  4. อินเตอร์เน็ต 
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หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. ใบกิจกรรม  รหัสท่ี  7.1 – 7.2 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  7 
  3. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  7 
 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
5.  การท ารายงาน 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่สนใจและรับผิดชอบ 
     ในการท ารายงานดี 
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บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
 
  1. สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
  2. แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  3. ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

            ครู วิทยฐานะ ครูช านาญการพิเศษ 
      วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

ใบกิจกรรม 
รหัสใบกิจกรรมท่ี  7.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 7 
ช่ัวโมงท่ี 36  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
ค าช้ีแจง  ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในช่องว่างแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 
1. ก าหนด   f(x)   =   x2 + 2x – 1    และ   g(x)  =  x3 + 3    จงหา 
 1.1 (g o f)(2) =      …………………………………………………………………….. 
 1.2 (f o g)(3) =      …………………………………………………………………….. 
 1.3 (f o g)(-2) =      …………………………………………………………………….. 
 
2. ก าหนดให้    f(x)  =  2x + 5   และ   g(x)  =  2x – 3    จงหา 
 2.1 (g o f)(1) =      …………………………………………………………………….. 
 2.2 (f og)(5) =      …………………………………………………………………….. 
  
3. ก าหนดให้     f(x)  =  2x    และ   g(x)  =   3-x    จงหา 
 3.1 (g o f)(2) =      …………………………………………………………………….. 
 3.2 (f o g)(-3) =      …………………………………………………………………….. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

ใบกิจกรรม 
รหัสใบกิจกรรมท่ี  7.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 7 
ช่ัวโมงท่ี 37  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
ค าช้ีแจง  ให้นักเรียนหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ตามตัวอย่างต่อไปนี้ 
 
 ตัวอย่าง ให้      y   =   (x2 + 1)5      จงหา   

dx

dy  

 วิธีท า        ให ้ u = x2 + 1 
                y = (x2 + 1)5 =        u5 
         ใช้กฎลูกโซ่   จะได้ 
                       

dx

dy  = 
dx

du
  

du

dy
  

    = 1)  (x 
dx

d
  

du

du 2
5

  

    = 5u4 (2x) 
    = 5(x2 + 1)4(2x) 
    = 10x(x2 + 1)4 
 
1. ให้     y   =   23x - 1  จงหา 

dx

dy  

วิธีท า ให้     u   =   1 – 3x2 
    y   =   23x - 1     

       =   2

1

2 )3x - (1    =   2

1

u  
 จากกฎลูกโซ่  จะได้ 
  

dx

dy  = 
dx

du
  

du

dy
   

   = …………………….. 
   = …………………….. 
   = …………………….. 
   = …………………….. 
 
 

2. ให้    f(x)   =   (3x – 1)4 จงหา f/(x) 
วิธีท า ให้     u   =   ………………… 
    y   =   (3x – 1)4    =    u4    
 จากกฎลูกโซ่  จะได้ 
  

dx

dy  = 
dx

du
  

du

dy
   

   = …………………….. 
   = …………………….. 
   = …………………….. 
   = …………………….. 
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3. ให้     y   =   
3 2 1 - 2x

1  จงหา 
dx

dy  

วิธีท า ให้     u   =   2x2 – 1  
    y   =   …………………………..    
 จากกฎลูกโซ่  จะได้ 
  

dx

dy  = 
dx

du
  

du

dy
   

   = …………………….. 
   = …………………….. 
   = …………………….. 
   = …………………….. 
 

4. ให้     y   =   (x3 + 2x2 + 1)7   จงหา 

dx

dy  

วิธีท า ให้     u   =   ……………………. 
    y   =   …………………………..    
 จากกฎลูกโซ่  จะได้ 
  

dx

dy  = 
dx

du
  

du

dy
   

   = …………………….. 
   = …………………….. 
   = …………………….. 
   = …………………….. 

 
 
 สรุป  จากการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันในข้อ  1 -  ข้อ 4   สามารถหาอนุพันธ ์
      โดยใช้สูตรดังนี้ 
 
    ให้      y    =      un     จะได้ว่า 
     

dx

dy   =     
dx

du
nu 1 - n  
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  7 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี  7 
ช่ัวโมงที่ 37-39  จ านวนช่ัวโมงสอน 3 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.3  
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบแต่ละข้อลงในตารางให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1 ให้    y   =   (2x + 3)5    จงหา  
dx

dy     

2 ให้    y   =   (1 – 3x)3    จงหา  
dx

dy     

3 ให้    y   =   (3 – 4x2)4    จงหา  
dx

dy     

4 ให้    y   =   (2 – 3x + 4x2)3    จงหา  
dx

dy     

5 ให้    y   =   (x3 – 2x)4    จงหา  
dx

dy     

6 ให้    y   =   2x - 1     จงหา  
dx

dy     

7 ให้    y   =   (1 – 5x)6    จงหา  
dx

dy     

8 ให้    y   =   
6

 
1 x 

x
 










    จงหา  

dx

dy     

 
 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  7 
 
 
 
   1)  10(2x + 3)4 
   2)  -9(1 – 3x)2 
   3)  -32x(3 – 4x2)3 
   4)  (-9 + 24x)(2 – 3x + 4x2)2 
   5)  (12x2 – 8)(x3 – 2x)3 
   6)  

2x - 1

1  

   7)  -30(1 – 5x)5 

   8)  
6

4

 x) 1(

5x


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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  7 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 7 
ช่ัวโมงที่ 36-39 จ านวนช่ัวโมงสอน 4 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามใบกิจกรรมท่ี  7.1 – 7.2    ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. ฟังก์ชันคอมโพสิท   คือ ………………………………………………………………………. 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 
2. กฎลูกโซ่   มีสูตรดังนี้  ………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 ………………………………………………………………………………………………… 
 
3. ถ้าให้     u  =  f(x)   จะได้   y  =  (g o f)(x)   =   g(f(x))   =   g(u) 
 นั่นคือ    ถ้า     u   =   f(x) และ      y   =   g(u)      แล้ว 
 
    
   

dx

dy    = 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  8 
สัปดาห์ท่ี  14 

ช่ัวโมงท่ี  40 – 42 

เรื่อง   อนุพันธ์อันดับสูง 
จ านวนช่ัวโมงสอน  3  ช่ัวโมง 
 

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของอนุพันธ์อันดับท่ี n ของฟังก์ชัน  เมื่อ  n  I  และ  n > 1 ได้ 
   1.2 หาอนุพันธ์อันดับท่ี  n  ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้  เมื่อ  n  I  และ  n > 1  ได้ 
   1.3 น าความรู้เรื่องอนุพันธ์อันดับสูงไปใช้ในการแก้ปัญหาโจทย์ได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  อนุพันธ์อนัดับสูง 
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กิจกรรมการเรียนรู้ 
ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 

40       1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  
นักเรียนจะสามารถ    
          -  บอกความหมายของอนุพันธ์อันดับท่ี n ของฟังก์ชัน เมื่อ n  I และ n > 1 ได้ 
          -  หาอนุพันธ์อนัดับท่ี  n  ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ เมื่อ n  I  และ  n > 1  ได้ 
          -  น าความรู้เรื่องอนุพนัธ์อันดับสูงไปใช้ในการแก้ปัญหาโจทย์ได้ 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร โดยใช้การถาม – ตอบ  
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  8.1  โดยศึกษาเนื้อหาและตัวอย่าง
ให้ละเอียด  แล้วร่วมกันสรุปวิธีการหาอนุพันธ์อันดับสูงของฟังก์ชัน  โดยครูคอยอธิบาย
เพิ่มเติม  เมื่อนักเรียนมีปัญหาสงสัย  หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  8 
     4.  ครูให้นักเรียนอาสามาหาอนุพันธ์ของฟังกชั์นจากโจทย์ท่ีก าหนดให้บนกระดาน  ดังนี้ 
               1.   จงหา  y///   เมื่อ  y  =  x4 – 7x3 + 2x2 + 5 
               2.   จงหา  f////(x)   เมื่อ   f(x)   =   x5 + 2x4 – 10x3 + 2x2 + 10  
     5.  ครูชมเชยนักเรียนท่ีออกมาแสดงวิธีหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันให้เพื่อนดู  พร้อมท้ังให้
เพื่อนปรบมือให้ก าลังใจ  เพื่อเป็นการเสริมแรงในการเรียนรู้ของนกัเรียน 
     6.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  8.1  เป็นการบ้านเพื่อเสริมทักษะและความแม่นย า
ในการเรียนรู ้

41 - 42      1.  ครูและนักเรียนร่วมกนัเฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  8.1  แล้วให้นักเรียนเปล่ียนกัน
ตรวจและบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับการหาอนุพันธ์อันดับสูงของฟังก์ชัน  และอัตราการ
เปล่ียนแปลง  โดยใช้การถาม – ตอบ  
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  8.2  โดยร่วมกันศึกษาเนื้อหาและ
ตัวอย่างให้ละเอียด  หากมีปัญหาสงสัยให้สอบถามครูผู้สอน 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  8.2  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  และ
บันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     5.  นักเรียนแต่ละกลุ่มท าบัตรค าถาม  กลุ่มละ  10  บัตร  เกี่ยวกับการหาอนุพันธ์อันดับท่ี  
n   เมื่อ  n > 1  กลุ่มละ  10  บัตร  โดยก าหนดขนาด  และออกแบบบัตรเอง  โดยอิสระ  
เป็นผลงานของกลุ่ม  ส่งครูนอกเวลาเรียน 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  สื่อการเรียนรู้ 
 
  1. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  8.1 – 8.2 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  8.1 – 8.2 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  8 
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  แหล่งการเรียนรู้ 
 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  4. อินเตอร์เน็ต 
 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  8.1 – 8.2  
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  8 
  3. บัตรค าถาม  เรื่อง  การหาอนุพันธ์อันดับสูง 
 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
5.  การท าบัตรค าถาม 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่มีความรับผิดชอบดี   
     และท าบัตรค าถามได้ถูกต้องสวยงาม 
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บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
  1. สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
  2. แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  3. ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

            ครู วิทยฐานะ ครูช านาญการพิเศษ 
      วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  8.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 8 
ช่ัวโมงที่ 40  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
   1.1 บอกความหมายของอนุพันธ์อันดับท่ี  n  ของฟังกชั์น  เมื่อ  n  I  และ  n > 1  ได้ 
   1.2 หาอนุพันธ์อันดับท่ี  n  ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้   เมื่อ  n  I  และ  n > 1  ได้ 
 
 สาระส าคัญ 
 
  อนุพันธ์อนัดับท่ี  n  ของ  f(x)  เป็นอนุพันธ์ของอนุพันธ์อนัดับท่ี  n – 1   เช่น  อนุพันธ์
อันดับท่ี  4  ของ  f(x)  เป็นอนุพันธ์ของอนุพนัธ์อนัดับท่ี  3 
 
    สาระการเรียนรู้ 

อนุพันธ์อันดับสูง 

 

    ถ้าให้  f(x) = x5 + 2x4 + 3x3 – 2x + 3 
   จะได้ f/(x) = 5x4 + 8x3 + 9x2 – 2 
   เราเรียก   f/(x)  ว่า  อนุพันธ์อันดับหนึ่งของ  f(x) 
 
  ถ้าเราน า   f/(x)  มาหาอนุพันธ์อันดับหนึง่ของ f(x)  ใหม่ว่าเป็นอนุพันธ์อันดับสองของ  f(x) 
   นั่นคือ  f//(x) = 20x3 + 24x2 + 18x 
  ในท านองเดียวกัน  ถ้าน า  f//(x)  มาหาอนุพันธ์ต่อไปเรื่อย ๆ  เราก็จะได้อนุพันธ์อันดับสาม  
อันดับส่ีต่อไปเรื่อย ๆ  และเพื่อสรุปเป็นหมวดหมู่  เรานิยมใช้สัญลักษณ์ต่อไปนี้แทนอนุพันธ์อันดับ
ต่าง ๆ  ดังนี้ 
     f/(x) = y/ = 

dx

dy  แทน  อนุพันธ์อันดับหนึ่ง 

     f//(x) = y// = 
2

2

dx

yd  แทน  อนุพันธ์อันดับสอง 

     f///(x) = y/// = 
3

3

dx

yd  แทน  อนุพันธ์อันดับสาม 
     .      .      . 
     f(n)(x) = y(n) = 

n

n

dx

yd  แทน  อนุพันธ์อันดับ  n 
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 ตัวอย่างที่  1 ให้   f(x)   =   3x3 + 6x2 + 2x – 10     จงหา   f///(x) 
 วิธีท า  จาก f(x) = 3x3 + 6x2 + 2x – 10 
    f/(x) = 9x2 + 12x + 2 
     f//(x) = 18x + 12 
     f///(4) = 18       ตอบ 
 
 

 ตัวอย่างที่  2 ให้      y     =     3x5 + 4x2 + 8x + 2     จงหา    
4

4

dx

yd  

 วิธีท า  จาก    y = 3x5 + 4x2 + 8x + 2 
     

dx

dy  = 15x4 + 8x + 8 

     
2

2

dx

yd  = 60x3 + 8 

     
3

3

dx

yd  = 180x2 

     
4

4

dx

yd  = 360x       ตอบ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  8.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 8 
ช่ัวโมงที่ 4 0 จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.2  
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในตารางแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1 
ให้   y   =   7 5x  - 4x  x 32

5

      จงหา   
3

3

dx

yd  
 

2 ให้   y   =   8  5x - x 6 3       จงหา   
3

3

dx

yd   

3 ให้    f(x)   =   5x4 + 2x3 – x + 2    จงหา   f////(x)  
4 ให้    f(x)   =   2x5 – 3x4 + x – 2    จงหา   f5(x)  
5 ให้    f(x)   =   6 + 3x + 8x3 – 2x5    จงหา   f///(x)  
6 ให้    f(x)   =   4x3 – 3x2 + 7    จงหา   f//(1)  
7 ให้    f(x)   =   5x5 – 6x3 + 13    จงหา   f///(2)  
8 ให้    f(x)   =   4x4  + 3x3 – 6x2 – 10    จงหา   f///(3)  

 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  8.1 
 
 
 
 
      1) 24    

x8

15
  

      2) 33

8
 

600x     x
27

10




 

      3) 120 
      4) 240 
      5) 48 – 120x2 
      6) 18 
      7) 1,164 
      8) 474 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  8.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 8 
ชั่วโมงที่ 41-42  จ านวนชั่วโมงสอน 2 ชั่วโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
   1.3 น าความรู้เรื่องอนุพันธ์อันดับสูงไปใช้ในการแก้โจทย์ปัญหาได้  
 
 สาระส าคัญ 
  อัตราการเปล่ียนแปลงของอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  f  ท่ี  x  เทียบกับ  x  ใด ๆ  ก็คือ  การหา
อนุพันธ์อนัดับสอง  ซึ่งสามารถน ามาใช้ในเรื่องการเคล่ือนท่ีและในการหาอัตราการเปล่ียนแปลงของ
ความชันของเส้นสัมผัส  ขณะท่ี  x  มีค่าใด ๆ  ได้   
 
    สาระการเรียนรู้ 

โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับการน าอนุพันธ์อันดับสูง 

 

  ตัวอย่างที่  1 เมื่อเวลา  t  วินาที  วัตถุเคล่ือนท่ีได้ระยะทาง   S  =  4t3 + 2t – 3  เมตร  
     จงหา 1)     ความเร็วขณะเวลา  t  ใด ๆ 
       2)     ความเร่งขณะเวลา  t  ใด ๆ 
       3)     ความเร่งขณะเวลา   t  =  2  วินาที 
 วิธีท า  (1) จาก   S = 4t3 + 2t – 3    
     จะได้      v = 

dt

dS        =     12t2 + 2     เมตร/วินาที 

      ความเร็วขณะเวลา  t  ใด ๆ  เท่ากับ   12t2 + 2     เมตร/วินาที 
    (2) จาก   v = 12t2 + 2 
     จะได้      a = 

dt

dv        =     24t     เมตร/วินาที2 

      ความเร่งขณะเวลา  t  ใด ๆ  เท่ากับ   24t     เมตร/วินาที2 
 
    (3) จาก  (2)  จะได้ความเร่งขณะเวลา   t  =  2   วินาที  เท่ากับ   24(2)     
       =   48    เมตร/วินาที2    ตอบ 
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ตัวอย่างที่  2 ก าหนดให้   f(x)   =   x3 – 2x2 + x – 5     จงหาอัตราการเปล่ียนแปลงของ 
     ความชันขณะท่ี   x  =  2 
 วิธีท า    จาก  f(x) = x3 – 2x2 + x – 5 
      f/(x) = 3x2 – 4x + 1 
      f//(x) = 6x – 4 
     ให้    x  =  2    จะได้ 
      f//(2) = 6(2) – 4  
       = 8 
  นั่นคือ  อัตราการเปล่ียนแปลงของความชันของเส้นสัมผัสของกราฟท่ี  x  =  2   เท่ากับ  8 
              ตอบ 
 
 
 
  สรุป  ความเร่ง  (a)  ของวัตถุขณะเวลา  t  ใด ๆ  คืออัตราการเปล่ียนแปลงของ 
     ความเร็ว  (v)  เทียบกับเวลา  t  ใด ๆ   ถ้าวัตถุเคล่ือนท่ีตามสมการเคล่ือนท่ี   
     คือ  S  =  f(t)   เมื่อ  S  คือ  ระยะทางท่ีวัตถุเคล่ือนท่ีได้ในเวลา  t   จะได้ 
      a    =    

dt

dv     และ    v    =    
dt

dS      

       a     =     








dt

dS
 

dt

d      =     
2

2

dt

Sd  

     นั่นคือ  ความเร่งขณะเวลา  t  ใด ๆ  ก็คือ  อนุพันธ์อันดับท่ี  2  ของ  S  =  f(t) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  8.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 8 
ชั่วโมงที่ 41 -42  จ านวนชั่วโมงสอน 2 ชั่วโมง 
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  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.3 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบแต่ละข้อลงในตารางให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1 วัตถุช้ินหนึ่งเคล่ือนท่ีได้ทาง  S  =   2t2 – 5t – 3  ในเวลา  t  วินาที 
จงหาความเร็วและความเร่งขณะ  t  =  4 

 

2 โยนลูกบอลลูกหนึ่งขึ้นไปในอากาศ  มีสมการของการเคล่ือนท่ีคือ 
S(t)   =   88t – 2t2   จงหาความเร็วในขณะท่ีลูกบอลถูกโยนไปได้   
10  วินาที 

 

3 ปล่อยวัตถุจากท่ีสูงลงสู่พื้นดิน วัตถุเคล่ือนท่ีได้ระยะทาง  S  =  16t2 
เมตร  ในเวลา  t  วินาที   จงหาความเร็วขณะเวลา  t  =  2  วินาที   
และความเร่ง  ขณะเวลา  t  =  5  วินาที 

 

4 โยนวัตถุขึ้นไปในอากาศ  วัตถุเคล่ือนท่ีได้ระยะทาง    
S =  128t – 16t2  เมตร  ในเวลา  t  วินาที จงหาความเร่งของวัตถุ   
ขณะเวลา  t  =  2  วินาที 

 

5 จงหาอัตราการเปล่ียนแปลงของความชันของเส้นสัมผัสกราฟท่ี   
x  =  2    เมื่อ   f(x)   =   4x4 – x3 – 5x + 1 

 

 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  8.2 
 
 
 
 
   1) ความเร็วขณะ  t  =  4   เท่ากับ   11   เมตรต่อวินาที 
     ความเร่งขณะ  t  =  4   เท่ากับ   4   เมตรต่อวินาที2 
 
   2) 48   เมตรต่อวินาที 
 
   3) ความเร็วขณะ  t  =  2  วินาที   เท่ากับ   64  เมตรต่อวินาที 
     ความเร่งขณะ  t  =  5  วินาที   เท่ากับ   32  เมตร/วินาที2 
 
   4) ความเร่งขณะ  t  =  2  วินาที   เท่ากับ   32  เมตร/วินาที2 
 
   5) 180 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  8 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 8 
ช่ัวโมงที่ 40-42 จ านวนช่ัวโมงสอน 3 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  8.1 – 8.2  
   ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. อนุพนัธ์อนัดับที่  n  ของฟังก์ชัน  หมายถึง  ……………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 
2. สัญลักษณ์ของอนุพันธ์อันดับที่  2    คือ ……………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 
3. สัญลักษณ์ของอนุพันธ์อันดับที่  3    คือ ……………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 
4. สัญลักษณ์ของอนุพันธ์อันดับที่  5    คือ ……………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 
5. ความเร็วขณะเวลา  t  ใด  ๆ  คือ ……………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 
6. ความเร่งขณะเวลา  t  ใด  ๆ  คือ ……………………………………………………………….. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  9 
สัปดาห์ท่ี  15 – 16 
ช่ัวโมงท่ี  43 – 47 

เรื่อง   การประยุกต์อนุพันธ ์
จ านวนช่ัวโมงสอน  5  ช่ัวโมง 

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกทฤษฎีบทเกี่ยวกับฟังก์ชันลดและฟังก์ชันเพิ่ม  บนช่วงใด ๆ  และน าไปใช้ได้ 
   1.2 บอกความหมายและหาค่าสูงสุดสัมพัทธ์และค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ของฟังก์ชันได้ 
   1.3 หาค่าวิกฤตและจุดวิกฤตของฟังก์ชันได้ 
   1.4 หาค่าต่ าสุดสัมบูรณ์และค่าสูงสุดสัมบูรณ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
   1.5 น าความรู้เกี่ยวกับอนุพันธ์ของฟังก์ชันไปใช้ในการแก้ปัญหาโจทย์การหาค่าสูงสุด 
    สัมพัทธ์และค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  1. ฟังก์ชันเพิ่มและฟังก์ชันลด 
  2. การหาค่าสูงสุดสัมพัทธ์และค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ของฟังก์ชัน 
  3. การหาค่าสูงสุดสัมบูรณ์และค่าต่ าสุดสัมบูรณ์ของฟังก์ชัน 
  4. โจทย์เกี่ยวกับการหาค่าสูงสุดสัมพัทธ์และค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ 
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กิจกรรมการเรียนรู้ 
 
ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 

43       1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  
นักเรียนจะสามารถ    
          -  บอกทฤษฎีบทเกี่ยวกับฟังก์ชันลดและฟังก์ชันเพิ่มบนช่วงใด ๆ และน าไปใช้ได้ 
          -  บอกความหมายและหาค่าสูงสุดสัมพัทธ์และค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ของฟังก์ชันได้ 
          -  หาค่าวิกฤตและจุดวิกฤตของฟังก์ชันได้ 
          -  หาค่าต่ าสุดสัมบูรณ์และค่าสูงสุดสัมบูรณ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
          -  น าความรู้เกี่ยวกับอนุพันธ์ของฟังก์ชันไปใช้ในการแก้ปัญหาโจทย์การหาค่า 
             สูงสุดสัมพัทธ์และค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ได้ 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  โดยใช้การถาม – ตอบ  
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  9.1  แล้วร่วมกันสรุป
ความหมายของฟังก์ชันเพิ่มและฟังก์ชันลด  โดยครูคอยช้ีแนะแนวทางจนกว่านักเรียน
สามารถสรุปได้  หลังจากนั้นให้บันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  9 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  9.1  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     5.  ครูชมเชยนักเรียนท่ีท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  9.1  ได้ต้ังแต่  70%  ขึ้นไป  เพื่อ
เป็นการเสริมแรงในการเรียนรู้ของนักเรียน 
     6.  ครูและนักเรียนร่วมกนัเฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  9.1  ข้อท่ีนักเรียนส่วนใหญ่
ท าผิดบนกระดาน  เพื่อให้นักเรียนได้เห็นข้อบกพร่องของตนเองและน าไปแก้ไขปรับปรุง
ให้ดีขึ้น 

44      1.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชันเพิ่มและฟังก์ชันลดบนช่วงใด ๆ  โดยใช้การถาม – 
ตอบ  
     2.  นักเรียนจับคู่กันศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  9.2  แล้วร่วมกันสรุป
วิธีการหาค่าสูงสุดสัมพัทธ์  และค่าต่ าสุดสัมพัทธ์  โดยครูคอยช้ีแนะแนวทางจนนักเรียน
สามารถสรุปได้  หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  9   
     3.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  9.2  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง   
     4.  นักเรียนแต่ละกลุ่มจัดท าเอกสารเสริมความรู้  เรื่องการหาค่าสูงสุดสัมพัทธ์และค่า
ต่ าสุดสัมพัทธ์ของฟังก์ชัน  เป็นผลงานของกลุ่มส่งครูผู้สอนนอกเวลาเรียน 

 
 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
45      1.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับการหาค่าสูงสุดสัมพัทธ์และค่าต่ าสุดสัมพัทธ์  โดยใช้การ

ถาม – ตอบ  
     2.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  9.3  แล้วร่วมกันสรุปวิธีการหา
ค่าสูงสุดสัมบูรณ์และค่าต่ าสุดสัมบูรณ์  โดยครูคอยช้ีแนะแนวทางจนกว่านักเรียนสามารถ
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สรุปได้  หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  9 
     3.  ครูเขียนโจทย์การหาค่าสูงสุดสัมบูรณ์และค่าต าสุดสัมบูรณ์บนกระดาน  แล้วให้
นักเรียนช่วยกันหาค าตอบ  เพื่อเป็นการตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนอีกครั้ง 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  9.3  เป็นการบ้านเพื่อเสริมทักษะและความ
แม่นย าในการเรียนรู ้

46-47      1.  ครูและนักเรียนร่วมกนัเฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  9.3  แล้วให้นักเรียนเปล่ียน
กันตรวจ  และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับการหาค่าสูงสุดสัมพัทธ์และค่าต่ าสุดสัมพัทธ์  โดยใช้การ
ถาม – ตอบ  
     3.  นักเรียนดูแผ่นโปร่งใส  รหัสท่ี  9.1 – 9.2  แล้วเขียนผลการเรียนรู้ลงในแบบ
สรุปผลการเรียนจากแผ่นโปร่งใส  โดยมีครูอธิบายและแนะน า 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  9.4  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     5.  นักเรียนท าแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์  เพื่อประเมินความก้าวหน้าหลังจากเรียน
จบหน่วยการเรียนท่ี  2  (แผนการจัดการเรียนรู้ท่ี  3 – 9)  แล้ว 
     6.  นักเรียนแต่ละกลุ่มจัดท า  Mind Map  เรื่อง  อนุพันธ์ของฟังก์ชันเป็นผลงานของ
กลุ่ม  ส่งครูนอกเวลาเรียน 

  สื่อการเรียนรู้ 
  1. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  9.1 – 9.3 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  9.1 – 9.4 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  9 
  4. แผ่นโปร่งใส  รหัสท่ี  9.1 – 9.2 
 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  4. อินเตอร์เน็ต 
  
  หลักฐานการเรียนรู้ 
 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  9.1 – 9.4 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  9 
  3. Mind Map  เรื่อง  อนุพันธ์ของฟังก์ชัน 
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 การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 
การวัดผล การประเมินผล 

1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
 
5.  การท าแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ 
 
6.  การท า  Mind Map 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง 
     ครบถ้วน 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ผ่านเกณฑ์ขั้นต่ า 
     ท่ีก าหนดไว้  คือ  50% 
6.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง  และ 
     สวยงาม 

  บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
  1. สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  2. แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  3. ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

            ครู วิทยฐานะ ครูช านาญการพิเศษ 
      วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  9.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ช่ัวโมงที่ 43  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
   1.1 บอกทฤษฎีบทเกี่ยวกับฟังก์ชันลดและฟังก์ชันเพิ่มบนช่วงใด ๆ และน าไปใช้ได้ 
 
 สาระส าคัญ 
  ถ้า   y   =   f(x)   เป็นฟังก์ชันท่ีมีกราฟต่อเนื่องในช่วงเปิด  (a, b)    ถ้า   f/(x)  >  0 
เรียกว่า  ฟังก์ชันเพิ่ม  และ  f/(x)  <  0   เรียกว่า  ฟังก์ชันลด 
 
    สาระการเรียนรู้ 

ฟังก์ชันเพ่ิม  และฟังก์ชันลด 

 

   โดยท่ัวไปฟังก์ชันใด ๆ จะเป็นฟังก์ชันเพิ่มหรือฟังก์ชันลด  จะต้องมีลักษณะดังทฤษฎีบท 
ต่อไปนี้ 
 
 ทฤษฎีบท ให้ฟังก์ชัน  f  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วงปิด  [a, b]  และสามารถ 
     หาอนุพันธ์ของ  f  ได้ทุก ๆ จุด  ในช่วงเปิด  (a, b) 
     1) ถ้า   f/(x)  >  0   ส าหรับทุก ๆ  x  บนช่วง  (a, b)  แล้ว 
      f  จะเป็นฟังก์ชันเพิ่มบนช่วง  [a, b] 
     2) ถ้า   f/(x)  <  0   ส าหรับทุก ๆ  x  บนช่วง  (a, b)  แล้ว 
      f  จะเป็นฟังก์ชันลดบนช่วง  [a, b] 
 
 ตัวอย่างที่  1 ให้    f/(x)   =   2x -  x

2

1
 -  x

3

1 23     จงหา 

     1. ช่วงท่ีท าให้   f  เป็นฟังก์ชันลด 
     2. ช่วงท่ีท าให้  f   เป็นฟังก์ชันเพิ่ม 
 วิธีท า  จาก   f(x)    = 2x -  x

2

1
 -  x

3

1 23  

    เนื่องจาก  f  เป็นฟังก์ชันพหุนาม 
   ดังนั้น  f  มีความต่อเนื่องทุกค่าของ  x  ท่ีเป็นจ านวนจริง 
   จาก  f(x)  ท่ีโจทย์ก าหนด  จะได้ 
     f/(x)    =     x2 – x – 2  
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1)    เนื่องจากค่า  x  ท่ีจะท าให้  f  เป็นฟังก์ชันลดคือค่า  x  ท่ีท าให้  f/(x)  เป็นจ านวนลบ 
    นั่นคือ             f/(x)   <   0 
        x2 – x – 2 <   0 
            (x – 2)(x + 1) <   0 
                                        +                       –                         + 
              -1                              2 
 
   จากกราฟช่วงท่ีท าให้   f/(x)  <  0    คือ   (-1, 2) 
     ช่วงท่ีท าให้  f  เป็นฟังก์ชันลด  คือ  [-1, 2]    ตอบ 
 
  2) เนื่องจากค่า  x  ท่ีจะท าให้  f  เป็นฟังก์ชันเพิ่มคือ  ค่า  x  ท่ีท าให้  f/(x)  เป็นจ านวน
บวก 
   นั่นคือ     f/(x)   >   0 
        x2 – x – 2  >   0 
             (x – 2)(x + 1) >   0 
                                        +                       –                         + 
              -1                              2 
 
   จากกราฟช่วงท่ีท าให้   f/(x)  >  0    คือ   (-, 1)  (2, ) 
     ช่วงท่ีท าให้  f  เป็นฟังก์ชันเพิ่ม  คือ  (-, 1]  [2, )  ตอบ 
 
 
 ตัวอย่างที่  2 จงหาช่วงท่ีท าให้ฟังก์ชัน    f(x)   =   x3 – 3x + 2    เป็นฟังก์ชันลด 
 วิธีท า  จาก f(x)     =   x3 – 3x + 2 
    f/(x)     = 3x2 – 3 
 พิจารณาค่า  x  ท่ีท าให้      f/(x)   <   0 
        3x2 – 3 <   0 
                 3(x2 – 1) <   0 
          x2 – 1  <   0 
             (x + 1)(x – 1) <   0 
 
                                        +                       –                         + 
              -1                              1 
 
   จากกราฟ  จะพบว่าช่วงท่ีท าให้   3x2 – 3   <  0    คือ   (-1, 1) 
     ช่วงท่ีท าให้  f  เป็นฟังก์ชันลด  คือ  [-1, 1]    ตอบ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  9.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ช่ัวโมงที่ 43  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1  
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบแต่ละข้อต่อไปนี้ลงในตารางให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

 
 
1 

จงหาช่วงท่ีท าให้  f  เป็นฟังก์ชันเพิ่มและช่วงท่ีท าให้  f  เป็นฟังก์ชันลด 
จากฟังก์ชันท่ีก าหนดให้  จากข้อ  1 – 5  
   f(x)   =   x2 – 4x + 8 

 

2    f(x)   =   
3

1 x3 – x2 + 3x + 3   

3    f(x)   =   2 + 2x – x2  
4    f(x)   =   3x4 – 8x3 – 6x2 + 24x + 6  
5    f(x)   =   x3 + 3x – 4   

 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  9.1 
 
 
 
     1) ช่วง  [2, )  เป็นฟังก์ชันเพิ่ม ,    
      ช่วง  (-, 2]   เป็นฟังก์ชันลด 

     2) ช่วง  (-, -1]  [3, )  เป็นฟังก์ชันเพิ่ม 
      ช่วง  [-1, 3]  เป็นฟังก์ชันลด 

     3) ช่วง  (-, 1]   เป็นฟังก์ชันเพิ่ม 
      ช่วง  [1, )  เป็นฟังก์ชันลด 

     4) ช่วง  [-1, 1]  [2, )  เป็นฟังก์ชันเพิ่ม 
      ช่วง  (-, -1]  [1, 2]  เป็นฟังก์ชันลด 

     5) เป็นฟังก์ชันเพิ่มตลอดช่วง  (-, ) 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหสัเอกสารประกอบการสอนท่ี  9.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ชั่วโมงที่ 44-45  จ านวนชั่วโมงสอน 2 ชั่วโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
   1.2 บอกความหมายและหาค่าสูงสุดสัมพัทธ์และค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ของฟังก์ชันได้ 
   1.3 หาค่าวัตถุขณะจุดวิกฤตของฟังก์ชันได้  
 
 สาระส าคัญ 
 
  ค่าของ  f/(x)  เปล่ียนจากบวกเป็นลบ  เป็นค่าสูงสุดสัมพัทธ์  และถ้า  f/(x)  เปล่ียนจากลบ
เป็นบวก  จะเป็นค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ 
 
    สาระการเรียนรู้ 
 

ค่าสูงสุดสัมพัทธ์  และค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ 

 

   ค่าสูงสุดสัมพัทธ์และค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ของฟังก์ชัน  นิยามได้ดังนี ้
 
     บทนิยาม ฟังก์ชัน  f  มีค่าสูงสุดสัมพัทธ์ที่  x  =  c  ถ้ามีช่วง  (a, b)   Df  และ 
     c  (a, b)  โดยท่ี  f(c)  >  f(x)  ส าหรับทุก  x  ในช่วง  (a, b)  ท่ี  x    c 
     ฟังก์ชัน  f  มีค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ท่ี  x  =  c  ถ้ามีช่วง  (a, b)   Df  และ 
     c  (a, b)  โดยท่ี  f(c)  <  f(x)  ส าหรับทุก  x  ในช่วง  (a, b)  ท่ี  x    c 
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ตัวอย่างที่  1 จงหาค่าสูงสุดสัมพัทธ์และค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ของฟังก์ชัน  f   เมื่อก าหนดให้ 
     f(x)   =   2x3 + 3x2 – 12x – 7  
 วิธีท า  จาก f(x)      =   2x3 + 3x2 – 12x – 7  
   จะได้     f/(x)     =   6x2 + 6x – 12  
  ให้   6x2 + 6x + 2 = 0 
     6(x2 + x – 2) =  0 
     6(x + 2)(x – 1) = 0 
                    x =     -2,  1 
   ถ้า   x   <  -2     จะได้    f/(x)   >   0 
   ถ้า   x   >  -2     จะได้    f/(x)   <   0 
       f  มีค่าสูงสุดสัมพัทธ์ท่ี   x  =  -2   และมีค่าเท่ากับ   13 
   ถ้า   x  <  1    จะได้   f/(x)  <  0 
   ถ้า   x  >  1    จะได้   f/(x)   >  0 
      f  มีค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ที่   x  =  1   และมีค่าเท่ากับ   -14  ตอบ 
 
  นอกจากนี้เราสามารถใช้อนุพันธ์อันดับท่ี  2  ช่วยในการหาค่าสูงสุดสัมพัทธ์และ 
 ค่าต่ าสุดสัมพัทธ์  ดังทฤษฎีบทต่อไปนี้ 
 
 ทฤษฎีบท ก าหนดให้  f  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วง  S  ใด ๆ  และ  c  เป็น 
     ค่าวิกฤตของ  f   ซึ่ง  f/(c)   =   0 
     1.   ถ้า   f//(c)   >  0   แล้ว   f(c)  เป็นค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ 
     2.   ถ้า   f//(c)   <  0   แล้ว   f(c)  เป็นค่าสูงสุดสัมพัทธ์ 
 
 ตัวอย่างที่  2 จงหาค่าสูงสุดสัมพัทธ์หรือค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ของ   f(x)   =   x3 – 3x 
 วิธีท า  จาก f(x)     =   x3 – 3x 
   จะได้ f/(x)    =   3x2 – 3  
   ให้         f/(x)    =    0 
      3x2 – 3    =    0 
         3(x2 – 1)    =    0 
             3(x + 1)(x – 1)    =    0 
        x    =    1,  -1 
   จาก     f/(x)    =    3x2 – 3 
             f//(x)    =    6x 
             f//(1)    =    6 
             f//(-1)    =    -6 
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  สรุป  วิธีการหาค่าสูงสุดสัมพัทธ์และค่าต่ าสุดสัมพัทธ์  มีข้ันตอนดังนี ้
     จากฟังก์ชัน   y   =   f(x)   ท่ีโจทย์ก าหนดให้ 
     1. หา   f/(x) 
     2. ให้   f/(x)   =   0 
      หาค่า  x  ท่ีท าให้สมการนั้นเป็นจริง 
      ซึ่งค่า  x  ท่ีได้เรียกว่า  ค่าวิกฤต 
     3. น าค่าวิกฤตไปตรวจสอบ  ซึ่งมีวิธีตรวจสอบ  2  วิธี  คือ 
      3.1 ตรวจสอบโดยพิจารณาจากความชันของเส้นสัมผัส 
       -  ถ้าความชันเปล่ียนจากบวกไปเป็นลบ  จะให้ค่าสูงสุดสัมพัทธ์ 
       -  ถ้าความชันเปล่ียนจากลบไปเป็นบวก  จะให้ค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ 
      3.2 ตรวจสอบโดยใช้อนุพันธ์อันดับท่ี  2  ดังนี้ 
       -  ถ้า  f//(x)  >  0   จะให้ค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ 
       -  ถ้า  f//(x)  <  0   จะให้ค่าสูงสุดสัมพัทธ์ 
       -  ถ้า  f//(x)  =  0   แสดงว่าตรวจสอบวิธีนี้ไม่ได้  ต้องตรวจสอบ 
          โดยวิธีตรวจสอบจากความชันของเส้นสัมผัส 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  9.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ชั่วโมงที่ 44-45 จ านวนชั่วโมงสอน 2 ชั่วโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.2 – 1.3 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบแต่ละข้อลงในตารางให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

 
 
1 

จงหาค่าสูงสุดสัมพัทธ์หรือค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ 
จากข้อ  1 – 6  
 f(x)   =   x2 + 3 

 

2 f(x)   =   3 -5x  - 2x  
3

x 2
3

   

3 f(x)   =   -3x2 – 2   
4 f(x)   =   3x4 – 4x3 + 2   
5 f(x)   =   x4 – 2x3 + 2   
6 f(x)   =   x4 – 2x2 + 3   

 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  9.2 

 
 
 
     1. ค่าต่ าสุดสัมพัทธ์  เท่ากับ  3 

     2. ค่าสูงสุดสัมพัทธ์  เท่ากับ   
3

91      

      ค่าต่ าสุดสัมพัทธ์  เท่ากับ   
3

17
   

     3. ค่าสูงสุดสัมพัทธ์  เท่ากับ  -2 

     4. ค่าต่ าสุดสัมพัทธ์  เท่ากับ  1 

     5. ค่าสูงสุดสัมพัทธ์  เท่ากับ  -3 
      ค่าต่ าสุดสัมพัทธ์  เท่ากับ  -2 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  9.3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ช่ัวโมงที่ 46  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
   1.4 หาค่าต่ าสุดสัมบูรณ์และค่าสูงสุดสัมบูรณ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
 
 สาระส าคัญ 
 
  ค่าต่ าสุดสัมบูรณ์และค่าสูงสุดสัมบูรณ์  คือ  ค่าของฟังก์ชันท่ีมีค่าน้อยท่ีสุดและมากท่ีสุด
ในช่วง  [a, b]   เมื่อฟังก์ชันดังกล่าวเป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วง  [a, b]   
 
    สาระการเรียนรู้ 
 

ค่าสูงสุดสัมบูรณ์และค่าต่ าสุดสัมบูรณ์ 

 

   ค่าสูงสุดสัมบูรณ์และค่าต่ าสุดสัมบูรณ์ของฟังก์ชัน  นิยามได้ดังนี้ 
 
  บทนิยาม ฟังก์ชัน  f  มีค่าสูงสุดสัมบูรณ์ท่ี  x  =  c   ถ้า   f(c)   >   f(x) 
     ส าหรับทุก  x  ในโดเมนของ  f  ท่ี  x    c 
     ฟังก์ชัน  f  มีค่าต่ าสุดสัมบูรณ์ท่ี  x  =  c   ถ้า   f(c)   <   f(x) 
     ส าหรับทุก  x  ในโดเมนของ  f  ท่ี  x    c 
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ตัวอย่างที่  1 ให้      f(x)   =   x3 + x2 - 8x - 1    เป็นฟังก์ชันบนช่วงปิด  [-4, 2]    
     จงหาค่าสูงสุดสัมบูรณ์  และค่าต่ าสุดสัมบูรณ์ของฟังก์ชัน 
 วิธีท า  ขั้นที่  1   หาค่าวิกฤตของฟังก์ชัน 
    จาก  f(x) = x3 + x2 - 8x - 1 
    จะได้  f/(x) = 3x2 + 2x - 8 
    ให้                 f./(x) = 0 
        3x2 + 2x - 8 = 0 
         (3x - 4)(x + 2) = 0 
      x = 2-  , 

3

4  

    ค่าวิกฤต  คือ    x  =  
3

4    และ   x  =  -2 

          








3

4
 f  = 1  -  

3

4
 8  - 

3

4
  

3

4
24

























  

       = 
27

203
   

          f(-2) = (-2)4 + (-2)2 - 8(-2) - 1 
       = 11 
 
  ขั้นที่  2 เนื่องจากจุดปลายของช่วงเปิด  [-4, 2]   คือ   x  =  -4  และ  x  =  2 
             f(-4) = (-4)3 + (-4)2 - 8(-4) - 1 
       = -17 
            f(2) = 23 + 22 - 8(2) - 1 
       = -5 
 

  ขั้นที่  3 น าค่าของ   








3

4
 f ,  f(-2),  f(-4)  และ  f(2)   มาเปรียบเทียบกัน 

    จะได้         f(-2) = 11     มีค่ามากท่ีสุด 
    และ           f(-4) = -17    มีค่าน้อยท่ีสุด 
      ค่าสูงสุดสัมบูรณ์   จะมีค่าเท่ากับ   11 
         ค่าต่ าสุดสัมบูรณ์   จะมีค่าเท่ากับ   -17     
 
 
 
  

ตอบ 
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ตัวอย่างที่  2 ให้    f(x)   =   -x2 + 4x + 5   เป็นฟังก์ชันบนช่วง  [0, 5]    จงหาค่าสูงสุด 
     สัมบูรณ์หรือค่าต่ าสุดสัมบูรณ์ 
 วิธีท า  จาก    f(x)  =  -x2 + 4x + 5 
     จะพบว่า  ฟังก์ชัน  f  ต่อเนื่องบนช่วงปิด  [0, 5] 
     จะได้ f/(x) = -2x + 4 
           - 2x + 4 = 0 
        x = 2 
   จะพบว่า   x  =  2  เป็นค่าวิกฤตเพียงค่าเดียวบนช่วง  [0, 5]    
    จึงสามารถตรวจสอบค่าวิกฤตว่า  จะท าให้เกิดค่าสูงสุดสัมบูรณ์หรือค่าต่ าสุดสัมบูรณ์หรือไม่   
    โดยใช้อนุพันธ์อันดับสอง 
      f//(x) = -2 
   เอา  x  =  2  ไปแทน  จะได้ 
      f//(2) = -2   <   0 
  แสดงว่า   x  =  2   เป็นค่าวิกฤตท่ีท าให้เกิดค่าสูงสุดสัมบูรณ์ 
     f(2) = -(2)2 + 4(2) + 5      =       9 
       ค่าสูงสุดสัมบูรณ์   เท่ากับ   9     ตอบ 
 
 
 ข้อสังเกต     ค่าสูงสุดสัมบูรณ์ไม่จ าเป็นต้องเป็นค่าสูงสุดสัมพัทธ์  อาจจะเป็น 
              ค่าของฟังก์ชันท่ีจุดปลายของโดเมนของฟังก์ชันก็ได้ 
         ค่าต่ าสุดสัมบูรณ์ไม่จ าเป็นต้องเป็นค่าต่ าสุดสัมพัทธ์  อาจจะเป็น 
              ค่าของฟังก์ชันท่ีจุดปลายโดเมนของฟังก์ชันก็ได้ 
 
  สรุป 
 
     วิธีการหาค่าสูงสุดสัมบูรณ์และค่าต่ าสุดสัมบูรณ์ 
     ก าหนดให้     y   =   f(x)   เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วง  [a, b] 
     1)    หาค่าสูงสุดสัมพัทธ์  ค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ 
     2)    หาค่า   f(a)  และ  f(b) 
     3)    น าค่าท่ีได้จากข้อ  1  และ  2  มาเปรียบเทียบกัน  ค่ามากท่ีสุดคือ 
            ค่าสูงสุดสัมบูรณ์  ค่าท่ีน้อยท่ีสุด  คือ  ค่าต่ าสุดสัมบูรณ์ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  9.3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ช่ัวโมงที่  46  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.4 
ค าช้ีแจง    ให้นักเรียนหาค่าสูงสุดสัมบูรณ์และค่าต่ าสุดสัมบูรณ์ของฟังก์ชันบนช่วงปิดท่ีก าหนดให้ 
     ในแต่ละข้อ  แล้วเติมค าตอบลงในตารางให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 
ข้อที่ ฟังก์ชันและช่วงปิดที่ก าหนดให้ ค าตอบ 

1    f(x)    =    
x

4
  x 2      ;    [1, 5]  

2    f(x)    =    24x  9x - x 22      ;    [0, 10]  
3    f(x)    =     1 - x  2x - x 23      ;    [-3, 3]  
4    f(x)    =    4 -2x   x 2      ;    [-4, 3]  
5    f(x)    =    2   x- 2x 23      ;    [-2, 1]  
6    f(x)    =    4 9x  - 3x  x 23      ;    [-5, 6]  

 
 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  9.3 
 
 
 
   1) ค่าต่ าสุดสัมบูรณ์  มีค่าเท่ากับ  4 
   2) ค่าสูงสุดสัมบูรณ์  มีค่าเท่ากับ  340 
   3) ค่าสูงสุดสัมบูรณ์  เท่ากับ  11 
     ค่าต่ าสุดสัมบูรณ์  เท่ากับ  -49 
   4) ค่าสูงสุดสัมบูรณ์  เท่ากับ  11 
     ค่าต่ าสุดสัมบูรณ์  เท่ากับ  -5 
   5) ค่าสูงสุดสัมบูรณ์  เท่ากับ  3 
     ค่าต่ าสุดสัมบูรณ์  เท่ากับ  -18 
   6) ค่าสูงสุดสัมบูรณ์  เท่ากับ  274 
     ค่าต่ าสุดสัมบูรณ์  เท่ากับ  -1 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แผ่นโปร่งใส 
รหัสแผ่นโปร่งใสท่ี  9.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ช่ัวโมงที่ 47  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 

โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับการหาค่าสูงสุดหรือค่าต่ าสุด 
 
 
  ตัวอย่าง ถ้าผลบวกของจ านวนหนึ่งกับ  3  เท่าของจ านวนอีกจ านวนหนึ่งเท่ากับ  60 
     แล้ว  ผลคูณของจ านวนท้ังสองนี้จะมีค่ามากท่ีสุด  เมื่อจ านวนท้ังสองมีค่า 
     เท่าใด 
 
 
 
  วิธีท า ให้จ านวนสองจ านวน  คือ  x  และ  y 
     จากโจทย์จะได้   x + 3y =    60 
             y =    

3

 x- 60      =     
3

x
 - 20  

    ผลคูณของจ านวนสองจ านวน =     xy 
         =     









3

x
 - 20x  

       ให้     P =      2 x
3

1
 -20x  

                จะได้     P/ =       x
3

2
 - 20  

             x
3

2
 - 20  =      0 

             x =     30 
             y =     10 
        จ านวนท้ังสองจ านวน  คือ  30  และ  10   ตอบ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แผ่นโปร่งใส 
รหัสแผ่นโปร่งใสท่ี  9.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ช่ัวโมงที่ 47  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 

ขั้นตอนการแก้โจทยป์ัญหาเกี่ยวกบัการหาค่าสูงสดุหรือค่าต่ าสุด 
 
 
 

 อ่านโจทย์อย่างละเอียดจนทราบว่าโจทย์ต้องการให้หาค่าสูงสุดหรือ 
 ค่าต่ าสุด 

  ให้   f(x)   เป็นส่ิงที่โจทย์ต้องการหาค่าสูงสุดหรือค่าต่ าสุด 

  f(x)  ที่สร้างขึ้นต้องประกอบด้วยตัวแปรตัวเดียว 

  หาค่า   f/(x) 

  ให้   f/(x)   =   0   แล้ว  แก้สมการหาค่า  x 

  น าค่าวิกฤตในข้อ  5  มาท าการตรวจสอบว่าท าให้  y  มีค่าสูงสุดหรือ 
 ต่ าสุดหรือไม่ 

  น าค่า  x  ที่ได้จากข้อ  6  ไปแทนค่าเพ่ือหาค่า  y   ซึ่งเป็นค่าสูงสุดหรือ 
  ต่ าสุดตามต้องการ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  9.4 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ช่ัวโมงที่ 47  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.5 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบแต่ละข้อต่อไปนี้ลงในตารางให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 
ข้อที่ โจทย์ปัญหาเก่ียวกับการหาค่าสูงสุดหรือต่ าสุด ค าตอบ 

1 รูปสามเหล่ียมมุมฉากรูปหนึ่งมีความยาวด้านท้ังสามเป็น  60, 80  และ  
100  หน่วย  จงหาความกว้างและความยาวของรูปส่ีเหล่ียมผืนผ้าท่ีมี 
พื้นท่ีมากท่ีสุดท่ีบรรจุอยู่ในรูปสามเหล่ียมมุมฉากนี้ 

 

2 ชายคนหนึ่งมีไม้ระแนงส าหรับท ารั้วได้ยาว  80  เมตร  เขาต้องการล้อม
รั้วบริเวณรูปส่ีเหล่ียมผืนผ้า  พร้อมท้ังกั้นเป็น  4  ช่วงเท่า ๆ กัน  ดังรูป  
จงหาว่าพื้นท่ีมากท่ีสุดท่ีเขาจะล้อมรั้วได้เท่ากับเท่าใด 
 
                    x 
                                                    y 
 

 

 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

149 

 
เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  9.4 

 
 
 
 
 1) รูปส่ีเหล่ียมผืนผ้าท่ีมีพื้นท่ีมากท่ีสุดจะมี 
  ความกว้าง  30  หน่วย 
  ความยาว  40  หน่วย 
 
 2) พื้นท่ีท่ีมากท่ีสุดท่ีจะล้อมรั้วได้  เท่ากับ  160  ตารางเมตร 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  9 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ช่ัวโมงท่ี 47 จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  9.1 - 9.3 
   ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
 1) ค่าสูงสุดสัมพัทธ์และค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ของฟังก์ชัน  คือ  …………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………. 
 2) ขั้นตอนในการหาค่าสูงสุดสัมพัทธ์และค่าต่ าสุดสัมพัทธ์  มีดังนี้ ………………………… 
  ……………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………. 
 3) ค่าสูงสุดสัมบูรณ์และค่าต่ าสุดสัมบูรณ์ของฟังก์ชันบนช่วง  [a, b]   คือ ………………….. 
  ……………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………. 
 4) ขั้นตอนในการหาค่าสูงสุดสัมบูรณ์และค่าต่ าสุดสัมบูรณ์  มีดังนี้ 
  ……………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………. 
 5) หลักในการแก้ปัญหาโจทย์เก่ียวกับการหาค่าสูงสุดและค่าต่ าสุด  มีดังนี้ 
  ……………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………. 
  ……………………………………………………………………………………………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบทดสอบ 
วัดผลสัมฤทธิ ์

หน่วยการเรียนรู้ท่ี  5 
เรื่อง  อนุพันธ์ของฟังก์ชัน 
เวลา   1   ช่ัวโมง 

 
ค าช้ีแจง  ให้นักเรียนแสดงวิธีท าทุกข้อ 
 
 
 1) ให้   f(x)   =   x2 + 2x - 4   จงหา 
  1.1 อัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียของ  y  เทียบกับ  x  ในช่วง  x  =  2   ถึง  x  =  6 
  1.2 อัตราการเปล่ียนแปลงของ  y   ขณะ  x  =  4 
 
 2) จงหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชันท่ีก าหนดให้ต่อไปนี้ 
  2.1 f(x)    =    3x2 + 6x + 20 
  2.2 f(x)    =    (x2 + 1)(x + 2) 
 
 3) ให้   f(x)    =    3x3 + 2x2 - 6x     จงหาสมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้งท่ีจุด  (4, 6) 
 

 4) จงหาค่าสูงสุดสัมพัทธ์ของฟังก์ชัน    f(x)   =   2  3x 3

2

  
  
 5) ให้    f(x)    =    x2 + 7x + 10    เป็นฟังก์ชันบนช่วง  [2, 5]    จงหาค่าสูงสุดสัมบูรณ์ 
  หรือค่าต่ าสุดสัมบูรณ์ 
 
 6) มีลวดยาว  80  เซนติเมตร   ต้องการดัดให้เป็นรูปส่ีเหล่ียมผืนผ้า  ให้มีพื้นท่ีมากท่ีสุด 
  จะต้องดัดลวดให้มีด้านกว้างยาวเท่าใด 
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กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
สาระท่ี   –  
เรื่อง  การอินทิเกรท 

 
หน่วยการเรยีนรู้ที่  3 

รายวิชา  คณิตศาสตร์ 
ช่วงช้ันท่ี  4  (ม. 6) 
เวลา   13   ช่ัวโมง 

 
 

 ผลการเรียนรู้ 
 
 1. หาปริพันธ์ไม่จ ากัดเขตของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
 2. หาปริพันธ์จ ากัดเขตของฟังก์ชันบนช่วงท่ีก าหนดให้และหาพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง 
  บนช่วงท่ีก าหนดให้ได้ 
 

 
 สาระการเรียนรู้ 
 
 1. กระบวนการตรงกันข้ามกับการหาอนุพันธ์ 
 2. อินทิกรัลไม่จ ากัดเขต 
 3. อินทิกรัลจ ากัดเขต 
 4. พื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง 
 
 
 
 
 
 
  



 153 

รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  10 
สัปดาห์ท่ี  16 – 17 
ช่ัวโมงท่ี  48 – 50 

เรื่อง   กระบวนการตรงข้ามกับ 
           การหาอนุพันธ ์
จ านวนช่ัวโมงสอน  3  ช่ัวโมง 

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของกระบวนการตรงกันข้ามกับการหาอนุพันธ์ได้ 
   1.2 หาปฏิยานุพันธ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  กระบวนการตรงกันข้ามกับการหาอนุพันธ ์
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กิจกรรมการเรียนรู้ 
 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
48 – 50       1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  

นักเรียนจะสามารถ    
          -  บอกความหมายของกระบวนการตรงกนัข้ามกับการหาอนุพันธ์ได้ 
          -  หาปฏิยานุพันธ์ของฟงัก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชัน  โดยใช้การถาม – ตอบ  
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  10  แล้วร่วมกันอภิปรายการหา
กระบวนการตรงข้ามกับการหาอนุพันธ์  โดยครูอธิบายเพิ่มเติมจนกว่านักเรียนจะเข้าใจ 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบอีกครั้ง 
     5. นักเรียนแต่ละกลุ่มส่งตัวแทนเข้าแข่งขันการหาปฏิยานุพันธ์  จ านวน  10  ข้อ  
กลุ่มใดท าได้คะแนนสูงสุดจะเป็นผู้ชนะ  และได้รับรางวัลจากครูผู้สอน 
      6.  นักเรียนท าเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  10  เป็นการบ้าน  เพื่อเสริมทักษะ
และความแม่นย าในการเรียนรู้ 

 
 

  สื่อการเรียนรู้ 
  1. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  10 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10 
  3. เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  10 
 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  4. อินเตอร์เนต 
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  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  10 
  2. เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 
 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
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บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
  1. สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
  2. แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  3. ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

            ครู วิทยฐานะ ครูช านาญการพิเศษ 
      วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  10 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ชั่วโมงที่ 48-50  จ านวนชั่วโมงสอน 3 ชั่วโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
   1.1 บอกความหมายของกระบวนการตรงกันข้ามกับการหาอนุพันธ์ได้ 
   1.2 หาปฏิยานุพันธ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
 
 สาระส าคัญ 
 
  กระบวนการตรงกันข้ามกับการหาอนุพันธ์  คือ  การหาฟังก์ชัน  f(x)  เมื่อก าหนด  f/(x)   
มาให้  ซึ่งเรียกว่า  การหาปฏิยานุพันธ์ 
 
    สาระการเรียนรู้ 
 

กระบวนการตรงกันข้ามกับการหาอนุพันธ์ 
(การหาปฏิยานุพันธ์) 

 
 
 

  โดยท่ัวไปจะนิยามปฏิยานุพันธ์ของฟงัก์ชัน  f  ใด ๆ  ดังนี้ 
 
 บทนิยาม  ฟังก์ชัน  F  เป็นปฏิยานุพันธ์ของ  f   เมื่อ   F/(x)   =   f(x) 
     ส าหรับทุกค่าของ  x   ท่ีอยู่ในโดเมนของ  f 
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ตัวอย่างที่  1 จงแสดงว่า    F(x)   =   1 - x2    เป็นปฏิยานุพันธ์ของฟงัก์ชัน 
    f(x)     =     

2 - x

x

2
 

 วิธีท า จาก  F(x) = 1 - x2  

     F/(x) = (2x)1) - (x 
2

1 2

1
-

2  

      = 
2 - x

x

2
 

      F/(x) = f(x) 
  ดังนั้น    F(x)   =    1 - x2    เป็นปฏิยานุพันธ์ของฟงัก์ชัน  f(x)   =   

2 - x

x

2
     ตอบ 

 
 ตัวอย่างที่  2 จงหาฟังก์ชัน   F   เมื่อก าหนด    F/(x)    =   3x2 
 วิธีท า ให้         F1(x) = x3 
   จะได้     F1

/(x) = 3x2  ซึ่งได้ส่ิงท่ีก าหนดให้ 
   นั่นคือ        F(x) = x3 + C           ตอบ 
 
 ตัวอย่างที่  3 ก าหนดให้    f(x)   =   x – 1    จงหาปฏิยานุพันธ์ของฟังก์ชัน  f 
 วิธีท า ให้       F(x) = 

2

1 x2 – x    จะได้ F/(x) =     x – 1  

     F1(x) = 
2

1 x2 – x + 2    จะได้ F1
/(x) =     x – 1 

     F2(x) = 
2

1 x2 – x + 7    จะได้ F2
/(x) =     x – 1 

   จะเห็นว่า    F1 , F2   ต่างก็เป็นปฏิยานุพันธ์ของ   f(x)    =    x – 1  
      F(x) = 

2

1 x2 – x + C   เมื่อ  C  เป็นค่าคงตัว  เป็นรูปท่ัวไปของปฏิยานุพันธ์ของ 

  f(x)   =   x – 1          ตอบ 
 สรุป การหาปฏิยานุพันธ์ของฟังก์ชัน  มีข้ันตอนดังนี ้
   ขั้นตอนที่  1 ก าหนด   f(x) 
   ขั้นตอนที่  2 ลองให้    y   =   F(x) 
   ขั้นตอนที่  3 หา    F/(x) 
   ขั้นตอนที่  4 ทดสอบว่า    F/(x)   =   f(x)    หรือไม ่
    1. ถ้า    F/(x)   =   f(x)    แล้ว    y   =   F(x) + C   เป็นปฏิยานุพันธ์ของ 
     ฟังก์ชัน  f 
    2. ถ้า    F/(x)      f(x)    ให้ด าเนินการตามข้ันตอนท่ี  2  ใหม่ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  10 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่ 48-50  จ านวนช่ัวโมงสอน 3 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1 – 1.2  
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนหาปฏิยานุพันธ์ของฟงัก์ชันท่ีก าหนดให้  แล้วเติมค าตอบลงในตารางให้ 
   ถูกต้องสมบูรณ์ 
 
ข้อที่ ฟังก์ชันที่ก าหนดให้ ปฏิยานุพนัธ์ของฟังก์ชันที่ก าหนดให ้

1      f(x)     =     5x  
2      f(x)     =     x3  
3      f(x)     =     

5x

1   

4      f(x)     =     xx   
5      f(x)     =     x6  
6      f(x)     =     x10  
7      f(x)     =     x-4  
8      f(x)     =     3x2 + 7  

 
 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  10 
 
 
 
    1) 5 + C 

    2) C    
4

x 4

  

    3) 
44x

1
   

    4) C     x
5

2 2

5

  

    5) C    
7

x7

  

    6) C    
11

x11

  

    7) C    
3x

1
 

3
  

    8) x3 + 7x + C 
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รายวิชา คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 
รหัสเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติมท่ี  10 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ชั่วโมงที่ 48-50 จ านวนชั่วโมงสอน 3 ชั่วโมง 

 
ค าช้ีแจง  ให้นักเรียนแสดงวิธีท าทุกข้อ 
 
 
 จงหาปฏิยานุพันธ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ต่อไปนี้ 
  1.  f(x) = 4x2 
  2.  f(x) = 6x2 
  3.  f(x) = 3 xx  
  4.  f(x) = 

7x

1  

  5.  f(x) = 4x2 + 7x 
  6.  f(x) = x2 + 2 
  7.  f(x) = x-3 + 1 
  8.  f(x) = 

4-x

1  
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  11 
สัปดาห์ท่ี  17 – 18 
ช่ัวโมงท่ี  51 –54 

เรื่อง   อินทิกรัลไม่จ ากัดเขต 
จ านวนช่ัวโมงสอน  4  ช่ัวโมง 
 

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของอินทิกรับไม่จ ากัดเขตได้ 
   1.2 บอกสัญลักษณ์ท่ีใช้แทนอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตได้ 
   1.3 บอกสูตรเกี่ยวกับการอินทิเกรต  ท่ีน ามาใช้ในการหาอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตของ 
     ฟังก์ชันได้ 
   1.4 หาอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตของฟังก์ชันได้ 
   1.5 น าความรู้เรื่องอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตไปใช้ในการแก้โจทย์ปัญหาได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  1. อินทิกรัลไม่จ ากัดเขต 
  2. สูตรเกี่ยวกับการอินทิเกรต 
  3. โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับการน าอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตไปใช้ 
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กิจกรรมการเรียนรู้ 
 
ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 

51       1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  
นักเรียนจะสามารถ    
          -  บอกความหมายของอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตได้ 
          -  บอกสัญลักษณ์ท่ีใช้แทนอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตได้ 
          -  บอกสูตรเกี่ยวกับการอินทิเกรตท่ีน ามาใช้ในการหาอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตของ 
              ฟังก์ชันได้ 
          -  หาอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตของฟังก์ชันได้ 
          -  น าความรู้เรื่อง  อินทิกรัลไม่จ ากัดเขตไปใช้ในการแก้โจทย์ปัญหาได้ 
     2.  ครูทบทวนความรู้เกี่ยวกับการหาปฏิยานุพันธ์  โดยใช้การถาม – ตอบ  
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  11.1  แล้วร่วมกันอภิปรายสรุป
ความหมายของอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตและสัญลักษณ์ท่ีใช้แทนอินทิกรัลไม่จ ากัดเขต  โดย
ครูอธิบายเพิ่มเติมถ้านักเรียนสงสัย  หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  11 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  11.1  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง   

52      1.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับความหมายของอินทิกรัลไม่จ ากัดเขต  โดยใช้การถาม – 
ตอบ   
     2.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  11.2  แล้วร่วมกันอภิปราย
เกี่ยวกับการหาอินทิกรัล  จากสูตรการหาอินทิเกรต  สูตรท่ี  1 – 3  โดยครูอธิบาย
เพิ่มเติมเม่ือนักเรียนสงสัย 
     3.  ครูยกตัวอย่างการหาอินทิกรัล  2 – 3  ตัวอย่างบนกระดาน  แล้วให้นักเรียน
ร่วมกันหา  เพื่อทดสอบความเข้าใจของนักเรียน  ดังนี้ 
               1.   จงหา    dx x6  

               2.   จงหา    dx 
x

1

5
 

               3.   จงหา    dx 3x 2  

     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  11.2  เป็นการบ้านเพื่อเสริมทักษะและความ
แม่นย าในการเรียนรู ้

53      1.  ครูและนักเรียนร่วมกนัเฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  11.2  แล้วให้นักเรียนเปล่ียน
กันตรวจ  และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับการหาอินทิกรัลไม่จ ากัดเขต  จากสูตรท่ี  1 – 3  โดยใช้
การถาม – ตอบ   
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  11.3  แล้วร่วมกันอภิปราย
เกี่ยวกับการหาอินทิกรัล  โดยใช้สูตรท่ี  4 – 5  โดยมีครูคอยอธิบายเพิ่มเติม  หลังจากนั้น
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บันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  11 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  11.3  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย
และบันทึกคะแนนทีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     5.  นักเรียนแต่ละกลุ่มเตรียมส่งตัวแทนเข้าร่วมแข่งขันการหาอินทิกรัลไม่จ ากัดเขต  
กลุ่มละ  1  คน  ในช่ัวโมงต่อไป 

54      1.  นักเรียนตัวแทนแต่ละกลุ่มเข้าแข่งขันการหาอินทิกรัล  จ านวน  10  ข้อ  ให้เวลา
ท า  15  นาที  เมื่อท าเสร็จให้นักเรียนเปล่ียนกันตรวจตามท่ีครูเฉลย  และบันทึกคะแนน
ท่ีได้ไว้ 
     2.  ครูตรวจสอบผลการแข่งขันของนักเรียนแต่ละกลุ่ม  พร้อมท้ังประกาศผลผู้ชนะ
อันดับ  1, 2  และ  3  และมอบรางวัล 
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  11.4  โดยศึกษาเนื้อหาและ
ตัวอย่างให้ละเอียด  ถ้ามีข้อสงสัยให้สอบถามครูผู้สอน 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  11.4  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     5.  นักเรียนแต่ละกลุ่มจัดท าแผนภูมิสูตรเกี่ยวกับการอินทิเกรต  เป็นผลงานของกลุ่ม
ส่งครูนอกเวลาเรียน 

 

  สื่อการเรียนรู้ 
  1. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  1.1 – 11.4  
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  11.1 – 11.4 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  11 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  4. อินเตอร์เน็ต 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  11.1 – 11.4  
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  11 
  3. แผนภูมิ  สูตรเกี่ยวกับการอินทิเกรต 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
5.  การท าแผนภูมิ 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง   สวยงาม 
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  บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
  1. สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
  2. แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  3. ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

            ครู วิทยฐานะ ครูช านาญการพิเศษ 
      วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 



 166 

 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  11.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 11 
ช่ัวโมงที่ 51  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
   1.1 บอกความหมายของอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตได้ 
   1.2 บอกสัญลักษณ์ท่ีใช้แทนอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตได้ 
 
 สาระส าคัญ 
  รูปท่ัวไปของปฏิยานุพันธ์ของ  f  คือ  ฟังก์ชัน  y    =   F(x) + C   เมื่อ  C  เป็นค่าคงตัว  
เขียนแทนสัญลักษณ์   dx f(x)   อ่านว่า  “อินทิกรัลไม่จ ากัดเขตของฟังก์ชัน f   เทียบกับตัวแปร x” 

 
    สาระการเรียนรู้ 

อินทิกรัลไม่จ ากัดเขต 

 

   ส าหรับฟังก์ชัน  f  ท่ีเป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วงใด ๆ  จะนิยามอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตของ
ฟังก์ชัน  ดังนี ้
 
 นิยาม  เมื่อ  f  เป็นฟังก์ชันท่ีมีโดเมนและเรนจ์เป็นสับเซตของเซตของจ านวนจริง  และ 
    F./(x)   =   f(x)   ส าหรับทุก  x  ท่ีอยู่ในโดเมนของ  f   อินทิกรัลไม่จ ากัดเขตของ 
    ฟังก์ชัน  f   เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์   dx f(x)    โดยท่ี    dx f(x)   =  F(x) + C 

    เมื่อ  C  เป็นค่าคงตัวใด ๆ 
 
  จากบทนิยาม  เรียกกระบวนการ   dx f(x)   ว่า  “การอินทิเกรต”  หรือการหาปริพันธ์  

 เครื่องหมาย  “  ”   เรียกว่า  เครื่องหมายอินทิกรัล  หรือเครื่องหมายปริพันธ์ 

 เรียก  f(x)  ว่าตัวถูกอินทิเกรต  หรือตัวถูกหาปริพันธ์   
 และ  dx  เป็นสัญลักษณ์ท่ีบอกว่าการอินทิเกรตนี้เทียบกับตัวแปร  x   
 หรือเป็นตัวอย่างบอกให้รู้ว่า  เป็นการหาปริพันธ์เทียบกับตัวแปร  x 
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 ตัวอย่างที่  1 จงหาปฏิยานุพันธ์ในรูปท่ัวไปโดยใช้สัญลักษณ์ของปริพันธ์ไม่จ ากัดเขต 
     ในแต่ละข้อต่อไปนี้ 
     1. f(x)   =   x4 
     2. f(x)   =   x10 
 วิธีท า  1.  dx f(x)  =  dx  x 4  

      = C    
5

x5

      ตอบ 

    2.  dx f(x)  =  dx  x 10  

      = C    
11

x11

      ตอบ 

 
 
 ตัวอย่างที่  2 จงหาปฏิยานุพันธ์ในรูปท่ัวไป  โดยใช้สัญลักษณ์ของปริพันธไ์ม่จ ากัดเขต 

     1)  g(x) = 3

5

x  
     2) h(x) = x–4   

 วิธีท า  1)  dx g(x)  =  dx x 3

5

  

       = C    

3

8

x 3

8

  

       = C     x
8

3 3

8

      ตอบ 
    2)  dx h(x)  = 

 dx x 4   

       = C    
3

x 3






 

       = C    
3x

1
 

3
      ตอบ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  11.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 11 
ช่ัวโมงที่ 51  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1 – 1.2  
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในช่องว่างแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 
 
  1. การอินทิเกรต  หรือการหาปริพันธ์ของ  f  เมื่อเทียบกับ  x   แทนด้วยสัญลักษณ์ …………. 
 2. เครื่องหมาย  “  ”    เรียกว่า ……………………………………………………………… 

 3.  dx f(x)   อ่านว่า ………………………………………………………………………… 

 4. จงหา    dx x 8  …………………………………………………………………………… 

 5. จงหา    dx x -7  …………………………………………………………………………… 

 6. จงหา    dx x6  …………………………………………………………………………… 

 7. จงหา    dx x 3

4

 …………………………………………………………………………… 

 8. จงหา    dx x12  ………………………………………………………………………….. 

 
 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  11.1 
 
 
 
    1.  dx f(x)  

    2. เครื่องหมายอินทิกรัลหรือเครื่องหมายปริพันธ์ 
    3. “อินทิกรัลไม่จ ากัดเขตของฟังก์ชัน  f  เทียบกับตัวแปร  x”    
     หรือ  “ปริพันธ์ไม่จ ากัดเขตของ  f  เมื่อเทียบกับ  x” 

    4. C    
9

x 4

  

    5. C    
6-

x -6

  =       C    
6x

1

6
  

    6. C    
7

x7

  

    7. C     x
7

3 3

7

  

    8. C    
13

x13

  
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  11.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 11 
ช่ัวโมงที่ 52  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
   1.3 บอกสูตรเกี่ยวกับการอินทิเกรตท่ีน ามาใช้ในการหาอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตของ 
    ฟังก์ชันได้ 
   1.4 หาอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตของฟังก์ชันได้ 
 
 สาระส าคัญ 
 
  การหาอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตของ  f  สามารถหาได้รวดเร็ว  โดยใช้สูตรเกี่ยวกับการ 
อินทิเกรตหรือการหาปริพันธ์ 
 
    สาระการเรียนรู้ 
 

สูตรเกี่ยวกับการอินทิเกรต 

 

   สูตรเกี่ยวกับการอินทิเกรตท่ีน ามาใช้ในการหาอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตของ  f  (ปริพันธ์ไม่จ ากัด
เขตของ  f)  ซึ่งในเอกสารชุดนี้มีสูตรดังนี้ 
 
  สูตรที่  1 ถ้า   f(x)   =   k   แล้ว      C kx    dx    k   dx    f(x)    

     เมื่อ   k  และ  C  เป็นค่าคงตัว 
 
 
 ตัวอย่างที่  1 จงหา    dx 5   และ    dx (-6)  

 วิธีท า    dx 5      = 5x + C 

      dx (-6)  = -6x + C 
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สูตรที่  2 ถ้า   f(x)   =   xn   เมื่อ   n  -1 

       





C    
1  n

x
     dx      x    dx     f(x)

1  n
n  

  
 
ตัวอย่างที่  2 จงหา    dx x 3   และ   dx x6  

 วิธีท า  จากสูตรท่ี  2  dx xn  = C    
1  n

x 1  n






 

    จะได้   dx x 3  = C    
1  3

x 1  3






 

       = C    
4

x 4

    ตอบ 

       dx x6  = C    
1  6

x 1  6






 

       = C    
7

x7

    ตอบ 

 
 
 
  สูตรที่  3   dx f(x) k    dx     f(x) k    เมือ่   k  เป็นค่าคงตัว 

 
 
 ตัวอย่างที่  3 จงหา      dx 5x 2  

 วิธีท า     dx 5x 2  =  dx x 5 2  

       = C    
3

x
 5

3















 

       = C   x
3

5 3     ตอบ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  11.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 11 
ช่ัวโมงที่ 52  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.3 – 1.4 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในช่องว่างแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 
 
 1. ค่าของ     dx 6   = ……………………………………………………………… 

 2. ค่าของ     dx x 4   = ……………………………………………………………… 

 3. ค่าของ     dx x 4

5

  = ……………………………………………………………… 

 4. ค่าของ     dx 10   = ……………………………………………………………… 

 5. ค่าของ     dx x15   = ……………………………………………………………… 

 6. ค่าของ     dx x18   = ……………………………………………………………… 

 7. ค่าของ     dx 8x 2   = ……………………………………………………………… 

 8. ค่าของ     dx 9x 3   = ……………………………………………………………… 

 9. ค่าของ    dx 4x- 3

2

  = …………………………………………………………….. 

 10. ค่าของ     dx 6x- 4   = ……………………………………………………………… 

 
 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  11.2 
 
 
 
     1) 6x + C 

     2) C    
5

x
 

5

  

     3) C     x
9

4 4

9

  

     4) 10x + C 

     5) C    
16

x16

  

     6) C    
19

x19

  

     7) C     x
3

8 3   

     8) C     x
4

9 4   

     9) C     x
5

12
 3

5

  

     10) C     x
5

6
 5   
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  11.3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 11 
ช่ัวโมงที่ 53  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
   1.3 บอกสูตรเกี่ยวกับการอินทิเกรตท่ีน ามาใช้ในการหาอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตของ 
    ฟังก์ชันได้ 
   1.4 หาอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตของฟังก์ชันได้ 
 สาระส าคัญ 
 
  การหาอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตของ  f  สามารถหาได้รวดเร็วโดยใช้สูตรเกี่ยวกับการหา 
อินทิเกรต  หรือการหาปริพันธ์ 
 
    สาระการเรียนรู้ 

สูตรเกี่ยวกับการอินทิเกรต  (ต่อ) 

 

   สูตรเกี่ยวกับการหาอินทิเกรตท่ีน ามาใช้ในการหาอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตของ  f  (ปริพันธไ์ม่
จ ากัดเขตของ  f)  ซึ่งในเอกสารชุดนี้มีสูตรดังนี้ 
 
  สูตรที่  4    dx g(x)  dx   f(x)     dx      g(x)]  [f(x)  

 
 ตัวอย่างที่  1 จงหา     dx 2x)  (x 2  

 วิธีท า     dx 2x)  (x 2  =   2xdx    dxx2  

      = C  
2

2x
  

3

x 23

  

      = C   x 
3

x 2
3

    ตอบ 

ตัวอย่างที่  2 จงหา      dx 5x)  3x  (x 22  

 วิธีท า     dx 5x)  3x  (x 22  =   dx5x     dx 3x    dxx 24  

      = C  
2

5x
  

3

3x
  

5

x 235

  

      = C   x
2

5
   x 

5

x 23
5

   ตอบ 
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  สูตรที่  5    dx g(x)  -dx   f(x)     dx      g(x)] - [f(x)  

 

 ตัวอย่างที่  3 จงหา    









dx 

x

1
 -2x  

2
 

 วิธีท า    









dx 

x

1
 -2x  

2
 =  dx 

x

1
  -  dx2x 

2
 

      =  dx x  -  dxx  2 -2   

      = C    
1-

x
  -  

2

x
 2

-12















 

      = C  
x

1
  x2     ตอบ 

 ตัวอย่างที่  4 จงหา    












dx 

x2

1
 - 

x

1
 

2
 

 วิธีท า    












dx 

x2

1
 - 

x

1
 

2
 = 

















dx  x
2

1
 - x 2

1
 -

2-  

      = 


dx  x
2

1
  -  dx x 2

1
 

2-  

      = C    

2

1

  x
 

2

1
  -  

1-

x 2

1

1-

  

      = C    x  -  
x

1
 -     ตอบ 

 ตัวอย่างที่  5 ให้   f/(x)   =   x3 + 4x2 – 6    จงหา  f(x)  เมื่อก าหนด  f(1)  =  5 
 วิธีท า  จาก  f/(x) = x3 + 4x2 – 6 
                 dx (x)f /  =   dx 6) - 4x  (x 23  

      f(x) = C 6x  -   x
3

4
   

4

x 3
4

   ………………….. 

   และจาก     f(1)   =   5    จะได้    f(x)   =   5   และ   x  =  1 
    แทนค่า   x  และ  f(x)   ใน    จะได้ 
         5 = C    6  -  

3

4
    

4

1
   

        60 = 3 + 16 – 72 + 12C  
                    C = 

12

113  

  แทนค่า  C  ใน     จะได้ 

      f(x) = 
12

113
 6x  -   x

3

4
   

4

x 3
4

   ตอบ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  11.3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 11 
ช่ัวโมงที่ 53  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.3 – 1.4 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบแต่ละข้อในตารางต่อไปนี้ให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1 จงหา    dx ) x (x 52   

2 จงหา  dx 2 - 
x

8
 -10x  

5 








   

3 จงหา   dx 
x

 x- 2x
 

3

4

  

4 จงหา   












 dx 

x

2
  x3   

5 ให้   f/(x)   =    2x – 3   และ   f(0)  =  5   จงหา  f(x)  
6 ให้   f/(x)   =    

x

20    และ   f(1)  =  40   จงหา  f(x)  

7 ให้   f//(x)   =    2x + 1   และ   f/(x)  =  2  ท่ี  x  =  -1  และ  y  =  
2 
จงหา  f(x) 

 

 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  11.3 
 
 
 
 

     1) C  
6

x
  

3

x 23

  

     2) 2x5 + 2x-4 – 2x + C 

     3) x2 + x-1 + C 

     4) C  4x  2x 2

1

2

3

  

     5) f(x)   =   x2 – 3x + 5 

     6) f(x)   =   x40  

     7) f(x)   =   
6

23
 2x   

2

x
  

3

x 23

  
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  11.4 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 11 
ช่ัวโมงที่ 54  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 

   1.5 น าความรู้เรื่อง  อินทิกรัลไม่จ ากัดเขตไปใช้ในการแก้โจทย์ปัญหาได้ 
 

 
 สาระส าคัญ 
 
  ในการน าอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตไปประยุกต์ใช้นั้น  ส่วนใหญ่จะน าไปใช้ในการหาฟังก์ชัน 
หรือผลลัพธ์ต่าง ๆ ท่ีได้จากฟังก์ชัน  เมื่อเราทราบอนุพันธ์ของฟังก์ชัน   
 
    สาระการเรียนรู้ 
 

โจทย์เกี่ยวกับการน าอินทิกรัลไม่จ ากัดเขตไปใช้ 

 

   อินทิกรัลไม่จ ากัดเขตสามารถน ามาประยุกต์ใช้ดังตัวอย่างต่อไปนี้ 
 

 ตัวอย่างที่ 1 ถ้าก าหนดความชันของเส้นโค้งท่ีจุด  (x, y)  ใด ๆ  เป็น  3x2 – 4x – 5   แล้ว 
     จงหาสมการของเส้นโค้งท่ีผ่านจุด  (1, -6) 
 วิธีท า      ให้  y     =     f(x)   เป็นสมการของเส้นโค้ง 
        f/(x)  คือ  ความชันของเส้นโค้งท่ีจุด  (x, y)  ใด ๆ 
    จากโจทย์  จะได้ 
      f/(x) =     3x2 – 4x – 5 
    ใช้วิธีการหาอินทิกรัล   จะได้ 
                 dx (x)f /  =  dx 5) -4x  - (3x 2  

      f(x) = C 5x  -  
2

4x
  -  

3

3x 23

  

       = x3 – 2x2 – 5x + C  …………………….  
   แต่เส้นโค้งผ่านจุด  (1, -6)  จะได้ว่า   x  =  1  และ  f(x)  =  -6 
   แทนค่า  x  และ  f(x)  ใน   
         -6 = 1 – 2 – 5 + C 
           C = 0 
   แทนค่า  C  ใน     จะได้สมการเส้นโค้งคือ 
      f(x) = x3 – 2x2 – 5x   ตอบ 
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 ตัวอย่างที่  2 ในขณะเวลา  t  ใด ๆ  วัตถุเคล่ือนท่ีด้วยความเร่ง  -3t  เมตร/วินาที2  
     ขณะท่ีเริ่มต้นจับเวลาวัตถุเคล่ือนท่ีด้วยความเร็ว  1  เมตร/วินาที  และ 
     ได้ระยะทาง  3  เมตร  จงหา  สมการการเคล่ือนท่ีของวัตถุ 
 วิธีท า  3t-        

dt

dv
        a      

   จะได้  v     =     1
2 C  t 

2

3
 -          dt3t -   

   แต่ขณะท่ีเริ่มต้นจับเวลาวัตถุเคล่ือนท่ีด้วยความเร็ว  1  เมตร/วินาที 
   นั้นคือ   ขณะ  t  =  0 ,  v  =  1 
   จาก  v = 1

2 C  t 
2

3
 -   

      1 = 0 + C1 
      C1 = 1 
      ความเร็วขณะเวลา  t   คือ   v  =     1  t 

2

3
 - 2   

    เนื่องจาก      1  t 
2

3
 -          

dt

dS
     v     2   

    จะได้            S     =      







 2

3
2 C  t      

2

t
 -     dt      1  t 

2

3
-  

    แต่ขณะเริ่มต้นจับเวลาวัตถุเคล่ือนท่ีได้ระยะทาง  3  เมตร 
    นั่นคือ   ขณะ  t  =  0 ,  S  =  3 

    จาก            S = 2

3

C t   
2

t
   

      3 = 0 + 0 + C2 
      C2 = 3 

      สมการการเคล่ือนท่ีของวัตถุ  คือ   S   =   3 t   
2

t
 

3

   ตอบ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  11.4 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 11 
ช่ัวโมงที่ 54  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.5 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบแต่ละข้อต่อไปนี้ลงในตารางให้ถูกต้อง 
 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1 ให้อัตราการเปล่ียนแปลงของความชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้งเท่ากับ  
4x

6  

และเส้นโค้งดังกล่าวสัมผัสกับเส้นตรง   2x – y – 5   =   0   ท่ีจุด  (1, -3)   
จงหาสมการของเส้นโค้ง 

 

2 วัตถุช้ินหนึ่งเคล่ือนท่ีในแนวเส้นตรงด้วยความเร่ง  2  ฟุต/วินาที2   ถ้า
ภายใน  2  วินาที  วัตถุดังกล่าวเคล่ือนท่ีได้ระยะทาง  200  ฟุต  และท่ี
เวลาเริ่มต้นความเร็วของวัตถุเท่ากับ  30  ฟุต/วนิาที   จงหาสมการของ
ความเร็วและระยะทางในรูปของเวลา 

 

3 จงหาสมการของเส้นโค้งท่ีผ่านจุด  P(-1, 3)   และมีความชันของเส้น 
สัมผัสท่ีจุด  (x, y)  ใด ๆ  เท่ากับ  2x 

 

4 สมการของเส้นโค้ง   y  =  f(x)  มีความชันท่ีจุด  (x, y)  ใด ๆ  เท่ากับ   
3x2 – 12   ถ้าค่าต่ าสุดสัมพัทธ์ของ  f  เท่ากับ  -17   จงหาค่าสูงสุด
สัมพัทธ์ของ  f 

 

 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
 
 
 
 
 
 
 

 



 181 

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  11.4 
 
 
 
     1) f(x)    =       8  -4x      

x

1

2
  

     2) สมการของความเร็วและระยะทาง  คือ 
            v =     f/(t)     =    2t + 30 
            S =     f(t)      =    t2 + 30t + 136 
     3) f(x)     =     x2 + 2 
     4) 15 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  11 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 11 
ช่ัวโมงที่ 51-54 จ านวนช่ัวโมงสอน 4 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  11.1 – 11.4 
   ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1.  dx f(x) หมายถึง  …………………………………………………………………………………………………………… 

…………………………………..………………………………………………………………………………………………… 
 
2. สูตรที่ใช้ในการหาอินทิกรัล  (ปริพันธ)์  ไม่จ ากัดเขต  มีดังนี้ 
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  12 
สัปดาห์ท่ี        19 
ช่ัวโมงท่ี  55 – 57 

เรื่อง   อินทิกรัลจ ากัดเขต 
จ านวนช่ัวโมงสอน  3  ช่ัวโมง 
 

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกสัญลักษณ์อินทิกรัลจ ากัดเขตของฟังก์ชัน  f  บนช่วง  [a, b]  ได้ 
   1.2 บอกทฤษฎีบทหลักมูลของอินทิกรัลแคลคูลัสได้ 
   1.3 หาอินทิกรัลจ ากัดเขตโดยใช้ทฤษฎีบทหลักมูลได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  1. อินทิกรัลจ ากัดเขต 
  2. สัญลักษณ์ของอินทิกรับจ ากัดเขต 
  3. ทฤษฎีบทหลักมูลของอินทิกรัลแคลคูลัส 
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กิจกรรมการเรียนรู้ 
 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
55 – 57        1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  

นักเรียนจะสามารถ    
          -  บอกสัญลักษณ์อินทิกรัลจ ากัดเขตของฟังก์ชัน  f  บนช่วง  [a, b]  ได้ 
          -  บอกทฤษฎีบทหลักมูลของอินทิกรัลแคลคูลัสได้ 
          -  หาอินทิกรัลจ ากัดเขตโดยใช้ทฤษฎีบทหลักมูลได้ 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับการหาอินทิกรัลไม่จ ากัดเขต  โดยใช้การถาม – ตอบ 
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  12  แล้วร่วมกันอภิปราย
เกี่ยวกับการหาอินทิกรัลจ ากัดเขต  โดยครูคอยอธิบายเพิ่มเติมเม่ือนักเรียนมีข้อสงสัย  
หลังจากนั้นให้บันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  12 
     4.  ครูแจกโจทย์การหาอินทิกรัลจ ากัดเขตให้แต่ละกลุ่ม  จ านวน  1  ข้อ  ให้เวลา  5  
นาที  กลุ่มใดท าเสร็จก่อนและถูกต้อง  เป็นผู้ชนะ  จะได้รับรางวัลจากครูผู้สอน 
     5.  ครูชมเชยนักเรียนท่ีสนใจร่วมกิจกรรมและต้ังใจเรียน  เพื่อเป็นการเสริมแรงใน
การเรียนรู้ของนกัเรียน 
     6.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  12  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง  ถ้านักเรียนกลุ่มใดท าไม่
เสร็จให้ท าเป็นการบ้าน 

 
  สื่อการเรียนรู้ 
  1. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี 12 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  12 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  12 
 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  4. อินเตอร์เน็ต 
    
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  12 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  12 
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ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
(นายวิเชียร  กีรติศักดิ์กุล) 

ครู วิทยฐานะ ครูช านาญการพิเศษ 
วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 

การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง 
     ครบถ้วน 

บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
  1. สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
  2. แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
  3. ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
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จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
   1.1 บอกสัญลักษณ์อินทิกรัลจ ากัดเขตของฟังก์ชันบนช่วง  [a, b]  ได้ 
   1.2 บอกทฤษฎีหลักมูลของอินทิกรัลแคลคูลัสได้ 
   1.3 หาอินทิกรัลจ ากัดเขต  โดยใช้ทฤษฎีบทหลักมูลของอินทิกรัลแคลคูลัสได้ 
 
 สาระส าคัญ 
  ให้    y  =  f(x)  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วง  [a, b]  อินทิกรัลจ ากัดเขตของฟังก์ชัน  f      
บนช่วง  [a, b]  แทนด้วยสัญลักษณ์  

b

a
dx f(x)  ซึ่งในการค านวณอินทิกรัลจ ากัดเขตของฟังก์ชัน    

y  =  f(x)  บนช่วง  [a, b]  นั้น  จะใช้ทฤษฎีบทหลักมูลของอินทิกรัลแคลคูลัส  ส่วนในการค านวณ
จะท าให้หาอินทิกรัลจ ากัดเขตได้รวดเร็วยิ่งขึ้น  และสามารถน าไปใช้ในการหาพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้น
โค้งอีกด้วย 
 
    สาระการเรียนรู้ 

ทฤษฎีบทหลักมูลของอินทิกรัลแคลคูลัส 

 

   ในการหาอินทิกรัลจ ากัดเขตจะใช้ทฤษฎีบทหลักมูลของอินทิกรัลแคลคูลัสช่วยในการค านวณ  
ดังนี ้
 
 ทฤษฎีบทหลักมูลของอินทิกรัลแคลคูลัส 
   เมื่อ   f  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วง  [a, b]   ถ้า  F  เป็นฟังก์ชันบนช่วง  [a, b]   
 โดยท่ี   F/(x)  =  f(x)   แล้ว    

b

a
dx f(x)   =   F(b) – F(a) 

 
      จากทฤษฎีบทหลักมูลของอินทิกรัลแคลคูลัส  เราจะเขียนสัญลักษณ์ 
    F(x) b 

a 
    แทน    F(b) – F(a) 

  ถ้า   F/(x)   =   f(x)    ดังนั้น    
b

a
dx f(x)   =    F(x) b 

a 
    =   F(b) – F(a) 

  

รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  12 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 12 
ชั่วโมงที่ 55-57  จ านวนชั่วโมงสอน 3 ชั่วโมง 
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 ตัวอย่างที่  1 จงหา    
1

0

2 dx  x  

 วิธีท า       f(x)   =   x2   เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องใน  R 
      ฟังก์ชัน  f  จึงเป็นฟังก์ชันต่อเนื่องในช่วง  [0, 1] 

   และเนื่องจากปฏิยานุพันธ์ของ  f(x)  =  x2   คือ   F(x)   =   C    
3

x3

  

   จะได้  
1

0

2 dx  x  =       
1 

0 

3

   C    
3

x
 














  

      = C)  (0  -   C  
3

1
 








  

      = 
3

1      ตอบ 

 
 ตัวอย่างที่  2 จงหา    

2

1-

2 dx 2x) - (3x  

 วิธีท า วิธีที่  1    ให้     f(x) = 3x2 – 2x 
      จะได้     dx f(x)  = 

2

1-

2 dx 2x) - (3x   

      = 
2

2x
  -  

3

3x 23

 

      = x3 – x2 
   นั่นคือ         F(x) = x3 – x2 
   จากโจทย์      a  =  -1   และ   b  =  2 
      หา      F(b) = F(2) 
      = 23 – 22       =     4 
     หา      F(a) = F(-1) 
      = (-1)3 – (-1)2     =     -2 
          F(b) – F(a) = F(2) – F(-1) 
      = 4 – (-2)          =    6 
   วิธีที่  2     

2

1-

2 dx 2x) - (3x  =   2 

1- 

23     x-  x  

      = F(2) – F(-1) 
      = (23 – 22) – ((-1)3 – (-1)2) 
      = 4 – (-2) 
      = 6      ตอบ 
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 สรุป  
   วิธีการหาอินทิกรัลจ ากัดเขต  (ปริพันธ์จ ากัดเขต)  ท าได้ดังนี้ 
     หา  F(x)  โดยการน า   f(x)  ไปหาอินทิกรัลไม่จ ากัดเขต  แต่ไม่ต้องมาบวก 
     ค่าคงตัว 
         dx f(x)  = F(x) 

     หรือ   F/(x) = f(x) 
     เมื่อได้   F(x)  จากข้อ  1  แล้วให้น าค่า  a  และ  b  ไปแทนในฟังก์ชัน  F(x) 
     และค านวณค่า 
                F(b) – F(a) 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  12 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 12 
ช่ัวโมงที่ 55-57  จ านวนช่ัวโมงสอน 3 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1 – 1.3 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนหาอินทิกรัลจ ากัดเขตแต่ละข้อต่อไปนี้  แล้วเติมค าตอบลงในตาราง 
   ให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 

ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1    จงหา   
2 

2- 
dx 1) -(2x   

 

2    จงหา   
2 

1- 

2 dx 4x) - (x  
 

3    จงหา    
1 

3- 

2 dx 4) -3x   (x  
 

4    จงหา    
2 

1 

2 dx 4)  x - (3x  
 

5    จงหา    
3 

1 

2 dx 3) 2x  - (x  
 

6    จงหา    
1 

1- 

24 dx 1) -  x (-x  
 

7    จงหา    
3 

1 

2 dx 2) - x (3x  
 

 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  12 
 
 
 
     1)  -4 
     2)  -3 
     3)  

3

56
   

     4)  
2

1
9  

     5)  
3

20  

     6)  
3

4
   

     7)  26 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  12 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 12 
ช่ัวโมงที่ 55-57 จ านวนช่ัวโมงสอน 3 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  12 
   ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. สัญลักษณ์    

b

a
dx f(x)    หมายถึง  ………………………………………………………….. 

 ……………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 
2. ทฤษฎีบทหลักมูลชองอินทิกรัลแคลคูลัส   กล่าวว่า …………………………………………. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 
3. ขั้นตอนในการหาอินทิกรัลจ ากัดเขต  (ปริพันธ์จ ากัดเขต)   มีดังนี ้
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
 ……………………………………………………………………………………………….. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  13 
สัปดาห์ท่ี  20 

ช่ัวโมงท่ี  58 - 60 

เรื่อง  พื้นท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง 
จ านวนช่ัวโมงสอน  3  ช่ัวโมง 
 

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้งได้ 
   1.2 บอกสัญลักษณ์ท่ีใช้แทนพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้งได้ 
   1.3 หาพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้งของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  พื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง 
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กิจกรรมการเรียนรู้ 
 
ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
58 – 59      1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  

นักเรียนจะสามารถ    
          -  บอกความหมายของพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้งได้ 
          -  บอกสัญลักษณ์ท่ีใช้แทนพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้งได้ 
          -  หาพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้งของฟังกชั์นท่ีก าหนดให้ได้ 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับการหาอินทิกรัลจ ากัดเขต  โดยใช้การถาม – ตอบ 
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  13  แล้วร่วมกันอภิปรายวิธีหา
พื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง  โดยครูคอยอธิบายเพิ่มเติมเพื่อให้มีความถูกต้องยิ่งขึ้น  
หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  13 
     4.  ครูยกตัวอย่าง  2 – 3  ตัวอย่างบนกระดานแล้วให้นักเรียนช่วยกันหาพื้นท่ีท่ีปิด
ล้อมด้วยเส้นโค้ง  เพื่อเป็นการตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนอีกครั้ง 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  13  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลยและ
บันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้งหนึง่  เพื่อจะได้ทราบ
ข้อบกพร่องของนักเรียน 
     6.  นักเรียนแต่ละกลุ่มจัดท า  Mind Map  เรื่อง  การอินทิเกรตเป็นผลงานของกลุ่ม  
ส่งครูนอกเวลาเรียน 

60      1.  ครูซักถามปัญหาต่าง ๆ ในการเรียนเรื่อง  อินทิเกรตของนักเรียนว่ามีปัญหาข้อ
สงสัยเรื่องใดบ้าง  เพื่อจะได้ทราบข้อบกพร่องของนักเรียนและจะได้หาวิธีแก้ไขปรับปรุง
พัฒนาการเรียนการสอนให้ดียิ่งขึ้น 
     2.  นักเรียนแต่ละกลุ่มท าเอกสารฝึกหัดทบทวน  รหัสท่ี  13  ท่ีครูแจกให้แล้วร่วมกัน
สรุปปัญหาท่ีสงสัยในแต่ละเรื่อง  เตรียมน าเสนอหน้าช้ันเรียน 
     3.  นักเรียนท าแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์  เรื่อง  การอินทิเกรต  เพื่อประเมิน
ความก้าวหน้าของนักเรียนหลังจากเรียนจบหน่วยการเรียนรู้ท่ี  3  (แผนการจัดการ
เรียนรู้ท่ี  10 – 13) 
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สื่อการเรียนรู้ 
  1. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี 13 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  13 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  13 
  4. เอกสารฝึกหัดทบทวน  รหัสท่ี  13 
 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  4. อินเตอร์เน็ต 
 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  13 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  13 
  3. เอกสารฝึกหัดทบทวน  รหัสท่ี  13 
  4. Mind Map  เรื่อง  การอินทิเกรต 
 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
 
5.  การท าเอกสารฝึกหัดทบทวน 
6.  การท าแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ 
 
7.  การท า  Mind Map 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง 
     ครบถ้วน 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
6.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้องและผ่าน 
     เกณฑ์ขั้นต่ า 
7.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง และสวย 
     งาม  และมีความรับผิดชอบดี 
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บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
  1. สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  2. แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  3. ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

            ครู วิทยฐานะ ครูช านาญการพิเศษ 
      วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  13 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 13 
ชั่วโมงที่ 58-59  จ านวนชั่วโมงสอน 2 ชั่วโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
   1.1 บอกความหมายของพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้งได้ 
   1.2 บอกสัญลักษณ์ท่ีใช้แทนพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้งได้ 
   1.3 หาพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้งของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
 
 สาระส าคัญ 
 
  พื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้งของ   y  =  f(x)   จาก  x = a  ถึง  x = b  หมายถึง  พื้นท่ีของ
อาณาบริเวณท่ีล้อมรอบด้วยเส้นโค้งของ  y  =  f(x)  แกน  X   เส้นตรง  x = a  และเส้นตรง  x = b 
 
    สาระการเรียนรู้ 
 

พ้ืนท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง 

   การหาพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง    y  =  f(x)   จาก  x = a  ถึง  x = b   สามารถหาได้
โดยอาศัยบทนิยามดังนี้ 
 

 บทนิยาม  เมื่อ  f  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วง  [a, b]  และ  A  เป็นพื้นท่ีท่ีปิดล้อม 
     ด้วยเส้นโค้งของ  f  จาก  x = a  ถึง  x = b 
     1. ถ้า   f(x)   0    ส าหรับทุกค่าของ  x  ท่ีอยู่ในช่วง  [a, b]  แล้ว 
      A  เป็นพื้นท่ีเหนือแกน  X   และ 
       A     =  

b 

a 
dx f(x)  

     2. ถ้า   f(x)   0    ส าหรับทุกค่าของ  x  ท่ีอยู่ในช่วง  [a, b]  แล้ว 
      A  เป็นพื้นท่ีใต้แกน  X   และ 
       A     =    – 

b 

a 
dx f(x)  
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ตัวอย่างที่  1 จงหาพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง   y  =  9 – x2   จาก  x  =  0   ถึง  x  =  3 
 วิธีท า  ให้   A  แทนพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง   y   =   9 – x2    จาก  x  =  0  ถึง  x  =  3 
     f(x)    0    ส าหรับทุก  x  ในช่วง  [0, 3] 
    จะได้     A   = 

3 

0 

2 dx ) x- (9  

       = 
3 

0 

3

   
3

x
 -9x  














 

       = 





















 

3

0
 - 9(0)   -   

3

3
 - 9(3) 

3

 

       = (27 – 9) – 0  
       = 18 ตารางหน่วย   ตอบ 
 ตัวอย่างที่  2 จงหาพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง y =  x2 + 2x – 15  จาก  x = -2  ถึง  x = 2. 
 วิธีท า ให้   A  เป็นพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง  y  =  x2 + 2x – 15  จาก  x = -2  ถึง  x = 2 
   และ    f(x)    0   ส าหรับทุก  x  ในช่วง  [-2, 2] 
    จะได้  A = - 

b 

a 
dx f(x)  

       =  
2 

2- 

2 dx 15) -2x   (x  

       = 
2 

2- 

23

  15x  - 
2

2x
  

3

x














  

       = 
2 

2- 

2
3

  15x  -   x  
3

x














  

       = 










































  15(-2) - (-2)  

3

(-2)
   -   15(2) - 2  

3

2
  2

3
2

3

 

       = 







  60 - 

3

16
   

       = 
3

164  ตารางหน่วย   ตอบ 
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ตัวอย่างที่  3 จงหาพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง   y   =   4x – x2   จาก  x = 1  ถึง  x = 3 
 วิธีท า   ให้    A  แทนพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง    y   =   4x – x2   จาก  x = 1  ถึง  x = 3 
    และ   f(x)    0    ส าหรับทุก  x  ในช่วง  [1, 3] 
      A = 

3 

1 

2 dx ) x-(4x   

       = 
3 

1 

32

  
3

x
 - 

2

4x  

       = 
3 

1 

3
2   

3

x
 - 2x   

       = 



























 

3

1
 - 2(1)   -   

3

3
 - 2(3) 

3
2

3
2  

       = 







 

3

1
 - 2   -  9) - (18  

       = 9 - 
3

5  

       = 
3

22  ตารางหน่วย   ตอบ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  13 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 13 
ช่ัวโมงที่ 58-59  จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1 – 1.3 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบแต่ละข้อต่อไปนี้ลงในตารางให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1   จงหาพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง   y   =   x2   จาก  x = -3  ถึง  x = 0  
2   จงหาพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง   y   =   x + 1   จาก  x = -1  ถึง  x 

= 1 
 

3   จงหาพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง   y   =   6 + x – x2   จาก  x = -1  
ถึง   
   x = 1 

 

4   จงหาพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง   y   =   9 – x2  จาก  x = -3  ถึง  x 
= 3 

 

5   จงหาพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง   y   =   x2 – 25  จาก  x = -1  ถึง  x 
= 3 

 

6   จงหาพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง   y   =   x2 + x + 1  จาก  x = 2  ถึง   
  x = 3 

 

7   จงหาพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง   y   =   3x2   จาก  x = 0  ถึง  x = 1  
 
 
 
 
 คะแนนท่ีได้ ………………….    ช่ือ ……………………………… 
  ผู้ตรวจ ………………………    นามสกุล ……………………….. 
   วันท่ี ……. เดือน ………. พ.ศ……..   ช้ัน ………….. เลขท่ี …………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  13 
 
 
 
 
     1) 9    ตารางหน่วย 
     2) 2    ตารางหน่วย 
     3) 

3

34   ตารางหน่วย 

     4) 36   ตารางหน่วย 
     5) 

3

272     ตารางหน่วย 

     6) 
6

59       ตารางหน่วย 

     7) 1    ตารางหน่วย 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  13 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 13 
ช่ัวโมงที่ 58-59 จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  13 
   ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. พื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง   y   =   f(x)   จาก   x  =  a   ถึง   x  =  b   หมายถึง 
………………... 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………. 
 
2. พื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้งของ  f  จาก  x = a  ถึง  x = b   ถ้า  f(x)    0   ส าหรับทุก  x  ท่ี
อยู่ 
 ในช่วง  [a, b]   จะหาพื้นท่ีได้จาก 
   
   A =  
 
 
 
3. พื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้งของ  f  จาก  x = a  ถึง  x = b   ถ้า  f(x)    0   ส าหรับทุก  x  ท่ี
อยู่ 
 ในช่วง  [a, b]   จะหาพื้นท่ีได้จาก 
   
   A =  
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค33202 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

 

แบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ ์
หน่วยการเรียนรู้ท่ี  3 
เรื่อง  การอินทิเกรต 
เวลา   1   ช่ัวโมง 

 
ค าช้ีแจง     ให้นักเรียนแสดงวิธีท าทุกข้อ 
 
 1) จงหา      dx 2) 2x   6x - (5x 23  

 
 2) ก าหนดให้    f//(x)   =   2x + 1   และ   f/(1)   =   4 ,   f(0)   =   5   จงหา  f(x) 
 
 3) จงหาสมการเส้นโค้ง   y   =   f(x)    เมื่อก าหนดความชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้งท่ีจุด (x, y)   
  ใด ๆ  เป็น   x2 – 3x + 2   และผ่านจุด  (2, 1) 
 
 4) จงหา     

2 

1- 

2 dx 1)  (6x  

 
 5) จงหาพื้นท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง    y   =   x2 – 2x    จาก   x  =  -1   ถึง   x  =  4 



 

 
 
 
 
 
 
 

บรรณานุกรม 
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บรรณานุกรม 
 
ทรงวทิย ์  สุวรรณธาดา.   ค 015,  ค 016  1000 TEST MATHS 3.   กรุงเทพฯ  :  เจา้พระยา,  2542. 
____________.   คณติศาสตร์  ม. 6  ค 015  และ  ค 016   CONDENSED  MATHS 3. 
 กรุงเทพฯ  :  จูนพบัลิชช่ิง,  2542. 
ยพุนิ   พพิิธกุล.   การเรียนการสอนคณติศาสตร์ยคุปฏิรูปการศึกษา.   กรุงเทพฯ  :  บพธิการพมิพ,์ 
 2546. 
วชิาการ, กรม.   หลักสูตรการศึกษาข้ันพื้นฐาน  พุทธศักราช  2544.   กรุงเทพฯ  :  องคก์ารรับส่ง 
 สินคา้และพสัดุภณัฑ ์ (ร.ส.พ.),  2545. 
สมยั   เหล่าวานิชย ์ และพวัพรรณ   เหล่าวนิชย.์   คณติศาสตร์พื้นฐาน + เพิ่มเติม  เล่ม 6  ช่วงช้ัน 
 ที่ 4  (มัธยมศึกษาปีที่  4 – 6).   กรุงเทพฯ : ธีรพงษก์ารพมิพ,์  ม.ป.ป.. 
___________.   คณติศาสตร์  ม.6  เล่ม  5  ค 015.   กรุงเทพฯ  :  อมรการพมิพ,์  2536. 
ส่งเสริมการสอนวทิยาศาสตร์และเทคโนโลย,ี  สถาบนั.   หนังสือเรียนวิชาคณติศาสตร์  ค 015 
 ช้ันมัธยมศึกษาตอนปลาย.   กรุงเทพฯ : โรงพมิพคุ์รุสภา  ลาดพร้าว,  2535. 
สุชิน   ท  ามาหากิน.   คู่มือเตรียมสอบคณติศาสตร์  ม. 6  เล่ม  5 – 6  ค 015 – ค 016.   กรุงเทพฯ  : 
 บริษทัจิสิทธ์ิพฒันา  จ  ากดั,  ม.ป.ป.. 
สุเทพ   จนัทร์สมศกัด์ิ  และสุเทพ   ทองอยู.่   คู่มือเตรียมสอบคณติศาสตร์  5  ม. 6  เล่ม  5  ค 015. 
 กรุงเทพฯ  :  ส านกัพมิพภ์ูมิบณัฑิต,  2538. 
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ภาคผนวก 
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ภาคผนวก  ก 
 

ตัวอย่างแบบประเมินผลนักเรียนด้านความรู้ความสามารถ 
คุณลกัษณะท่ีพงึประสงค์  และทักษะกระบวนการท างาน 
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แบบประเมินคุณลกัษณะที่พงึประสงค์ขณะท ากจิกรรม 
 
 รายวชิา  คณิตศาสตร์เพิม่เติม    ชั้นมธัยมศึกษาปีที่  6 
 โรงเรียน …เมืองราดวทิยาคม… ปีการศึกษา ………… 
 ช่ือกลุ่ม ………………………………………. สปัดาห์ที่ ……………………….. 
 
     ค าช้ีแจง ใหใ้ส่ระดบัคุณภาพลงในช่องคุณลกัษณะที่พงึประสงคแ์ต่ละคุณลกัษณะ 
  ตามความเป็นจริง 
 

 
กลุ่ม
ที่ 

 
ช่ือ - ช่ือสกลุ 

ระดับคุณภาพของคุณลักษณะ ผลการ
ประเมิน ความ

รับผดิช
อบ 

ความมี
ระเบียบ
วนิัย 

ความ
ซ่ือสัต
ย์ 

ความ
เช่ือมัน่ใน
ตนเอง 

การกล้า
แสดงความ
คดิเห็น 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

       

 
      ลงช่ือ …………………………….. ผูป้ระเมิน 
                  (…นายวเิชียร  กีรติศกัด์ิกุล...) 
      วนัที่ …….. เดือน ………………… พ.ศ……... 
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แบบประเมินผลด้านทักษะกระบวนการท างานของนักเรียน 
ขณะร่วมท ากจิกรรม 

 
     รายวชิา  คณิตศาสตร์เพิม่เติม        รหัสวชิา  ค33202..  ชั้นมธัยมศึกษาปีที่  6 
     โรงเรียน …เมืองราดวทิยาคม…ภาคเรียนที่  …1… ปีการศึกษา ……… 
      ช่ือกลุ่ม ……………………………  สปัดาห์ที่ ……  วนัที่ ….. เดือน ………….. พ.ศ. ………. 
 
     ค าช้ีแจง ใหใ้ส่ระดบัคุณภาพลงในช่องทกัษะกระบวนการท างานแต่ละช่อง 
  ตามความเป็นจริง 
 

 
กลุ่ม
ที่ 

 
ช่ือ - ช่ือสกลุ 

ระดับคุณภาพของทักษะกระบวนการท างาน ผลการ
ประเมิน การ

วางแผน 
ปฏบิัติ
ตามแผน 

ความ
ร่วมมือ 

ความคดิริเร่ิม
สร้างสรรค์ 

ความเป็น
ระเบียบ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

       

 
      ลงช่ือ …………………………….. ผูป้ระเมิน 
                  (…นายวเิชียร  กีรติศกัด์ิกุล...) 
      วนัที่ …….. เดือน ………………… พ.ศ……... 



 210 

แบบประเมินผลด้านความรู้และความสามารถจากผลงานนักเรียน 
 
        รายวชิา  คณิตศาสตร์เพิม่เติม         รหสัวชิา  ค33202…  ชั้นมธัยมศึกษาปีที่  6 
       โรงเรียน …เมืองราดวทิยาคม… ภาคเรียนที่ …1…  ปีการศึกษา …… 
       ช่ือผลงาน  …………………………………………………………………………………. 
 
     ค าช้ีแจง โปรดกาเคร่ืองหมาย  /  ลงในช่องใหต้รงกบัระดบัคุณภาพของผลงาน 
 

กลุ่มที ่ ช่ือกลุ่ม ระดับคุณภาพ 

4 3 2 1 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

      

 
      ลงช่ือ …………………………….. ผูป้ระเมิน 
                  (……………………………...) 
      วนัที่ …….. เดือน ………………… พ.ศ……... 
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ภาคผนวก  ข 
 

ตวัอย่างแบบบันทึกข้อมูลนักเรียน 
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แบบบันทึกข้อมูลนักเรียน 
ปีการศึกษา ……….. 

 
 
  ช่ือ – สกุล ……………………………….. ช่ือเล่น ……………. ชั้น …………. เลขที่ ……… 
  เกิดวนัที่ ….. เดือน ………… พ.ศ.…………. เช้ือชาติ ……… สญัชาติ ……… ศาสนา …….. 
  ที่อยูปั่จจุบนับา้นเลขที่……….. หมู่ที่ ……. ถนน………….……. ต าบล…………………….. 
  อ าเภอ ………………………  จงัหวดั ………………………….. 
  ปัจจุบนัอาศยัอยูก่บั          บิดาและมารดา       บิดา         มารดา  
               อ่ืน ๆ (โปรดระบุ)  ………………………………… 
  อาชีพของบิดา ………………. วฒิุการศึกษา (สูงสุด) ………… รายได/้เคือน…………… บาท 
  อาชีพของมาดา ..……………. วฒิุการศึกษา (สูงสุด) ………… รายได/้เคือน…………… บาท 
  อาชีพของผูป้กครอง (กรณีไม่ใช่บิดามารดา) ………………………………………..…  
  วฒิุการศึกษา (สูงสุด) ………………………….. รายได/้เดือน ………………………… บาท 
  จ  านวนพี-่นอ้ง ………….. คน  นกัเรียนเป็นคนที่ ……………………………………. 
  วชิาที่ชอบและถนดั 1………………………. 2………………………… 3……………………. 
  วชิาที่ไม่ชอบและไม่ถนดั 1……………………..2……………………….3……………….…... 
  เกรดเฉล่ีย (ม.4) ……………………………………………………….. 
  เกรดเฉล่ีย (ม.5) ……………………………………………………….. 
 
  ผลการเรียนวิชาคณติศาสตร์ 
 

ที่ รายวิชา รหัสวิชา ระดับผลการเรียน หมายเหตุ 
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  เพือ่นที่สนิท 
 

ล าดับที ่ ช่ือ – ช่ือสกลุ ระดับช้ัน โรงเรียน หมายเลขโทรศัพท์ 
 
 
 
 
 
 
 

    

 
  สาขาวชิาที่สนใจศึกษาต่อและสถาบนั 
 

ล าดับที ่ สาขาวิชาทีส่นใจ สถาบัน 
 
 
 
 
 
 
 
 

  

 
        ลงช่ือ ………………………………….. 
                 (………………………………….) 
        วนัที่ ……. เดือน ……………….. พ.ศ…….… 


