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การวิเคราะห์หลักสตูร  กลุ่มสาระการเรยีนรู้คณิตศาสตร์ 
ช่วงชั้นที่  4  (ม. 4 – ม. 6) 

 
 
หลักสูตรวิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน  ภาคเรียนที่  1  ชั้น  ม.5    2  คาบ / สัปดาห์   1.0  หน่วยการเรียน 
 
ค 32101   คณิตศาสตร์ 3        กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์พื้นฐาน    ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
ภาคเรียนที่ 1      จ านวน           1.0        หน่วยกิต           เวลา      40   ชั่วโมง 

ศึกษา  ฝึกทักษะการคิดค านวณ  และฝึกทักษะการแก้ปัญหา  ในสาระต่อไปนี้ 
เลขยกก าลัง   เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็ม  รากที่ n ของจ านวนจริง และเลขยกก าลังที่มีเลข

ชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 
ฟังก์ชัน  ฟังก์ชัน  ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันใด ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล         
โดยใช้ความรู้      ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์และเทคโนโลยีในการแก้ปัญหาในสถานการณ์

ต่าง ๆ ได้อย่างเหมาะสม   รู้จักใช้วิธีการที่หลากหลายในการแก้ปัญหา   ใช้เหตุผลประกอบการตัดสินใจ  และ
สรุปผลได้อย่างเหมาะสม  ใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ในการสื่อสาร   การสื่อความหมาย   และการ
น าเสนอได้อย่างถูกต้องและชัดเจน   สามารถเชื่อมโยงความรู้  หลักการ  กระบวนการทางคณิตศาสตร์ไปใช้ในการ
เรียนรู้สิ่งต่างๆและใช้ในชีวิตประจ าวันอย่างสร้างสรรค์  

เห็นคุณค่าและมีเจตคติที่ดีต่อคณิตศาสตร์  มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์สามารถท างานอย่างเป็นระบบ
ระเบียบ    ความรอบคอบ   มีวิจารณญาณ  และมีความเชื่อมั่นในตนเอง 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



หน่วยการเรยีนรู้  สาระการเรียนรู้  และจุดประสงค์การเรียนรู้ 

 ผู้สอนได้วิเคราะห์หน่วยการเรียนรู ้  สาระการเรียนรู้  และจดุประสงคก์ารเรียนรูว้ิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน  
รหัสวิชา  ค 32101  ภาคเรียนที่  1  ชั้นมัธยมศกึษาปีที่  5  ได้ดังนี ้
 
หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 

ชื่อหน่วย 
การเรียนรู ้

สาระการเรยีนรู ้ จุดประสงค์การเรียนรู ้

1 เลขยกก าลัง 1.1  เลขยกก าลังที่ที
เลขชี้ก าลังเป็นจ านวน
เต็ม 

1. เข้าใจความหมายและใช้สมบัติเกี่ยวกับการ 
บวก การคูณ การเท่ากัน และการไม่เทา่กันของ
จ านวนจริงในรูปกรณฑ์และจ านวนจริงในรูป
เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 

  1.2  รากที่ n ของ
จ านวนจริง 

1. เข้าใจความหมายและใช้สมบัติเกี่ยวกับการ 
บวก การคูณ การเท่ากัน และการไม่เทา่กันของ
จ านวนจริงในรูปกรณฑ์และจ านวนจริงในรูป
เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 

  1.3 เลขยกก าลังที่มี
เลขชี้ก าลังเป็นจ านวน
ตรรกยะ 

1. เข้าใจความหมายและใช้สมบัติเกี่ยวกับการ 
บวก การคูณ การเท่ากัน และการไม่เทา่กันของ
จ านวนจริงในรูปกรณฑ์และจ านวนจริงในรูป
เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 

หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 

ชื่อหน่วย 
การเรียนรู ้

สาระการเรยีนรู ้ จุดประสงค์การเรียนรู ้

2 
 

ฟังก์ชัน 
 

2.1ฟังก์ชัน 1.ใช้ฟังกช์ันและกราฟอธบิายสถานการณ์ที่
ก าหนด 

2.2ฟังก์ชันเชิงเส้น  1.ใช้ฟังกช์ันและกราฟอธบิายสถานการณ์ที่
ก าหนด 

3.2ฟังก์ชันก าลังสอง  1.ใช้ฟังกช์ันและกราฟอธบิายสถานการณ์ที่
ก าหนด 

ฟังก์ชันขั้นบันใด 1.ใช้ฟังกช์ันและกราฟอธบิายสถานการณ์ที่
ก าหนด 

ฟังก์ชันเอกโพเนน
เชียล 

1.ใช้ฟังกช์ันและกราฟอธบิายสถานการณ์ที่
ก าหนด 

 
 
 



วิสัยทัศน์การเรียนรู้คณิตศาสตร ์
 
 การศกึษาคณติศาสตร์ส าหรับหลักสูตรการศึกษาขั้นพื้นฐาน  พุทธศกัราช  2551  เป็นการศึกษาเพือ่ปวงชน
ที่เปิดโอกาสให้เยาวชนทกุคนได้เรียนรู้คณติศาสตร์อย่างต่อเน่ือง  และตลอดชีวติตามศักยภาพ  ทัง้นี้เพื่อให้เยาวชน
เป็นผู้ที่มีความรู้ความสามารถทางคณติศาสตร์ทีพ่อเพียง  สามารถน าความรู้  ทกัษะและกระบวนการทาง
คณิตศาสตร์ทีจ่ าเป็นไปพัฒนาคุณภาพชีวิตให้ดียิง่ข้ึน  รวมทั้งสามารถน าไปเป็นเครื่องมือในการเรยีนรู้สิ่งต่าง ๆ  และ
เป็นพื้นฐานส าหรับการศกึษาต่อ  ดังนั้นจึงเป็นความรับผิดชอบของสถานศึกษาที่ต้องจัดสาระการเรียนรู้ที่เหมาะสม
แก่ผู้เรียนแต่ละคน  ทั้งนีเ้พื่อให้บรรลุตามมาตรฐานการเรียนรู้ทีก่ าหนดไว้ 
 ส าหรับผู้เรียนที่มีความสามารถทางคณิตศาสตร์และต้องการเรียนคณิตศาสตร์มากขึ้นให้ถือเป็นหน้าที่ของ
สถานศึกษาที่จะต้องจัดโปรแกรมการเรียนการสอนให้แก่ผู้เรียน  เพื่อให้ผู้เรียนได้มีโอกาสเรียนรู้คณิตศาสตร์เพิ่มเติม
ตามความถนัดและความสนใจ  ทั้งนี้เพื่อให้ผู้เรียนมีความรูท้ี่ทัดเทียมกับนานาอารยประเทศ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



คุณภาพของผู้เรียนเมื่อจบช่วงชั้นที่  4  (ชั้นมัธยมศึกษาปีที่  4 – 6) 
 
 เมื่อผู้เรียนจบการเรียนช่วงชั้นที่  4  ผู้เรียนควรจะมีความสามารถดังนี ้

  มีความคดิรวบยอดเกี่ยวกับระบบจ านวนจริงและสามารถน าระบบจ านวนจริงไปใช้ได้ 

  น าความรู้เรื่องอัตราสว่นตรีโกณมติิไปใช้คาดคะเนระยะทางและความสูงและแก้ปัญหา 
  เกี่ยวกับการวดั 

  มีความเข้าใจและสามารถใช้เหตุผลแบบอุปนัยและนิรนัยได้ 

  มีความคดิรวบยอดในเรือ่งเซต  และการด าเนินการของเซต  สามารถบอกไดว้่าการอา้งเหตุผล
สมเหตุสมผลหรือไม่  โดยใช้แผนภาพแทนเซต  มีความคดิรวบยอดเกี่ยวกับความสัมพันธ์และฟงัก์ชัน   
สามารถใชค้วามสัมพันธแ์ละฟังก์ชันแก้ปัญหาในสถานการณต์่าง ๆ ได้ 

  สามารถหาพจน์ทั่วไปของล าดับที่ก าหนดให ้ เข้าใจความหมายของผลบวกของ  n  พจน์แรกของอนุกรม
เลขคณิต  อนุกรมเรขาคณิต  และหาผลบวก  n  พจน์แรกของอนุกรมเลขคณิต  และอนุกรมเรขาคณิต
โดยใช้สูตรและน าไปใช้ได้ 

  สามารถส ารวจ  รวบรวมข้อมูล  วิเคราะห์ข้อมูล  และน าผลจากการวิเคราะห์ข้อมูลไปช่วยในการ
ตัดสินใจบางอยา่งได ้

  น าความรู้เรื่องความน่าจะเป็นของเหตุการณ์ไปใชไ้ด้ 

  มีทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์ทีจ่ าเป็น  สามารถแก้ปัญหาด้วยวิธีการที่หลากหลาย  และใช้
เทคโนโลยีที่เหมาะสม  สามารถให้เหตุผล  สื่อสาร  สือ่ความหมายทางคณิตศาสตร์  และน าเสนอ  มี
ความคดิริเริ่มสร้างสรรค ์  สามารถเชื่อมโยงความรู้ต่าง ๆ  ทางคณิตศาสตร ์  และเชื่อมโยงคณิตศาสตร์
กับศาสตร์อื่น ๆ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
การเตรยีมการจัดการเรยีนรู้ 

 
 ผู้สอนได้ด าเนินการเกี่ยวกับการจดัการเรียนการสอนวิชาคณติศาสตรพ์ื้นฐาน  รหัสวิชา   
ค 32101  ดังนี้ 
 1. ศึกษาวิธีการสอน     ในการเรียนการสอนวิชาคณิตศาสตรพ์ื้นฐาน  รหัสวิชา  ค 32102  ผู้สอนได้
ด าเนินการดังนี้ 
  1.1 สอนโดยยึดผู้เรียนเป็นส าคัญ 
  1.2 ให้นักเรียนศึกษาและค้นพบค าตอบด้วยตนเอง 
  1.3 ฝึกทักษะเป็นรายบุคคล  และเป็นกลุ่ม 
  1.4 จัดการเรียนการสอนแบบร่วมมือ 
 2. จัดท าสื่อการเรียนรู ้   ผู้สอนได้จัดท าสื่อการเรยีนรู้  ประกอบการเรียนการสอนให้สอดคล้องกับวิธีการ
สอนที่ยึดนักเรียนเป็นส าคัญดังนี้ 
  2.1 เอกสารแนะแนวทาง 
  2.2 ใบความรู ้
  2.3 แบบฝึกทักษะ 
  2.4 เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 
  2.5 โจทย์แข่งขันเกมคณิตศาสตร ์
 3. จัดท าเครื่องมือวัดผลและประเมินผล   ผู้สอนได้จัดท าเครื่องมือวดัผลและประเมินผล  เพื่อใชต้รวจสอบ
ว่าการเรียนการสอนนั้นบรรลุวัตถุประสงค์ที่ก าหนดไว้หรือไม่  ดังต่อไปนี้ 
  3.1 สร้างแบบทดสอบก่อนเรียน / หลังเรียน  รวมตลอดภาคเรียน  จ านวน  40  ข้อ 
  3.2 สร้างแบบทดสอบประจ าหน่วยการเรียนรู ้ เป็นข้อสอบแบบอัตนัย  จ านวน  5  ข้อ  รวม  20  ข้อ 
  3.3 สร้างแบบทดสอบกลางภาค  จ านวน  20  ข้อ 
 4. ก าหนดแผนหลัก  วิชาคณิตศาสตรพ์ื้นฐาน  รหัสวิชา  ค 32101  ซึ่งประกอบด้วย 
  4.1 แผนการจัดการเรียนรู้  จ านวน  14  แผน 
  4.2 สัปดาห์ที่  จ านวนชัว่โมงสอน  ชั่วโมงที่สอน 
  4.3 จุดประสงค์การเรียนรู ้
  4.4 สาระการเรียนรู ้ ยดึตามหลักสูตรการศึกษาขั้นพืน้ฐาน  พุทธศักราช  2551 
  4.5 สื่อการเรียนรู้  ให้ใช้ตามข้อ  2 
  4.6 การวัดผลและประเมินผล  ยึดตามแผนหลัก  ดังนี้ 
 
 
 



 
 

ก าหนดการวัดผล  วิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน  รหัสวิชา  ค 32101 
ภาคเรียนที่  1   ชั้นมัธยมศึกษาปีที่  5 

 
 
หน่วยการเรยีนรู ้ ชื่อหน่วยการเรียนรู ้ เวลา(ชั่วโมง) น้ าหนักคะแนน 

1 เลขยกก าลัง 
1.1 เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็ม 
1.2 รากที่  n ของจ านวนจริง 
1.3 เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 
 

25 40 

2 ฟังก์ชัน 
2.1 ฟังก์ชัน 
2.2 ฟังกช์ันเชิงเส้น 
2.3 ฟังกช์ันก าลังสอง 
2.4 ฟังกช์ันข้ันบันใด 
2.5ฟังก์ชันเอกโพเนนเชียล 

15 30 

สอบปลายภาค  30 
รวมตลอดภาคเรียน  100 

หมายเหต ุ   จ านวนคะแนนและข้อสอบก าหนดได้ตามความเหมาะสม 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

การด าเนินการสอนตามแผนการจัดการเรียนรู้ 
วิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน  รหัสวิชา  ค 32101 

ภาคเรียนที่  1   ชั้นมัธยมศึกษาปีที่  5 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
คาบท่ี  1 

ปฐมนิเทศก่อนเรียน 
 
 

คาบท่ี  1 
ปฐมนิเทศ 

วิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน   รหัสวิชา  ค 32101 
ภาคเรียนที่  1   ชั้นมัธยมศึกษาปีที่  5 

 
1.  ผู้สอน 
2.   หน่วยการเรยีน   1.0  หน่วยการเรียน 
3.   จ านวนช่ัวโมงเรียน   2  ชั่วโมง / สัปดาห์,  40  ชั่วโมง / ภาคเรียน 
4.   การวดัผลและประเมินผล 
 4.1 อัตราสว่นของคะแนนระหว่างภาคเรียน : ปลายภาค   =   70 : 30 
  คะแนนระหว่างภาคเรียน   ประกอบด้วย 
  -  คะแนนรายจุดประสงค์  (หน่วยการเรียนรู้ที ่ 1 – 2)  ซึ่งประเมินทั้ง  3  ด้าน  คือ 
     ด้านความรู ้ ด้านทักษะกระบวนการ  และดา้นคุณลักษณะ  50     คะแนน 
  -  คะแนนสอบกลางภาค      20     คะแนน 
  -  คะแนนปลายภาค      30     คะแนน 
 4.2 การประเมินการอ่าน  คดิ  วิเคราะห์เขียน  ด้วยเกณฑ์ขั้นต่ า 
 4.3 การประเมินคุณลักษณะต้องผ่านเกณฑ์ขั้นต่ าตามที่กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ก าหนด 
 
 
5. เกณฑ์การใหร้ะดับผลการเรียน    มีดังนี ้
   0 – 49 ได้รับระดับผลการเรียน  0 
 50 – 54 ได้รับระดับผลการเรียน  1 
 55 – 59 ได้รับระดับผลการเรียน  1.5 
 60 – 64 ได้รับระดับผลการเรียน  2 
 65 – 69 ได้รับระดับผลการเรียน  2.5 
 70 – 74 ได้รับระดับผลการเรียน  3 
 75 – 79 ได้รับระดับผลการเรียน  3.5 
 80 – 100 ได้รับระดับผลการเรียน  4 
6. เวลาเรียน 



  นักเรียนต้องมีเวลาเรียนไม่น้อยกว่า  80%  คือไม่ต่ ากว่า  32  ชั่วโมง  และขาดได้ไม่เกิน  8  ชั่วโมง 
 
7. ก าหนดเวลาเรียน 
  เรียนสัปดาห์ละ  2  ชั่วโมง  ภายในช่วงวันจันทร์ – ศุกร์  ถ้าเวลาเรียนไม่ครบ  40  ชั่วโมงต่อภาคเรยีน  ต้อง
เรียนชดเชยในเวลาว่างหรือวันหยุด  เพื่อให้ครบตามที่ระบุไว้ 
8. อุปกรณ์การเรียน 
  สมุดปกแข็ง  1  เล่ม  ส าหรับจดงานและท าแบบฝึกหัดเพิ่มเติม  เพื่อส่งเสริมความแม่นย าในการเรยีนรู้ตามที่
ได้รับมอบหมายในแต่ละชั่วโมง 
9. จุดประสงค์การเรียนรู ้ วิชาคณติศาสตรพ์ื้นฐาน  รหัสวิชา  ค 32101 
  ผู้สอนพิมพ์แจก 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



ค ำอธิบำยรำยวิชำ 
 

ค 32101   คณิตศาสตร์ 3        กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์พื้นฐาน    ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
ภาคเรียนที่ 1      จ านวน           1.0        หน่วยกิต           เวลา      40   ชั่วโมง 

ศึกษา  ฝึกทักษะการคิดค านวณ  และฝึกทักษะการแก้ปัญหา  ในสาระต่อไปนี ้
เลขยกก ำลัง   เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็ม  รากที่ n ของจ านวนจริง และเลขยกก าลังที่มีเลข

ชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 
ฟังก์ชัน  ฟังก์ชัน  ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันใด ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล         
โดยใช้ความรู้      ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์และเทคโนโลยีในการแก้ปัญหาในสถานการณ์

ต่าง ๆ ได้อย่างเหมาะสม   รู้จักใช้วิธีการที่หลากหลายในการแก้ปัญหา   ใช้เหตุผลประกอบการตัดสินใจ  และ
สรุปผลได้อย่างเหมาะสม  ใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ในการสื่อสาร   การสื่อความหมาย   และการ
น าเสนอได้อย่างถูกต้องและชัดเจน   สามารถเชื่อมโยงความรู้  หลักการ  กระบวนการทางคณิตศาสตร์ไปใช้ในการ
เรียนรู้สิ่งต่างๆและใช้ในชีวิตประจ าวันอย่างสร้างสรรค์  

เห็นคุณค่าและมีเจตคติที่ดีต่อคณิตศาสตร์  มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์สามารถท างานอย่ างเป็นระบบ
ระเบียบ    ความรอบคอบ   มีวิจารณญาณ  และมีความเชื่อมั่นในตนเอง 

 
 



แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 1 

หน่วยการเรยีนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง  เรื่อง เลขยกก าลังที่มีเลขช้ีก าลังเป็นจ านวนเต็ม 
วิชาคณิตศาสตร์  3 ชื่อรายวิชา  ค 32101  กลุ่มสาระการเรยีนรู้ คณิตศาสตร์ 
ชั้น มัธยมศึกษาปีที่ 5 ภาคเรียนที่ 1  ปีการศึกษา ......................    เวลา  2  คาบ 
ผู้สอน  นายปิยะชัย   อาสาสอน 
 

มาตรฐานการเรียนรู้  
  มาตรฐาน ค 1.1 เข้าใจถึงความหลากหลายของจ านวนและการใช้ 

  มาตรฐาน ค 1.2 เข้าใจถึงผลที่เกิดขึ้นจากการด าเนินการของจ านวนและความสัมพันธร์ะหว่าง 

การด าเนินการต่างๆ และการใช้การด าเนินการในการแก้ปัญหา 

  ตัวชี้วดั  ค 1.1 ม.4-6/3  มีความคดิรวบยอดเกี่ยวกับจ านวนจริงที่อยูใ่นรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้

ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะและจ านวนจริงในรูปกรณฑ์ 

  ตัวชี้วดั  ค 1.2 ม.4-6/1 เข้าใจความหมายและหาผลลัพธ์ที่เกิดจากการบวก การลบ การคูณ  

การหารจ านวนจริง จ านวนจริงที่อยู่ในรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ และจ านวนจริงที่อยู่ในรูป

กรณฑ ์

จุดประสงค์การเรียนรู ้
 1. ด้านความรู ้
  นักเรียนสามารถ 

  1.1 บอกสมบัติของเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็มได้ 

  1.2 เขียนและค านวณการบวก ลบ คูณและหารของเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็มได้ 

 2. ด้านทักษะกระบวนการ 
  นักเรียนสามารถ 

  2.1 มีทักษะในการแก้ปัญหาและให้เหตุผลได้ 

  2.2 มีการสื่อสาร สื่อความหมายทางคณติศาสตร ์และการน าเสนอ 

  2.3 มีทักษะในการใช้สมบัติของเลขยกก าลังในการประยุกต์ใช้ได้ 

  

 

3. ด้านคุณลักษณะ 
  นักเรียนต้องเป็นผู้ที่ 



  3.1 มีความรับผิดชอบ 

  3.2 มีระเบียบวินัย 

  3.3 ใฝ่เรียนรู้และมุ่งในการท างาน 

สาระการเรยีนรู ้
ทบทวนการบวก ลบ คูณและหารที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนจริง 

กิจกรรมการเรียนรู ้
 กิจกรรมน าเข้าสู่บทเรียน 
 ครูทบทวนเกี่ยวกับระบบจ านวน โดยใช้การถามตอบ จากนั้นครูยกตวัอยา่งจ านวน แล้วลองให้ นักเรียน

ลองหาค่า เช่น 51 1 1 1 1 1 1       ,  32 2 2 2 8     ,  33 3 3 3     

 กิจกรรมพัฒนาผู้เรียน 
 1. ครูให้นักเรียนพิจารณาตัวอยา่งในข้ันน าเข้าสู่บทเรียน จาก 51 1 1 1 1 1 1       ,  

32 2 2 2 8     ,  33 3 3 3     
 ครูยกตวัอย่างเพิ่มเติม เช่น   
 

 ครูอธิบายนักเรียนวา่ จ านวนข้างต้นนี้เรียกว่า เลขยกก าลัง  โดยมีนิยามวา่  

                บทนิยาม   ถ้า   a  เป็นจ านวนจริงและ  n  เป็นจ านวนเต็มบวกแล้ว 

      
n

n

a =a×a×a×… ×a  

                    เรียก na  ว่า เลขยกก าลัง 

                    เรียก a  ว่า ฐานของเลขยกก าลัง 

            และ    เรียก n  ว่า  เลขชี้ก าลัง 

2. ครูยกตัวอยา่งการคูณและการหารเลขยกก าลัง เช่น  
   
   1) 2 32 2  =  ตอบ 32 

   2)  
2

33  =  ตอบ 729 
   3) 2(5 4)  =  ตอบ  400 

   4) 
2

2

9

 
 
 

 =  ตอบ 4

81
  

ตวั 



   5) 
5

3

2

2
  =  ตอบ 4 

  โดยสุ่มเลือกนักเรียน 5 คนมาหาค าตอบตามหลกัการคูณและการหารจ านวนจริงโดยปกติ
 โดยให้ท าบนกระดาน 
3. หลังจากนั้นครูแนะน าว่าการคูณหรือหารของเลขยกก าลังสามารถท าไดง้่ายขึ้นโดยใช้สมบัติของ 
เลขยกก าลังพร้อมตวัอยา่ง เช่น 
   ทฤษฎีบท   ถ้า a ,  b   เป็นจ านวนจริงที่ไม่เป็น 0  และ m,  n  เป็นจ านวนเต็ม จะได้     

 

               1. m n m+na a =a  เช่น  2 3 52 2 2 32     

               2.  m n mn(a ) =a   เช่น   
2

3 63 3 729    

            3.  n n n(ab) =a b   เช่น  2 2 2(5 4) 5 4 400      

   4.  
n n

n

a a
=

b b

 
 
 

  โดยที่  b 0  เช่น  
2 2

2

2 2 4

9 9 81

 
  

 
  

   5.  
m

m-n

n

a
=a

a
   เช่น  

5
5 3 2

3

2
2 2 4

2

     

   6.  
-n 1

a =
n

  เมื่อ a 0   เช่น  2

2

1
5

5

    

   7.  0a =1    เมื่อ a 0     
4. ครูยกตัวอยา่งการท าจ านวนให้อยู่ในรูปอย่างงา่ยโดยใช้สมบัติของเลขยกก าลังบนกระดาน เช่น 
  1) 3 42 2   =  3 42    = 72  = 

 128   

  2) 
5

2

2

2
  =  5 22   = 32   =  8   

  3) 
2

5

3

3
 =  2 53   = 33  =  1

27
  

  4) 3 4(2 )   =  122   = 4096   
  5) 2(3 4)   =  212   = 144   

  6) 
2

4

3

 
 
 

 =  16

9
  

  7) 25   =  1

25
  

  8) 
2

1

4
  =  16   



 5.  ครูยกตวัอย่างเพิ่มเตมิในการท าจ านวนให้อยู่ในรูปอย่างง่าย โดยใช้สมบัติของเลขยกก าลัง 

  1) 
43 2x y x 

y z

  
  

   
 

   วิธีท า 
43 2x y x 

y z

  
  

   
 = 

3

3

x

y


(4)(2) 4

4

y x

z
  

         = 
3

3

x

y


8 4

4

y x

z
    

         = 
3 4 8 3

4

x y

z

 

  

         = 
7 5

4

x y

z
  

  2)  
3

5 3 2

4 7

a b c

a b

 
 
 

 

   วิธีท า 
3

5 3 2

4 7

a b c

a b

 
 
 

  = 
(5)(3) (3)(3) (2)(3)

(4)(3) (7)(3)

a b c

a b
  

         = 
15 9 6

12 21

a b c

a b
  

         = 
15 12 6

21 9

a c

b




  

         = 
3 6

12

a c

b
 

  3) 
3 2

2 1 2 2

2 4 5 3

a b a b

a b a b


 

   

   
   
   

  
 

   วิธีท า 
3 2

2 1 2 2

2 4 5 3

a b a b

a b a b


 

   

   
   
   

  =  
3

2 ( 2) 1 ( 4)a b


      
2

2 ( 5) 2 ( 3)a b      

           =  
3

4 3a b


 
2

3 5a b  
           =   (4)( 3) (3)( 3)a b  (3)(2) (5)(2)a b   
           = 12 9a b  6 10a b   
           = 12 6 9 10a b     
           = 6 1a b   

           = 
6

b

a
  

 6.  ครูยกตวัอย่างเพิ่มเตมิในการท าใช้สมบัติของเลขยกก าลังเพื่อหาค่า 

  1) 
n 1n+2

n

7  28 7  

7

   



   วิธีท า 
n 1n+2

n

7  28 7  

7

   =  
2 nn

n

1(7 7 )  (28  )

7

7 7     

          =  
2n

n

17 (7  28 7  

7

)   

          =  2 1
(7  28  )

7
   

          =  49 4   = 45   

  2) 
nn+1

n 2

46 2  2  

2 7









  
 

   วิธีท า 
nn+1

n 2

46 2  2  

2 7









   =  
1 n 4

2

n

n

(6 2 2 )  (2  2 )

22 7

   

 
 

          =  
n 1

n

4

2

2 (6 2 )  (2

2

 

2 7
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          =  12 16 

4 7




 

          =  4
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2

     =   1

7
   

  3) 
3 5

5 0

2 3

3 2
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3 5

5 0

2 3

3 2
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3 5

5 0

2 3

3 2

 






 

          =  32      = 1
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3 5
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20 21




   =  

2 3 5

2 4 4

 (7 2 ) (5 3)

(5 2 ) (7 3)

  

  
 

          =  
3 (2)(3) 5 5

4 (2)(4) 4 4

 7 2 5 3
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          =  
3 6 5 5

4 8 4 4

 7 2 5 3
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          =  
5 4 5 4

8 6 4 3

 5 3

2 7

 

 




 

          =  
2

5 3

7

 

2




 

          =  15
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 7.  ครูให้นักเรียนท าตัวอย่างที่ 2 ข้อ 2,3,6 ตัวอยา่งที่ 3 ข้อ 3,4 ตัวอยา่งที่ 4 ข้อ 2,4 ในเอกสาร
ประกอบการเรียนโดยใหเ้วลา 15 นาที แล้วให้นักเรียนมาเฉลยบนกระดาน 
 กิจกรรมรวบยอด  
 8.  ครูและนักเรียนร่วมกนัสรุปประเด็นเกี่ยวกับ สมบัติของเลขยกก าลัง  
 9.  ครูให้นักเรียนทุกคนท า worksheet 1 ในเอกสารประกอบการเรียน เรื่องเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลัง
เป็นจ านวนเต็มเป็นการบ้าน และก าหนดวันส่ง 
 

สื่อ/อุปกรณ์/แหล่งการเรียนรู ้
 1. หนังสือเรียนรายวิชาคณิตศาสตรพ์ื้นฐาน เล่ม 2 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 4-6 กลุ่มสาระการเรียนรู้
 คณิตศาสตร ์ตามหลักสตูรแกนกลางการศึกษาขัน้พื้นฐาน พทุธศักราช 2251 จัดท าโดย สสวท.  
 2. เอกสารประกอบการเรียนคณิตศาสตร ์3 เรื่อง เลขยกก าลัง 
 3. Workbook discovering mathematics เล่ม 5 จัดท าโดย สถาบัน PDCA Education  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
การวดัและประเมินผล   

เป้าหมาย หลักฐาน เครื่องมือวัด เกณฑ์การประเมิน 



สาระส าคัญ 
เลขยกก าลังที่มีเลขชี้
ก าลังเป็นจ านวนเต็ม 
 
 
 
 

-แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน 
(worksheet1) 
-แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook  
 

-แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน
(worksheet1)  
-แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook 
 

- ตรวจสอบความถูกต้อง 
และความเข้าใจ 
- ความถูกต้องของ
แบบฝึกหัดไม่ต่ ากว่า 70% 

คุณลักษณะอันพึง
ประสงค ์
- ใฝ่เรียนรู้และมุ่งมั่นใน
การท างาน 
- ตรงต่อเวลา 

- การเข้าเรียน 
- การส่งงาน 
- บันทึกหลังการสอน 

- การเข้าเรียน 
- การมีส่วนร่วมกันในชั้น
เรียน 

- เข้าเรียนตรงต่อเวลา 
- มีความกระตือรอืร้นในการ
เรียน 
 

สมรรถนะ 
- การแก้ปัญหา 
- การให้เหตุผล 
- ความสามารถในการ
สื่อสาร การสื่อความ 

- แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน  
(worksheet1)   
- แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน 
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook 

- แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน
(worksheet1)   
- แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook 

- ตรวจสอบความถูกต้องและ
ความเข้าใจ 
- ความถูกต้องของ
แบบฝึกหัดไม่ต่ ากว่า 70% 

 

 

 

 

 

 

 

 

บันทึกหลังการสอน  
 ผลการสอน 



………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

 ปัญหาและอุปสรรค 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

 ข้อเสนอแนะ 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

       ลงชื่อ ………………………………………………….. ผู้สอน 

           (นายปิยะชัย   อาสาสอน) 

                          ต าแหน่ง คร ู

 

 



 

 

 



 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 2 

หน่วยการเรยีนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง  เรื่อง รากที่ n ของจ านวนจริง 
วิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน  3 ชื่อรายวิชา  ค 32101  กลุ่มสาระการเรยีนรู้ คณิตศาสตร์ 
ชั้น มัธยมศึกษาปีที่ 5 ภาคเรียนที่ 1  ปีการศึกษา ................ เวลา  4  คาบ 
ผู้สอน  นายปิยะชัย   อาสาสอน 
 

มาตรฐานการเรียนรู้  
  มาตรฐาน ค 1.1 เข้าใจถึงความหลากหลายของจ านวนและการใช้ 

  มาตรฐาน ค 1.2 เข้าใจถึงผลที่เกิดขึ้นจากการด าเนินการของจ านวนและความสัมพันธร์ะหว่าง 

การด าเนินการต่างๆ และการใช้การด าเนินการในการแก้ปัญหา 

  ตัวชี้วดั  ค 1.1 ม.4-6/3  มีความคดิรวบยอดเกี่ยวกับจ านวนจริงที่อยูใ่นรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้

ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะและจ านวนจริงในรูปกรณฑ์ 

  ตัวชี้วดั  ค 1.2 ม.4-6/1 เข้าใจความหมายและหาผลลัพธ์ที่เกิดจากการบวก การลบ การคูณ  

การหารจ านวนจริง จ านวนจริงที่อยู่ในรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ และจ านวนจริงที่อยู่ในรูป

กรณฑ ์

 

จุดประสงค์การเรียนรู ้
 1. ด้านความรู ้
  นักเรียนสามารถ 

  1.1 บอกสมบัติของเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็มได้ 

  1.2 เขียนและค านวณการบวก ลบ คูณและหารของเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็มได้ 

 2. ด้านทักษะกระบวนการ 
  นักเรียนสามารถ 

  2.1 มีทักษะในการแก้ปัญหาและให้เหตุผลได้ 

  2.2 มีการสื่อสาร สื่อความหมายทางคณติศาสตร ์และการน าเสนอ 

  2.3 มีทักษะในการใช้สมบัติของเลขยกก าลังในการประยุกต์ใช้ได้ 

 3. ด้านคุณลักษณะ 
  นักเรียนต้องเป็นผู้ที่ 



  3.1 มีความรับผิดชอบ 

  3.2 มีระเบียบวินัย 

  3.3 ใฝ่เรียนรู้และมุ่งในการท างาน 

สาระการเรยีนรู ้
 การหารากที่สอง สามารถหารากที่สองได ้3 วิธ ี

  1. การแยกตวัประกอบ 

 2. การหารากที่สองโดยการประมาณ 

 3. การประมาณโดยวธิีการหารยาว 

 4. การหาค่ารากที่สองโดยใช้เครื่องค านวณ 

การหารากที่สาม สามารถหาโดยการหาค่าประมาณ 

รากที่ n ของจ านวนจริงและจ านวนจริงในรูปกรณฑ์ 
 บทนิยาม   ให้ a,b  เป็นจ านวนจริง และ n  เป็นจ านวนเต็มบวกที่มากกวา่ 1  

b  เป็นรากที่  n  ของ  a  กต็่อเมื่อ nb =a    

 ค่าหลักของรากที่ n  
  บทนิยาม   ให ้ a  เป็นจ านวนจริงที่มรีากที ่ n  จะกล่าวว่าจ านวนจริง b  เป็นค่าหลักของรากที่  
 n  ของ  a   ก็ตอ่เมื่อ 
                     1.    b  เป็นรากที่  n  ของ  a  
                     2.    a b  0    

           แทนค่าหลักของรากที ่ n  ของ a   ดว้ย n a = b             

กิจกรรมการเรียนรู ้
 กิจกรรมน าเข้าสู่บทเรียน 
  ครูสรา้งความสนใจให้กับนักเรียนโดยการเริ่มจากหารหาค่าประมาณของกรณฑ์แบบง่ายๆ โดย

ยกตัวอยา่งที่นักเรียนสามารถเห็นได้ชัดเจนและท าได้หลายวิธี  

  

 กิจกรรมพัฒนาผู้เรียน 
 1. ครูทบทวนการหารากที่สองของจ านวนต่างๆ 
 2. ครูยกตัวอยา่งการหาค่ารากแบบต่างๆ บนกระดาน และใช้ค าถามเพื่อให้นักเรียนเกิดความเข้าใจ ดังนี้ 
  1) การแยกตัวประกอบ มีข้ันตอนดังนี ้



   - แยกตัวประกอบของจ านวนที่ต้องการหารากที่สอง 
   - จัดให้ตัวประกอบอยู่ในรูปวงเล็บยกก าลังสอง หรือ 2( )   
   - รากที่สอง คือ ผลคูณของจ านวนในวงเล็บ 
 ตัวอย่างที่ 1 จงหารากทีส่องของ 225  
 วิธีท า  225   = 5 45   
     = 5 5 3 3     
     = 2(5 3)   
     = 215   
  ดังนั้น  รากที่สองของ  225  คือ  15   

 ตัวอย่างที่ 2 จงหารากทีส่องของ 1024  
 วิธีท า  1024   = 512 2   
     = 128 4 2    
     = 32 4 4 2     
     = 32 32   
  ดังนั้น  รากที่สองของ  1024  คือ  32   

 ตัวอย่างที่ 3 จงหารากทีส่องของ 324  
 วิธีท า  324   = 162 2   
     = 54 3 2    
     = 9 6 3 2     
     = 3 3 3 3 2 2       

     =  
2

3 3 2    
     = 218   
  ดังนั้น  รากที่สองของ  324  คือ  18   

   

  2) การหารากที่สองโดยวิธีการประมาณ 
   ในการหารากที่สองของจ านวนเต็มบวก แล้วรากทีส่องของจ านวนเต็มบวกน้ันไม่เป็น
จ านวนเต็ม  ค่าที่ได้จะเป็นจ านวนอตรรกยะ เพือ่ความสะดวกในการน าไปใช้ จึงหาค่าประมาณของจ านวนอตรรก
ยะนั้น โดยการหารากที่สองใกล้เคียงกับจ านวนทีส่ามารถหารากที่สองได้ และประมาณรากที่สองของจ านวนนั้น
ด้วยรากที่สองของจ านวนที่ใกล้เคียงน้ัน ดังตัวอยา่ง เช่น 



  8   ใกล้เคียงกับ  9   และ  9   =  3  ดังนั้น 8 3   
  23  ใกล้เคียงกับ 25  และ 25  = 5  ดังนั้น 23 5  
  120  ใกล้เคียงกับ 121 และ 121  = 11  ดังนั้น 120 11  
 นอกจากการประมาณหารากที่สองที่เป็นจ านวนอตรรกยะ ดว้ยจ านวนเต็มแล้ว เราสามารถประมาณเป็น
ทศนิยมได ้
 ตัวอย่าง  จงหาค่าประมาณของ  
  ขั้นที่ 1  หาจ านวนเต็มบวกสองจ านวนเรียงกัน ที่ก าลังสองของจ านวนเตม็บวกนั้นมีค่าน้อยกว่า
และมากกว่าจ านวนทีต่้องการหารากที่สอง เช่น ต้องการหารากที่สองของ 5  จ านวนเต็มสองจ านวนน่าจะเป็น 2  
และ 3   โดยที ่      2 22 5 3    
        2 5 3        แสดงว่ารากที่สองของ  5   อยู่ระหว่าง 2   กับ 3   

  ขั้นที่ 2  น าจ านวนเต็มทัง้สองที่หาได้ในขั้นที่ 1  มาหาค่าเฉลี่ย  จะได้    2 3 5
2.5

2 2


      

  ขั้นที่ 3  น าค่าเฉลี่ยของข้ันที่ 2 ไปหารจ านวนทีต่้องการหารากที่สอง แล้วพิจารณาว่า จ านวนที่

ต้องการหารากที่สองอยูร่ะหว่างสองจ านวนใด   นั่นคือ 5
2

2.5
    แสดงว่า 5  อยู่ระหว่าง 2   กับ 2.5   

                                       จะได้  2 2 22 ( 5) 2.5    

                                               2 5 2.5     

  ขั้นที่ 4 น าจ านวนทั้งสองที่หาได้จากข้ันที่ 3  มาหาค่าเฉลี่ยเช่นเดียวกับข้ันที่ 2 และ 3  ไปเรื่อยๆ

จนกว่าจะได้ค่า ของรากที่สองของจ านวนที่ต้องการหารากที่สอง ตามต าแหน่งทศนิยมที่ตอ้งการ    

             จะได ้     2 2.5
2.25

2


             (ขั้นที่ 2 หาค่าเฉลี่ย) 

                                5
2.22

2.25
                (ขั้นที่ 3 น าไปหารจ านวนที่ต้องการหารากที่สอง) 

 แสดงว่า  2.22 5 2.25    

 จะได ้  2.22 2.25
2.235

2


    (ขั้นที่ 2 หาค่าเฉลี่ย) 

   5
2.237

2.235
    (ขั้นที่ 3 น าไปหารจ านวนที่ต้องการหารากที่สอง) 

 แสดงว่า  2 2 22.235 ( 5) 2.237   

   2.235 5 2.237   



จะได ้  2.235 2.237
2.236

2


  (ขั้นที่ 2 หาค่าเฉลี่ย) 

  5
2.2361

2.236
   (ขั้นที่ 3 น าไปหารจ านวนที่ต้องการหารากที่สอง)

แสดงว่า  2 2 22.236 ( 5) 2.2361   

  2.236 5 2.2361   

  ดังนั้น ค่าโดยประมาณ 5   คือ 2.236 และ 2.236  (ทศนิยม 3 ต าแหน่ง)  

 3. ครูให้ค าแนะน าโดยวธิกีารหารยาวเพิ่มเติม 

  3)  วิธีที่ 3 การหารากทีส่องโดยวิธีการตั้งหาร   ด าเนินการดังนี ้ 

  ขั้นที่ 1 แบ่งกลุ่มตัวเลขของจ านวนที่ต้องการหารากที่สอง ในส่วนของจ านวนเต็มแบ่งจากขวาไป

ซ้าย ส่วนทศนิยมแบ่งจากซ้ายไปขวากลุ่มละ 2 ตวั  เช่น ต้องการหารากทีส่องของ   315.426   3  15 . 42 60 

  ขั้นที่ 2 ตั้งหารยาว แล้วหาตัวเลข 2 ตัวที่เท่ากันคูณกัน ได้เท่ากับหรือน้อยกว่าตัวเลขที่อยู่กลุ่ม 

ซ้ายสุดหาเศษ   เหลือแล้วดึงเลขสองหลักในกลุ่มถัดไปลงมา  

  ขั้นที่ 3   น า 2 คูณ ผลลพัธ์ที่ได้น ามาเป็นตัวต้นของตัวหารครั้งตอ่ไปโดยหาเลข 0 ถึง  9 มา

ต่อท้าย ให้ผลคูณของตัวหารทั้งหมดกับตัวต่อทา้ยมีค่าเท่ากับหรือน้อยกวา่เศษเหลือและเลขสองหลักที่ดึงลงมา 

  ขั้นที่ 4  ท าเช่นเดียวกันกับข้ันที่ 2,3 ไปเรื่อย จนได้จ านวนที่เป็นรากที่สองมีทศนิยมตามที่

ต้องการ 

 4. ครูสรุปความรู้ที่ไดจ้ากการหาค่าประมาณพร้อมเปิดโอกาสให้นักเรียนถามเพื่อเกิดความเข้าใจทีม่ากขึ้น 

 5. ครูยกตัวอยา่งเกี่ยวกบัการประมาณคา่ของรากที่สาม  

 

 

การหารากที่สาม 
     ตัวอยา่ง   หาค่าประมาณของ  3 29  ท าไดด้ังนี้ 

  วิธีที่ 1 หาจ านวนจริง a  ที่ 3a  มีค่าใกล้เคียงกับ  29 

               จาก  33 27   และ   34 64  ดังนั้น   3 29   มีค่าประมาณมากกว่า 3 แต่ไม่ถึง 4 

                หาจ านวนจริงที่มากกวา่ 3  แต่น้อยกว่า 4 ที่ยกก าลังสามแล้วมีคา่ใกล้เคียง 29 



               พิจารณาจาก  3.1 , 3.2 , 3.3 , …, 3.9    จะไดว้่า   2(3.1) 29.791   

               ดังนั้น   3 29  มีค่าประมาณมากกวา่ 3 แต่ไม่ถึง  3.1 

                หาจ านวนจริงที่มากกวา่ 3 แต่น้อยกว่า 3.1 ที่ยกก าลังสามแล้วมีคา่ใกล้เคยีง 29 

               พิจารณาจาก   3.01, 3.02, 3.03, …, 3.09  (เน่ืองจาก 2(3.05) 28.373  ท าให้คาดเดาได้

ว่าจ านวนที่ควรทดลองยกก าลังสามควรมากกว่า 3.05 ) 

  เน่ืองจาก 2(3.08) 29.218   

                                 3(3.07) 28.934   

    3(3.06) 28.653   

  ดังนั้น   3.07  เป็นค่าประมาณของ   3 29   

 วิธีที่ 2 เน่ืองจาก     33 27    และ    34 64   
   ดังนั้น  3 29   มีค่าประมาณมากกวา่ 3 แต่ไม่ถึง   4 

  เน่ืองจาก 
3

33 4
(3.5) 42.875

2

 
  

 
  

  ดังนั้น  3 29   มีค่าประมาณมากกวา่ 3 แต่ไม่ถึง 3.5 

  เน่ืองจาก 
3

33 3.5
(3.25) 34.328

2

 
  

 
 

  ดังนั้น  3 29   มีค่าประมาณมากกวา่ 3 แต่ไม่ถึง 3.25 

  เน่ืองจาก 
3

33 3.25
(3.125) 30.518

2

 
  

 
 

  ดังนั้น  3 29   มีค่าประมาณมากกวา่ 3 แต่ไม่ถึง 3.125 

  เน่ืองจาก    
3

33 3.125
(3.0625) 28.723

2

 
  

 
 

  ดังนั้น    3 29   มีค่าประมาณมากกวา่ 3 แต่ไม่ถึง 3.25 

  เน่ืองจาก    
3

33.0625 3.125
(3.094) 29.618

2

 
  

 
 

  ดังนั้น    3 29   มีค่าประมาณมากกวา่ 3.0625 แต่ไม่ถึง 3.094 

  เน่ืองจาก    
3

33.0625 3.094
(3.078) 29.161

2

 
  

 
 

  ดังนั้น    3 29   มีค่าประมาณมากกวา่ 3.0625 แต่ไม่ถึง 3.078 



  เน่ืองจาก    
3

33.0625 3.078
(3.07) 28.934

2

 
  

 
 

  ดังนั้น    3 29   มีค่าประมาณของ   3 29  

  วิธีที่ 3    ใช้เครื่องคิดเลขที่มีฟังก์ชั่น  x y  จะได ้ 3 29  มีค่าประมาณ  3.072316826 

 6. ครูให้นักเรียนท าแบบฝึกหัดหน้า 12 ในเอกสารประกอบการเรียนเป็นการบ้านลงสมุด พร้อมก าหนดวัน
ส่งงาน 
 7. ครูอธิบายเรื่อง รากที่ n ของจ านวนจริงและยกตัวอย่างการหารากที่ n  เช่น 
  2 เป็นรากที่ 2 ของ 4 เพราะ 22 4   
  3 เป็นรากที่ 3 ของ 21 เพราะ 23 27  
  -5 เป็นรากที่ 3 ของ -125 เพราะ 3( 5) 125    
 โดยครูให้ท าแบบฝึกหัดเพิ่มเติมในเอกสารประกอบการเรียน หน้า 13 
 8. ครูอธิบายเรื่อง คา่หลักของรากที ่n โดยใช้ตวัอย่างจากการหารากที ่n และอธิบายถึงความแตกต่าง
ของการหาค่ารากที่ n และค่าหลักของรากที ่n  
 9. ครูอธิบายถึงสมบัติของรากที ่n และให้นักเรียนท าแบบฝึกหัดเพิ่มเติม หน้า 15 ในเอกสารประกอบการ
เรียนและให้นักเรียนท า worksheet 2 ในเอกสารประกอบการเรียนเป็นการบ้าน พร้อมก าหนดวนัส่ง 
กิจกรรมรวบยอด  
 10.  ครูและนักเรียนร่วมกันสรุปประเด็นเกี่ยวกับ การหาคา่ประมาณของรากที่สอง รากที่สาม รากที่ n 
ของจ านวนจริงและค่าหลักของรากที ่n 
  

สื่อ/อุปกรณ์/แหล่งการเรียนรู ้
 1. หนังสือเรียนรายวิชาคณิตศาสตรพ์ื้นฐาน เล่ม 2 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 4-6 กลุ่มสาระการเรียนรู้
 คณิตศาสตร ์ตามหลักสตูรแกนกลางการศึกษาขัน้พื้นฐาน พทุธศักราช 2251 จัดท าโดย สสวท.  
 2. เอกสารประกอบการเรียนคณิตศาสตร ์3 เรื่อง เลขยกก าลัง 
 3. Workbook discovering mathematics เล่ม 5 จัดท าโดย สถาบัน PDCA Education  
การวดัและประเมินผล   

เป้าหมาย หลักฐาน เครื่องมือวัด เกณฑ์การประเมิน 
สาระส าคัญ 
รากที ่n ของจ านวนจริง 
 
 
 

- สมุด 
-แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน 
(worksheet2) 

- สมุด 
-แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน
(worksheet2)  

- ตรวจสอบความถูกต้อง 
และความเข้าใจ 
- ความถูกต้องของ
แบบฝึกหัดไม่ต่ ากว่า 70% 



 -แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook  

-แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook 

คุณลักษณะอันพึง
ประสงค ์
- ใฝ่เรียนรู้และมุ่งมั่นใน
การท างาน 
- ตรงต่อเวลา 

- การเข้าเรียน 
- การส่งงาน 
- บันทึกหลังการสอน 

- การเข้าเรียน 
- การมีส่วนร่วมกันในชั้น
เรียน 

- เข้าเรียนตรงต่อเวลา 
- มีความกระตือรอืร้นในการ
เรียน 
 

สมรรถนะ 
- การแก้ปัญหา 
- การให้เหตุผล 
- ความสามารถในการ
สื่อสาร การสื่อความ 

- สมุด 
- แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน  
(worksheet2)   
- แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน 
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook 

- สมุด 
- แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน
(worksheet2)   
- แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook 

- ตรวจสอบความถูกต้องและ
ความเข้าใจ 
- ความถูกต้องของ
แบบฝึกหัดไม่ต่ ากว่า 70% 

 



บันทึกหลังการสอน  
 ผลการสอน 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

 ปัญหาและอุปสรรค 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

 ข้อเสนอแนะ 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

       ลงชื่อ ………………………………………………….. ผู้สอน 

           (นายปิยะชัย   อาสาสอน) 

                          ต าแหน่ง คร ู



 



แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 3 

หน่วยการเรยีนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง เรื่อง การหาผลบวก ผลต่าง ผลคูณและผลหารของกรณฑ์ 
วิชาคณิตศาสตร์  3 ชื่อรายวิชา  ค 32101  กลุ่มสาระการเรยีนรู้ คณิตศาสตร์ 
ชั้น มัธยมศึกษาปีที่ 5 ภาคเรียนที่ 1  ปีการศึกษา ..............  เวลา  2  คาบ 
ผู้สอน  นายปิยัชัย   อาสาสอน 

มาตรฐานการเรียนรู้  
  มาตรฐาน ค 1.1 เข้าใจถึงความหลากหลายของจ านวนและการใช้ 

  มาตรฐาน ค 1.2 เข้าใจถึงผลที่เกิดขึ้นจากการด าเนินการของจ านวนและความสัมพันธร์ะหว่าง 

การด าเนินการต่างๆ และการใช้การด าเนินการในการแก้ปัญหา 

  ตัวชี้วดั  ค 1.1 ม.4-6/3  มีความคดิรวบยอดเกี่ยวกับจ านวนจริงที่อยูใ่นรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้

ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะและจ านวนจริงในรูปกรณฑ์ 

  ตัวชี้วดั  ค 1.2 ม.4-6/1 เข้าใจความหมายและหาผลลัพธ์ที่เกิดจากการบวก การลบ การคูณ  

การหารจ านวนจริง จ านวนจริงที่อยู่ในรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ และจ านวนจริงที่อยู่ในรูป

กรณฑ ์

จุดประสงค์การเรียนรู ้
 1. ด้านความรู ้
  นักเรียนสามารถ 

   หาผลบวก ผลตา่ง ผลคณูและผลหารของกรณฑไ์ด้ 

 2. ด้านทักษะกระบวนการ 
  นักเรียนสามารถ 

  2.1 มีทักษะในการแก้ปัญหาและให้เหตุผลได้ 

  2.2 มีการสื่อสาร สื่อความหมายทางคณติศาสตร ์และการน าเสนอ 

  2.3 มีทักษะในการใช้สมบัติของเลขยกก าลังในการประยุกต์ใช้ได้ 

  3. ด้านคุณลักษณะ 
  นักเรียนต้องเป็นผู้ที่ 

  3.1 มีความรับผิดชอบ 

  3.2 มีระเบียบวินัย 

  3.3 ใฝ่เรียนรู้และมุ่งในการท างาน 



สาระการเรยีนรู ้
การหาผลบวก ผลตา่ง ผลคูณและผลหารของกรณฑ์ 

กิจกรรมการเรียนรู ้
 ขั้นน าเข้าสู่บทเรียน 
 ครูสรา้งความสนใจให้กับนักเรียนโดยการยกตวัอย่างกรณฑ์หลายๆตวัแล้วให้นักเรียนหาค่าแต่ละตัว แล้วลอง
น ามา บวก ลบ คูณ หาร เพื่อน าเข้าสู่บทเรียน 
 กิจกรรมพัฒนาผู้เรียน 
 1. ครูทบทวนความรู้เกี่ยวกับจ านวนจริงและการหารากที ่n ของจ านวนจริงโดยการถามตอบนักเรียน และให้
นักเรียนยกตัวอย่างเพิ่มเติม 
 2. ครูให้นักเรียนหาค่ารากในรูปของผลบวก ผลตา่ง ผลคูณและผลหาร โดยการบวกและการลบมีหลักการท า 
ดังนี้ 
 การบวกลบจ านวนที่อยู่ในกรณฑ ์
 หลักการ 1)  กรณฑ์ทีจ่ะน ามา บวก ลบ กันได ้กต็่อเมื่อ กรณฑ์ที่มีอันดับเดียวกันและจ านวนที่อยูใ่ต้
 กรณฑ์เป็นจ านวนเดียวกนั 
   2) การที่ท าให้จ านวนทีอ่ยู่ใต้กรณฑ์เท่ากัน ก็ใหท้ าจ านวนใต้กรณฑ์เป็นจ านวนเฉพาะหรือ
 จ านวนที่ต่ าที่สุด 
                      3) การบวก ลบ กรณฑ์ที่เหมือนกัน ให้น าสัมประสิทธิ์หน้ากรณฑ์มา บวก ลบ กนั เช่น 
  3 3 34 2 5 2 6 2   =   3(4 5 6) 2   =  33 2   และครูให้ตัวอย่างเพิ่มเติม ดังนี ้

 ตัวอย่าง จงหาคา่ของ 
 1) 2 32 8 6 2     

 วิธีท า 2 32 8 6 2   = 5 32 2 2 6 2    

   = 8 2 2 2 6 2    

    = (8 2 6) 2    

   = 4 2   

 2) 3 3 316 3 54 250      

 วิธีท า 3 3 316 54 250    = 3 33 3 332 2 ( 3) 2 5 2        

   = 3 3 32 2 (3)( 3) 2 5 2     

   = 3 3 32 2 9 2 5 2   



   = 3(2 9 5) 2   

   =  36 2   

 3) 3 8 2 50 4 32     

 วิธีท า 3 8 2 50 4 32   = 3 2 53 2 2 5 2 4 2     

   = 23(2) 2 2(5) 2 4(2 ) 2   

   = 6 2 10 2 16 2   

   = (6 10 16) 2   

   =   0   

 4)  42 18 200 2 64     

 วิธีท า 42 18 200 2 64   = 42 2 62 3 2 5 2 2 2      

    = 4 22(2) 3 2 5 2(2) 2   

    = 4 24 3 2 5 4 2   

    = 44 3 2 5 4 4   

 5) 6 34 25 20 45   

 วิธีท า 6 34 25 20 45   = 2 2 2 34 65 5 2 (3 5)      

   =    
11 1

2 2 2 324 65 (5 2 ) (3 5)       

   = 
11 1

3
62 25 (5 2) 3 5



     

   = 5 2 5 3 5   

   = (1 2 3) 5   

   = 2 5  

 3. ครูอธิบายเกี่ยวกับวิธกีารหาผลคณูและผลหารในรูปของกรณฑ ์ว่ามีหลักการท าดังนี้  

 หลักการ 1) กรณฑ์จะคณูเป็นจ านวนเดียวกันได้ ก็ต่อเมื่อ อันดับของกรณฑ์ต้องเหมือนกัน 

                 2) เมื่ออันดับของกรณฑ์เหมือนกัน ก็น าจ านวนภายใต้กรณฑ์คูณกัน 



 4. ครูยกตัวอยา่งการคูณและหารในรูปของกรณฑเ์พิ่มเติม ดังนี้ 

  ตัวอย่าง จงหาผลคูณต่อไปนี้ 

  1) 3 7 2 28  

  วิธีท า 3 7 2 28  = (3 2) 7 28   

     = 6 196  

     = 6 14   

     = 84   

  2) 
3 3

3

3 2 2 12

3

  

  วิธีท า 
3 3

3

3 2 2 12

3

  = 
3

3

(3 2) 2 12

3

   

     = 3
24

6
3

 

     = 36 8  

     = 6 2  = 12   

  3) 
3

3

32

4
 

  วิธีท า 
3

3

32

4
 = 3

32

4
  

     = 3 8  

     = 2   

 4) 
4 4

4 4

12 54

20 250
 

  วิธีท า 
4 4

4 4

12 54

20 250
 = 4

12 54

20 250




 

     = 4
81

625
 



     = 
4

4
4

3

5
 

     = 3

5
  

  5) 12 84 81a b  

  วิธีท า 12 84 81a b   = 4 12 84 3 a b  

      = 3 23a b  

  6) 3 210a b× 2ab  

  วิธีท า 3 210a b× 2ab  = 3 210a b 2ab  

        = 4 320a b  
        = 2ab 5b  
 5.  ครูให้นักเรียนท าหน้า 17 – 19 และ 23 - 24 ในเอกสารประกอบการเรียนเป็นเวลา 20 นาที โดยครู
คอยก ากับดูแล 
 6. ครูเรียกตัวแทนนักเรยีนออกมาเฉลย พร้อมกบัค าอธิบายของนักเรียน 
 7. ครูสรุปความเข้าใจของนักเรียนในการท าตวัอยา่ง และเปิดโอกาสให้นักเรียนได้ซักถาม 
 กิจกรรมรวบยอด  
 8.  ครูและนักเรียนร่วมกนัสรุปประเด็นเกี่ยวกับ การหาผลบวก ผลตา่ง ผลคูณและผลหารของจ านวนใน
รูปกรณฑ ์
 9. ครูให้นักเรียนท าแบบฝึกหัดในเอกสารประกอบการเรียน worksheet3เป็นการบ้านพร้อมก าหนดวันส่ง 
สื่อ/อุปกรณ์/แหล่งการเรียนรู ้
 1. หนังสือเรียนรายวิชาคณิตศาสตรพ์ื้นฐาน เล่ม 2 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 4-6 กลุ่มสาระการเรียนรู้
 คณิตศาสตร ์ตามหลักสตูรแกนกลางการศึกษาขัน้พื้นฐาน พทุธศักราช 2251 จัดท าโดย สสวท.  
 2. เอกสารประกอบการเรียนคณิตศาสตร ์3 เรื่อง เลขยกก าลัง 
 3. Workbook discovering mathematics เล่ม 5 จัดท าโดย สถาบัน PDCA Education  
 
 
 
 
 
 



การวดัและประเมินผล   

เป้าหมาย หลักฐาน เครื่องมือวัด เกณฑ์การประเมิน 
สาระส าคัญ 
การหาผลบวก ผลตา่ง 
ผลคูณและผลหารของ
กรณฑ ์
 
 
 

- สมุด 
-แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน 
(worksheet3) 
-แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook  

- สมุด 
-แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน
(worksheet3)  
-แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook 

- ตรวจสอบความถูกต้อง 
และความเข้าใจ 
- ความถูกต้องของ
แบบฝึกหัดไม่ต่ ากว่า 70% 

คุณลักษณะอันพึง
ประสงค ์
- ใฝ่เรียนรู้และมุ่งมั่นใน
การท างาน 
- ตรงต่อเวลา 

- การเข้าเรียน 
- การส่งงาน 
- บันทึกหลังการสอน 

- การเข้าเรียน 
- การมีส่วนร่วมกันในชั้น
เรียน 

- เข้าเรียนตรงต่อเวลา 
- มีความกระตือรอืร้นในการ
เรียน 
 

สมรรถนะ 
- การแก้ปัญหา 
- การให้เหตุผล 
- ความสามารถในการ
สื่อสาร การสื่อความ 

- สมุด 
- แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน  
(worksheet3)   
- แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน 
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook 

- สมุด 
- แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน
(worksheet3)   
- แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook 

- ตรวจสอบความถูกต้องและ
ความเข้าใจ 
- ความถูกต้องของ
แบบฝึกหัดไม่ต่ ากว่า 70% 
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แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 4 

หน่วยการเรยีนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง  เรื่อง เลขยกก าลังที่มีเลขช้ีก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 
วิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน  3 ชื่อรายวิชา  ค 32101  กลุ่มสาระการเรยีนรู้ คณิตศาสตร์ 
ชั้น มัธยมศึกษาปีที่ 5 ภาคเรียนที่ 1  ปีการศึกษา ................  เวลา  1  คาบ 
ผู้สอน  นายปิยะชัย   อาสาสอน 
 

มาตรฐานการเรียนรู้  
  มาตรฐาน ค 1.1 เข้าใจถึงความหลากหลายของจ านวนและการใช้ 

  มาตรฐาน ค 1.2 เข้าใจถึงผลที่เกิดขึ้นจากการด าเนินการของจ านวนและความสัมพันธร์ะหว่าง 

การด าเนินการต่างๆ และการใช้การด าเนินการในการแก้ปัญหา 

  ตัวชี้วดั  ค 1.1 ม.4-6/3  มีความคดิรวบยอดเกี่ยวกับจ านวนจริงที่อยูใ่นรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้

ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะและจ านวนจริงในรูปกรณฑ์ 

  ตัวชี้วดั  ค 1.2 ม.4-6/1 เข้าใจความหมายและหาผลลัพธ์ที่เกิดจากการบวก การลบ การคูณ  

การหารจ านวนจริง จ านวนจริงที่อยู่ในรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ และจ านวนจริงที่อยู่ในรูป

กรณฑ ์

จุดประสงค์การเรียนรู ้
 1. ด้านความรู ้
  นักเรียนสามารถ เขียนกรณฑ์ให้อยู่ในรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะได ้  

 2. ด้านทักษะกระบวนการ 
  นักเรียนสามารถ 

  2.1 มีทักษะในการแก้ปัญหาและให้เหตุผลได้ 

  2.2 มีการสื่อสาร สื่อความหมายทางคณติศาสตร ์และการน าเสนอ 

  2.3 มีทักษะในการใช้สมบัติของเลขยกก าลังในการประยุกต์ใช้ได้ 

 3. ด้านคุณลักษณะ 
  นักเรียนต้องเป็นผู้ที่ 

  3.1 มีความรับผิดชอบ 

  3.2 มีระเบียบวินัย 

  3.3 ใฝ่เรียนรู้และมุ่งในการท างาน 



สาระการเรยีนรู ้
เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ 

กิจกรรมการเรียนรู ้
 ขั้นน าเข้าสู่บทเรียน 
  ครูทบทวนสมบัติรากที ่n ของจ านวนจริง 

 กิจกรรมพัฒนาผู้เรียน 

  1. ครูบอกบทนิยามในการเขียนเลขชี้ก าลังเป็นตรรกยะ 

 บทนิยาม ให้ a   เป็นจ านวนจริง m  และ n   เป็นจ านวนเต็มที่ n >1  และ m

n
 เป็นเศษส่วนอย่างต่ า     

            จะไดว้่า          

m
m 1

mnn na = a = ( a )
 
 
 

    

                      
m 1

m mnn na = a = a  

  ครูยกตวัอย่างเพิ่มเติมเพือ่ความเข้าใจที่มากขึ้น 

 จากบทนิยาม   
2

2 1
2

33 32 2 2
 

  
 

      และ     
2 1

2 33 32 2 4   

หมายเหตุ จากบทนิยามของ 
m

na  ถ้า m<0  แล้ว  a  ต้องไม่เป็น 0    

                         เชน่   a = 0 , m = 1  และ n =2    

            จะได้     
m 1 1

1 1n 2 2
1

a 0 (0 ) 0
0



      ซึ่ง  1

0
   ไม่มีความหมายทางคณิตศาสตร์ 

   

  2. ครูยกตัวอยา่งการหาค่าของเลขยกก าลังโดยใช้การเขียนให้อยู่ในรูปของเลขยกก าลัง 

  รายละเอียดกิจกรรมการเรียนรู้ โดยใช้รูปแบบการแก้ปัญหาโดยโพลยาและชอเอ็นเฟลด์  (Polya 

and Schoenfeld) ดังนี ้

 1)  ขั้นท าความเข้าใจปัญหา (การอ่านและการวเิคราะห)์  คือ ดูโจทย์วา่เป็นโจทย์ประเภทไหนและโจทย์

ต้องการอะไร 

 2)  ขั้นวางแผนแก้ปัญหา (การส ารวจ)  คือ การตรวจสอบบทนิยามและทฤษฎีบทจากที่ได้เคยเรียนมาก่อน



หน้า ว่าสามารถน ามาใชใ้นการแก้ปัญหาได้หรือไม่ และลองวางแผนว่าจะแก้ปัญหาจากสิ่งที่มีได้อย่างไร 

 3)  ขัน้ด าเนินการตามแผน (การน าไปใช)้ คือ เมื่อนักเรียนสามารถเข้าใจปัญหาและทราบถึงวิธีการ

แก้ปัญหาแล้ว ลองลงมือแก้ปัญหาตามแผนที่ด าเนินการไว้ 

 4) ขั้นตรวจสอบผลลัพธ ์คือ เมื่อนักเรียนได้ค าตอบแล้วสามารถน าค าตอบไปแทนในสมการ เพื่อ
ตรวจสอบว่าค าตอบน้ันถูกต้องหรือไม่ 
 

  ตัวอย่าง   
3

225

4

 
 
 

  

  วิธีท า    
3

225

4

 
 
 

  =  
3

2 2

2

5

2

 
 
 

  

      = 
3

2
2

3
2

2

5

2





 
 
 
 
 

  

      =  
3

3

5

2

 
 
 

  

 

   ตัวอย่าง       
2 21

0 23 32
1

5 (0.25) (8 )(2 ) ( )
27


    

   วิธีท า   =  
1

2 2
2 3

2 33 3
25

1 2 (2 ) 3
100

 
 

  
    
   

  

      =  

1
22 2 3

2 2 3

2

5
1 2 (2 ) 3

10

 
   

  
  

         

 

      =    2 ( 2) 25
1 2 3

10

  
   
 

 

      = 5
1 1 9

10
    

      = 75

10
  

  ตัวอย่าง 

3
1 1 1

23 6 3

1 21

6 32

8 a b c

2a b c

 
 
 
 
 

 



  วิธีท า   = 
1 1 1

3 3 3
2 33 6 3

1 21
3 33

3 6 32

8 a b c

2 a b c

  


 

 
 
 
 
 

 

      = 
1

62

3 1

22 2

8a b c

8a b c

 
 
 
 
 

 

      = 
1 3 1

6
1 22 2 2a b c

 
  

      = 
2 11

12 2a b c


  

      = 
11

2b

c a
 

 

 3.  ครูให้นักเรียนท าข้อที่เหลือเอง โดยครูจะคอยก ากับดูแล 
 4.  ครูสอนเรื่องต่อไป เรือ่งรูปแบบรากที่ควรทราบ 

      ทฤษฎีบท  ให้  x =a+b , y=ab   

                       ดังนั้น รากที่สองของ x ±2 y     =  รากที่สองของ  2( a+ b)  
                                                                =      ±( a ± b)   

     และ  (a+b)±2 ab   หรือ   x ±2 y        =      a ± b    

 

โจทย์ หา a,b  โดย 

x=a+b , y=a b  
จะได้  (a+b)±2 a b  ค าตอบ =  ( a b)    

1)  4 2 3   a b   4   และ  ab  = 3 
a   3  , b   1 

 = (3 1) 2 3 1     = ( 3 1)   = 3 1  

2)  8 2 15   a b   8   และ  ab  = 15 
a   5  , b   3 

= (5 3) 2 5 3    = ( 5 3)   = 5 3  

3)  12 2 35   a b   12  และ  ab  = 35
a   7  , b   5 

= (7 5) 2 7 5    = ( 7 5)   = 7 5  

4)  13 2 22   a b   13   และ  ab  = 22 
a   11  , b   2 

= (11 2) 2 11 2    = ( 11 2)   = 11 2  



5)  16 2 39  a b   16   และ  ab  = 39 
a   13  , b   3 

= (13 3) 2 13 3    = ( 13 3)   = 13 3  

6)  11 2 24   a b   11   และ  ab  = 24 
a   8  , b   3 

= (8 3) 2 8 3    = ( 8 3)   = 8 3  

 

  5. ครูสอนถึงเรื่องรูปแบบรากเพิ่มเติม ในกรณีที่ไม่เข้าฟอร์ม 
 แบบที่ 1  หน้า  ab  มีตัวเลขมากกว่า 2 สามารถกระจายตัวทีเกินเข้าไปข้างใน   ab   ได ้เช่น 

               18 8 5    =    18 2 4 5    

     = 218 2 4 5   

     = 18 2 16 5   

     = 18 2 80  

     = (10 8) 2 8 10    

     = 8 10  

     = 2 2 10  

 แบบที่ 2  หน้า ab  มีค่า 1 และ ab  มีตัวร่วมสามารถดงึออกนอกรากได้   เช่น 

              9 80     =   29 2 20   

      = 9 2 20  

      = (5 4) 2 5 4    

      = 5 4  

      = 5 2   

    แบบที่ 3  หน้า ab  มีค่า 1 และ ab  ไม่สามารถดึงตวัรว่มออกมาได ้จัดการโดยคณู 2 เข้าไปทั้งเศษ

และส่วน เช่น 

               4 15     =   2
(4 15)

2
  



     = (8 2 15)

2

  

     = (8 2 15)

2

  

     = (5 3) 2 5 3

2

    

     = 5 3

2

  

     = 5 3 2

2 2


  

     = 10 6

2

  

  6.   ครูให้นักเรียนท าหน้า 41  ในเอกสารประกอบการเรียนเป็นเวลา 20 นาที โดยครูคอยก ากับ
 ดูแล 
  7. ครูเรียกตัวแทนนักเรยีนออกมาเฉลย พร้อมกบัค าอธิบายของนักเรียน 
  8. ครูสรุปความเข้าใจของนักเรียนในการท าตวัอยา่ง และเปิดโอกาสให้นักเรียนได้ซักถาม 
 กิจกรรมรวบยอด  
  9.  ครูและนักเรียนร่วมกนัสรุปประเด็นเกี่ยวกับการเขียนรากในรูปของเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลัง
 เป็นจ านวนตรรกยะและรูปแบบรากของรากที่ตดิราก   
  10. ครูให้นักเรียนท าแบบฝึกหัดในเอกสารประกอบการเรียน worksheet 4 และ worksheet 5 
 เป็นการบ้านพร้อมก าหนดวันส่ง 
สื่อ/อุปกรณ์/แหล่งการเรียนรู ้
 1. หนังสือเรียนรายวิชาคณิตศาสตรพ์ื้นฐาน เล่ม 2 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 4-6 กลุ่มสาระการเรียนรู้
 คณิตศาสตร ์ตามหลักสตูรแกนกลางการศึกษาขัน้พื้นฐาน พทุธศักราช 2251 จัดท าโดย สสวท.  
 2. เอกสารประกอบการเรียนคณิตศาสตร ์3 เรื่อง เลขยกก าลัง 
 3. Workbook discovering mathematics เล่ม 5 จัดท าโดย สถาบัน PDCA Education  
 
 
 
 
 
 



การวดัและประเมินผล   

เป้าหมาย หลักฐาน เครื่องมือวัด เกณฑ์การประเมิน 
สาระส าคัญ 
เลขยกก าลังที่มีเลขชี้
ก าลังเป็นจ านวน 
ตรรกยะ 
 
 

- สมุด 
-แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน 
(worksheet4และ5) 
-แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook  

- สมุด 
-แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน
(worksheet4และ5) 
-แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook 

- ตรวจสอบความถูกต้อง 
และความเข้าใจ 
- ความถูกต้องของ
แบบฝึกหัดไม่ต่ ากว่า 70% 

คุณลักษณะอันพึง
ประสงค ์
- ใฝ่เรียนรู้และมุ่งมั่นใน
การท างาน 
- ตรงต่อเวลา 

- การเข้าเรียน 
- การส่งงาน 
- บันทึกหลังการสอน 

- การเข้าเรียน 
- การมีส่วนร่วมกันในชั้น
เรียน 

- เข้าเรียนตรงต่อเวลา 
- มีความกระตือรอืร้นในการ
เรียน 
 

สมรรถนะ 
- การแก้ปัญหา 
- การให้เหตุผล 
- ความสามารถในการ
สื่อสาร การสื่อความ 

- สมุด 
- แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน  
(worksheet4และ5) 
- แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน 
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook 

- สมุด 
- แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน
(worksheet4และ5) 
- แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook 

- ตรวจสอบความถูกต้องและ
ความเข้าใจ 
- ความถูกต้องของ
แบบฝึกหัดไม่ต่ ากว่า 70% 

 



บันทึกหลังการสอน  
 ผลการสอน 
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           (นายปิยะชัย   อาสาสอน) 

                          ต าแหน่ง คร ู



 

 



แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 5 

หน่วยการเรยีนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง  เรื่อง การแก้สมการเครื่องหมายกรณฑ์ 
วิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน  3 ชื่อรายวิชา  ค 32101  กลุ่มสาระการเรยีนรู้ คณิตศาสตร์ 
ชั้น มัธยมศึกษาปีที่ 5 ภาคเรียนที่ 1  ปีการศึกษา ....................  เวลา  2  คาบ 
ผู้สอน  นายปิยะชัย   อาสาสอน 

มาตรฐานการเรียนรู้  
  มาตรฐาน ค 1.1 เข้าใจถึงความหลากหลายของจ านวนและการใช้ 

  มาตรฐาน ค 1.2 เข้าใจถึงผลที่เกิดขึ้นจากการด าเนินการของจ านวนและความสัมพันธร์ะหว่าง 

การด าเนินการต่างๆ และการใช้การด าเนินการในการแก้ปัญหา 

  ตัวชี้วดั  ค 1.1 ม.4-6/3  มีความคดิรวบยอดเกี่ยวกับจ านวนจริงที่อยูใ่นรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้

ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะและจ านวนจริงในรูปกรณฑ์ 

  ตัวชี้วดั  ค 1.2 ม.4-6/1 เข้าใจความหมายและหาผลลัพธ์ที่เกิดจากการบวก การลบ การคูณ  

การหารจ านวนจริง จ านวนจริงที่อยู่ในรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ และจ านวนจริงที่อยู่ในรูป

กรณฑ ์

จุดประสงค์การเรียนรู ้
 1. ด้านความรู ้
  นักเรียนสามารถ แก้สมการในรูปของเครื่องหมายกรณฑ์ได ้

 2. ด้านทักษะกระบวนการ 
  นักเรียนสามารถ 

  2.1 มีทักษะในการแก้ปัญหาและให้เหตุผลได้ 

  2.2 มีการสื่อสาร สื่อความหมายทางคณติศาสตร ์และการน าเสนอ 

  2.3 มีทักษะในการใช้สมบัติของเลขยกก าลังในการประยุกต์ใช้ได้ 

 3. ด้านคุณลักษณะ 
  นักเรียนต้องเป็นผู้ที่ 

  3.1 มีความรับผิดชอบ 

  3.2 มีระเบียบวินัย 

  3.3 ใฝ่เรียนรู้และมุ่งในการท างาน 

 



สาระการเรยีนรู ้
การแก้สมการเครื่องหมายกรณฑ์และการแก้สมการที่อยู่ในรูปของเลขยกก าลัง 

กิจกรรมการเรียนรู ้
 ขั้นน าเข้าสู่บทเรียน 
  ครูพดูถึงการแก้สมการในปกติ ว่าเรามีการแก้อยา่งไรเพื่อที่จะน ามาชว่ยในการแก้สมการในรูป

ของกรณฑ ์

 กิจกรรมพัฒนาผู้เรียน 
  1. ครูบอกถึงหลักการวิธกีารแก้สมการหาค าตอบของสมการในรูปเครื่องหมายกรณฑ์ จะมีหลัก

ในการแกด้ังนี้ 

หลักการ   1) ถ้ากรณีเป็นรากที่สอง จะใชว้ิธียกก าลังสองทั้งสองข้างเพื่อท าลาย " " เช่น 2( a ) =a   

    2) ถ้าเป็นรากที่มากกว่า 2 ให้ใช้วิธีการยกก าลงัตามล าดับของราก เพือ่ท าลายราก 

    เช่น      44( a ) =a     ,  1010( a ) =a   เป็นต้น 

    3) เมื่อก าจัดรากแล้ว ก็แก้สมการหาค่าตวัแปร โดยวธิีการทัว่ๆไป 

  2. รายละเอียดกิจกรรมการเรียนรู ้โดยใช้รูปแบบการแก้ปัญหาโดยโพลยาและชอเอ็นเฟลด์  

(Polya and Schoenfeld) ดังนี้ 

 1)  ขั้นท าความเข้าใจปัญหา (การอ่านและการวเิคราะห)์  คือ ดูโจทย์วา่เป็นโจทย์ประเภทไหนและโจทย์

ต้องการอะไร 

 2)  ขั้นวางแผนแก้ปัญหา (การส ารวจ)  คือ การตรวจสอบบทนิยามและทฤษฎีบทจากที่ได้เคยเรียนมาก่อน

หน้า ว่าสามารถน ามาใชใ้นการแก้ปัญหาได้หรือไม่ และลองวางแผนว่าจะแก้ปัญหาจากสิ่งที่มีได้อย่างไร 

 3)  ขั้นด าเนินการตามแผน (การน าไปใช)้ คือ เมื่อนักเรียนสามารถเข้าใจปัญหาและทราบถึงวิธีการ

แก้ปัญหาแล้ว ลองลงมือแก้ปัญหาตามแผนที่ด าเนินการไว ้

 4) ขั้นตรวจสอบผลลัพธ ์คือ เมื่อนักเรียนได้ค าตอบแล้วสามารถน าค าตอบไปแทนในสมการ เพื่อ

ตรวจสอบว่าค าตอบน้ันถูกต้องหรือไม่ 

 ตัวอย่าง จงหาคา่ x   จากสมการ  x 1 x 2     

 วิธีท า             x 1   = x 2   

     
2

x 1  =  
2

x 2  



    x+1   = 2x 4 x 4    

    4 x    = 3   

    x    = 3

4
  

    x    = 9

16
  

 ตรวจค าตอบ แทนค่า     9
x

16
  ในสมการ x 1 x 2    เป็นเท็จ  

   ดังนั้น สมการนี้ไม่มีค าตอบ 

 ตัวอย่างท่ี  จงหาค่า  x  จากสมการ  3x+7 = x+1 
           วิธีท า   3x+7  = x+1  

     
2

3x+7  =  
2

x+1  

    3x+7   = 2x 2x 1    
    2x x 6    = 0 
    (x 3)(x 2)    = 0 
     x   = 3, 2   

 ตรวจค าตอบ  แทนค่า 2  ในสมการ 3x+7 = x+1 จะได ้1 1    เป็นเท็จ 
         x    = 3   

 ตัวอย่างท่ี  จงหาค่า x จากสมการ  2x x+1
+ = 2

x+1 2x
 

 วิธีท า ก าหนดให้  2x
a

x+1
    จะได้ 

    1
a

a
    = 2   

    

2

1
a

a

 
  

 
   = 22  

    a 2 a 1     = 0   



    
1 1

2 2(a 1)(a 1)    = 0  

     
1

2a    = 1  
  จะได ้   a    = 1 

 เน่ืองจาก   2x
a

x+1
   แทนคา่ a  = 1  จะได้  2x

x+1
     =       1 

      2x x     =     1 
         x       = 1 

 ตรวจค าตอบ  แทนค่า 1 ในสมการ 2x x+1
+ = 2

x+1 2x
 จะท าให้สมการเป็นจริง 

         x    = 1  

  3.   ครูให้นักเรียนท าแบบฝึกหัดหน้า 45  ในเอกสารประกอบการเรียนเป็นเวลา 20 นาที โดยครู
คอยก ากับดูแล 
  4. ครูเรียกตัวแทนนักเรยีนออกมาเฉลย พร้อมกบัค าอธิบายของนักเรียน 
  5. ครูสรุปความเข้าใจของนักเรียนในการท าตวัอยา่ง และเปิดโอกาสให้นักเรียนได้ซักถาม 
  6. ครูสอนเรื่องการแก้สมการที่อยูใ่นรูปของเลขยกก าลัง โดยอธิบายดังตอ่ไปน้ี 
  การแก้สมการทีอ่ยู่ในรูปเลขยกก าลัง สามารถท าได้โดยการปรับฐานของเลขยกก าลังให้เท่ากัน
หรือการปรับเลขชี้ก าลังของเลขยกก าลังให้เท่ากัน โดยใช้สมบัตติ่างๆ ของเลขยกก าลังมาช่วยในการปรับให้เท่ากัน  
ซึ่งหลักที่ส าคัญคือ  ต้องท าให้ฐานของเลขยกก าลัง ของทั้งสองข้างให้เท่ากันจากนั้นจับก าลังให้เท่ากัน 
    ดังสมบัตติ่อไปนี้ สมบัติของเลขยกก าลัง เมื่อ a,b 0     และ  a 1 ,  b 1    

                            ถ้า  x ya = a   แล้ว  x = y    
  7. ครูให้ตัวอยา่งเพื่อเพิ่มความเข้าใจที่มากขึ้น 

 ตัวอย่าง  จงหาคา่ x จากสมการต่อไปนี้ 

 1)  x2 4        2)  x 1
2

8
  

 วิธีท า  x 22 2       วิธีท า    x 32 2  

   x 2         x 3    

 3)  x2 1       4) x2 4   
 วิธีท า  x 12 1       วิธีท า    ไม่สามารถจดัให้อยู่ในรูป ?2  ได ้

   x 1         x   



 5)  x 1
3

81
        6)  x5 125  

 วิธีท า  x 43 3       วิธีท า    x 35 5  
   x 4          x 3   

 ตัวอย่าง  จงหาคา่ x  จากสมการ 
x

2 3

3 2

 
 

 
  

          วิธีท า  
x 1

2 2

3 3



   
   

   
 

   x 1    

 ตัวอย่าง  จงหาคา่ x  จากสมการ 2x10 0.0001  

 วิธีท า  2x 510 10  
  ดังนั้น  2x 5    

  5
x

2


   

 ตัวอย่าง  จงหาค่า x  จากสมการ 81 729x   

 วิธีท า       81 729x  
     2 69 3x  
     2 69 3x  
     4 63 3x  
 ดังนั้น    4x 6   

    3
x

2
    

 ตัวอย่าง    จงหาค่า x  จากสมการ 
2 2

1 1

4 256



   
   

   

x

 

 วิธีท า            

2x

2

1

2

 
 
 

  = 

2

8

1

2



 
 
 

  

         

4x
1

2

 
 
 

  = 

8( 2)
1

2



 
 
 

 

         

4x
1

2

 
 
 

  = 

16
1

2



 
 
 

 



 ดังนั้น    4x   = 16  

   x  = 
16

4
4


   

 ตัวอย่าง  จงหาคา่ x  จากสมการ  
22x x 1

3
27


  

 วิธีท า  จากโจทย์เราสามารถจดัรูปใหม่ได้ 

     
22x x

3
  = 

3

1

3
 

    
22x x

3
  = 33  

  เพราะฉะนัน้ 22x x  = 3  

    22x x 3   = 0  

    2x 2x 3   = 0  

แยกตัวประกอบ  (x 3)(x 1)    = 0  

 ดงันัน้   x   =    3, 1   

  8.   ครูให้นักเรียนท าแบบฝึกหัดในข้อที่เหลือ  ในเอกสารประกอบการเรียนเป็นเวลา 20 นาที 
 โดยครูคอยก ากับดูแล 
  9. ครูเรียกตัวแทนนักเรยีนออกมาเฉลย พร้อมกบัค าอธิบายของนักเรียน 
  10. ครูสรุปความเข้าใจของนักเรียนในการท าตวัอย่าง และเปิดโอกาสให้นกัเรียนได้ซักถาม 
  กิจกรรมรวบยอด  
  11.  ครูและนักเรียนร่วมกันสรุปประเด็นเกี่ยวกับการแก้สมการในรูปของรากและในรูปของเลข
 ยกก าลัง   
  12. ครูให้นักเรียนท าแบบฝึกหัดในเอกสารประกอบการเรียน เป็นการบ้านพร้อมก าหนดวันส่ง 
  สื่อ/อุปกรณ์/แหล่งการเรียนรู ้
 1. หนังสือเรียนรายวิชาคณิตศาสตรพ์ื้นฐาน เล่ม 2 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 4-6 กลุ่มสาระการเรียนรู้
 คณิตศาสตร ์ตามหลักสตูรแกนกลางการศึกษาขัน้พื้นฐาน พทุธศักราช 2251 จัดท าโดย สสวท.  
 2. เอกสารประกอบการเรียนคณิตศาสตร ์3 เรื่อง เลขยกก าลัง 
 3. Workbook discovering mathematics เล่ม 5 จัดท าโดย สถาบัน PDCA Education  
 
 
 
 



การวดัและประเมินผล   

เป้าหมาย หลักฐาน เครื่องมือวัด เกณฑ์การประเมิน 
สาระส าคัญ 
การแก้สมการ
เครื่องหมายกรณฑ ์
และเลขยกก าลัง 

- สมุด 
-แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน 
-แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook  

- สมุด 
-แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน 
-แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook 

- ตรวจสอบความถูกต้อง 
และความเข้าใจ 
- ความถูกต้องของ
แบบฝึกหัดไม่ต่ ากว่า 70% 

คุณลักษณะอันพึง
ประสงค ์
- ใฝ่เรียนรู้และมุ่งมั่นใน
การท างาน 
- ตรงต่อเวลา 

- การเข้าเรียน 
- การส่งงาน 
- บันทึกหลังการสอน 

- การเข้าเรียน 
- การมีส่วนร่วมกันในชั้น
เรียน 

- เข้าเรียนตรงต่อเวลา 
- มีความกระตือรอืร้นในการ
เรียน 
 

สมรรถนะ 
- การแก้ปัญหา 
- การให้เหตุผล 
- ความสามารถในการ
สื่อสาร การสื่อความ 

- สมุด 
- แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน  
- แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน 
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook 

- สมุด 
- แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน 
- แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook 

- ตรวจสอบความถูกต้องและ
ความเข้าใจ 
- ความถูกต้องของ
แบบฝึกหัดไม่ต่ ากว่า 70% 

 



บันทึกหลังการสอน  
 ผลการสอน 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
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แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 6 

หน่วยการเรยีนรู้ที่ 1 เลขยกก าลัง  เรื่อง การประยุกต์ของเลขยกก าลัง 
วิชาคณิตศาสตร์  3 ชื่อรายวิชา  ค 32101  กลุ่มสาระการเรยีนรู้ คณิตศาสตร์ 
ชั้น มัธยมศึกษาปีที่ 5 ภาคเรียนที่ 1  ปีการศึกษา ......................  เวลา  2  คาบ 
ผู้สอน  นายปิยะชัย   อาสาสอน   
 

มาตรฐานการเรียนรู้  
  มาตรฐาน ค 1.1 เข้าใจถึงความหลากหลายของจ านวนและการใช้ 

  มาตรฐาน ค 1.2 เข้าใจถึงผลที่เกิดขึ้นจากการด าเนินการของจ านวนและความสัมพันธร์ะหว่าง 

การด าเนินการต่างๆ และการใช้การด าเนินการในการแก้ปัญหา 

  ตัวชี้วดั  ค 1.1 ม.4-6/3  มีความคดิรวบยอดเกี่ยวกับจ านวนจริงที่อยูใ่นรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้

ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะและจ านวนจริงในรูปกรณฑ์ 

  ตัวชี้วดั  ค 1.2 ม.4-6/1 เข้าใจความหมายและหาผลลัพธ์ที่เกิดจากการบวก การลบ การคูณ  

การหารจ านวนจริง จ านวนจริงที่อยู่ในรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ และจ านวนจริงที่อยู่ในรูป

กรณฑ ์

จุดประสงค์การเรียนรู ้
 1. ด้านความรู ้
  นักเรียนสามารถ แก้สมการในรูปของเครื่องหมายกรณฑ์ได ้

 2. ด้านทักษะกระบวนการ 
  นักเรียนสามารถ 

  2.1 มีทักษะในการแก้ปัญหาและให้เหตุผลได้ 

  2.2 มีการสื่อสาร สื่อความหมายทางคณติศาสตร ์และการน าเสนอ 

  2.3 มีทักษะในการใช้สมบัติของเลขยกก าลังในการประยุกต์ใช้ได้ 

 3. ด้านคุณลักษณะ 
  นักเรียนต้องเป็นผู้ที่ 

  3.1 มีความรับผิดชอบ 

  3.2 มีระเบียบวินัย 

  3.3 ใฝ่เรียนรู้และมุ่งในการท างาน 



สาระการเรยีนรู ้
  การประยุกต์ของเลขยกก าลัง 

กิจกรรมการเรียนรู ้
 ขั้นน าเข้าสู่บทเรียน 
  ครูพดูถึงการแก้สมการในปกติ ว่าเรามีการแก้อยา่งไรเพื่อที่จะน ามาชว่ยในการแก้สมการในรูป

ของกรณฑ ์

 กิจกรรมพัฒนาผู้เรียน 
  1. ครูบอกถึงหลักการวิธกีารแก้สมการหาค าตอบของสมการในรูปเครื่องหมายกรณฑ์ จะมีหลัก

ในการแกด้ังนี้ 

หลักการ   1) ถ้ากรณีเป็นรากที่สอง จะใชว้ิธียกก าลังสองทั้งสองข้างเพื่อท าลาย " " เช่น 2( a ) =a   

    2) ถ้าเป็นรากที่มากกว่า 2 ให้ใช้วิธีการยกก าลงัตามล าดับของราก เพือ่ท าลายราก 

    เช่น      44( a ) =a     ,  1010( a ) =a   เป็นต้น 

    3) เมื่อก าจัดรากแล้ว ก็แก้สมการหาค่าตวัแปร โดยวธิีการทัว่ๆไป 

  2. รายละเอียดกิจกรรมการเรียนรู ้โดยใช้รูปแบบการแก้ปัญหาโดยโพลยาและชอเอ็นเฟลด์  

(Polya and Schoenfeld) ดังนี้ 

  1)  ขั้นท าความเข้าใจปัญหา (การอ่านและการวเิคราะห์)  คือ ดูโจทย์วา่เป็นโจทย์ประเภทไหน

และโจทย์ต้องการอะไร 

  2)  ขั้นวางแผนแก้ปัญหา (การส ารวจ)  คือ การตรวจสอบบทนิยามและทฤษฎีบทจากที่ได้เคย

เรียนมาก่อนหน้า วา่สามารถน ามาใช้ในการแก้ปัญหาได้หรือไม่ และลองวางแผนว่าจะแก้ปัญหาจากสิ่งที่มีได้

อย่างไร 

  3)  ขั้นด าเนินการตามแผน (การน าไปใช)้ คือ เมื่อนักเรียนสามารถเข้าใจปัญหาและทราบถึง

วิธีการแก้ปัญหาแล้ว ลองลงมือแก้ปัญหาตามแผนที่ด าเนินการไว้ 

  4) ขั้นตรวจสอบผลลัพธ ์คือ เมื่อนักเรียนได้ค าตอบแล้วสามารถน าค าตอบไปแทนในสมการ เพื่อ
ตรวจสอบว่าค าตอบน้ันถูกต้องหรือไม่ 
  3. ครูจะบอกถึงความส าคัญกับนักเรียนเกี่ยวกับการน าความรู้เรื่องเลขยกก าลังไปใช้ใน
ชีวิตประจ าวันได้อยา่งไรบ้าง เช่น การค านวณหาอัตราเงินเฟ้อ การค านวณอัตราดอกเบ้ียและอื่นๆ 



  อัตราเงินเฟ้อคือ  ภาวะที่ราคาสินค้าและบริการโดยทั่วไปในระบบเศรษฐกิจสูงข้ึนเรื่อย  ซึ่งก็จะมีผลท า
ให้ค่าของเงินที่เราถืออยู่ลดลง 

          การค านวณหาอัตราเงินเฟ้อ 

                               โดยใช้สูตร      

1

1
nq

r
p

 
  

 
  

                              เมื่อ    r แทน อัตราเงินเฟ้อ 
                                      p แทน ราคาสินค้าเมื่อ n ปีที่แล้ว 
                                      q แทน ราคาชนิดเดียวกันในเวลาปัจจุบัน  
                                      n แทน จ านวนปี  

 ตัวอย่าง   จงหาอตัราเงนิเฟ้อจากราคาที่ดินแปลงหน่ึง ซึ่งปัจจุบันราคา 500,000 บาท 
   โดยเมื่อ 12 ปีที่แล้วที่ดินแปลงนี้ราคา    80,000 บาท 

  วิธีท า      จากโจทย์ก าหนดสมการการค านวณหาอัตราเงินเฟ้อ ดังนี้      

1

1
nq

r
p

 
  

 
 

 โดยโจทยต์้องการหาอัตราเงินเฟ้อ นั่นคือ r  
 และจากโจทย์จะทราบวา่  p แทน ราคาสินค้าเมื่อ 12 ปีที่แล้ว คือ 80,000 
                                    q แทน ราคาชนิดเดียวกันในเวลาปัจจุบันคือ 500,000 
                                       n แทน จ านวนปี คือ 12 ปี 

 จากสูตรจะได ้     r = 

1

12500,000
1

80000

 
 

 
 

     = 

1

1250
1

8

 
 

 
 

     = 1.165 1   

     = 0.165  

  สรุปได้ว่า อัตราเงินเฟ้อซึ่งประมาณจากราคาที่ดินปัจจุบันเท่ากับ 0.165 หรือ 16.5%  

การค านวณอัตราดอกเบี้ยเงินกู้ 

    โดยใช้สูตร    (1 r)tA P    
                              เมื่อ   A    แทน จ านวนเงินต้นพร้อมดอกเบ้ีย 



           P    แทน เงินต้น 
                                       r    แทน อัตราดอกเบ้ียเงินกู้ต่อปี 
                                       t    แทน จ านวนปีที ่
     ตัวอย่าง    บริษัทกูเ้งินจากธนาคารจ านวน 900,000 บาท โดยจะตอ้งจ่ายดอกเบ้ียเงินกู้  8.5%  ต่อปี ถ้า
ธนาคารยอมให้บริษัทยังไม่ต้องจ่ายดอกเบ้ีย  โดยให้ผ่อนช าระเงินต้นอย่างเดียว แต่ต้องจ่ายดอกเบ้ียดังกล่าวเมื่อ
ครบ 2 ปี 6 เดือน   อยากทราบว่า บรษิัทแห่งนี้จะต้องจ่ายดอกเบ้ียเงินกู้เท่าใด เมื่อครบก าหนด 

      วิธีท า       จากโจทย์ก าหนดสมการการค านวณอัตราดอกเบ้ียเงินกู้ ดังนี้ (1 r)tA P   

  โดยโจทยต์้องการหาดอกเบ้ียเงินกู ้นั่นคือ A 

 และจากโจทย์จะทราบวา่ P แทน เงินต้น คือ 900,000   

                                        r แทน อัตราดอกเบ้ียเงินกู้ต่อปี นั่นคือ 85
0.85

100
   

                                        t แทน จ านวนปีนั่นคือ 5
2.5

2
  

  จากสูตรจะได ้  A  = 
5

2900,000(1 0.085)  

     = 
5

2900,000(1.085)  

      = 5900,000 (1.085)  

      = 1,103,400  บาท 

  ดังนั้น จ านวนดอกเบ้ียที่ต้องจ่ายกับธนาคารเมื่อครบ 2 ปี 6 เดือน คือ 1,103,400 900,000  

 หรือ   203,400  บาท 

 
  4. ครูสรุปความเข้าใจของนักเรียนในการท าตวัอยา่ง และเปิดโอกาสให้นักเรียนได้ซักถาม 
  5. ครูให้นักเรียนท าแบบฝึกหัดในหนังสือเรียน สสวท. เพื่อทบทวนความเข้าใจที่เรียนผ่านมา 
  6. ครูสั่งท าการบ้านแบบฝึกหัด 1.2 พร้อมก าหนดวันส่ง 
 สื่อ/อุปกรณ์/แหล่งการเรียนรู ้
 1. หนังสือเรียนรายวิชาคณิตศาสตรพ์ื้นฐาน เล่ม 2 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 4-6 กลุ่มสาระการเรียนรู้
 คณิตศาสตร ์ตามหลักสตูรแกนกลางการศึกษาขัน้พื้นฐาน พทุธศักราช 2251 จัดท าโดย สสวท.  
 2. เอกสารประกอบการเรียนคณิตศาสตร ์3 เรื่อง เลขยกก าลัง 
   



 
 
 
 
 
การวดัและประเมินผล   

เป้าหมาย หลักฐาน เครื่องมือวัด เกณฑ์การประเมิน 
สาระส าคัญ 
การประยุกต์ของเลข 
ยกก าลัง 
 
 

- สมุด 
-แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน 
-แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook  

- สมุด 
-แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน 
-แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook 

- ตรวจสอบความถูกต้อง 
และความเข้าใจ 
- ความถูกต้องของ
แบบฝึกหัดไม่ต่ ากว่า 70% 

คุณลักษณะอันพึง
ประสงค ์
- ใฝ่เรียนรู้และมุ่งมั่นใน
การท างาน 
- ตรงต่อเวลา 

- การเข้าเรียน 
- การส่งงาน 
- บันทึกหลังการสอน 

- การเข้าเรียน 
- การมีส่วนร่วมกันในชั้น
เรียน 

- เข้าเรียนตรงต่อเวลา 
- มีความกระตือรอืร้นในการ
เรียน 
 

สมรรถนะ 
- การแก้ปัญหา 
- การให้เหตุผล 
- ความสามารถในการ
สื่อสาร การสื่อความ 

- สมุด 
- แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน  
- แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน 
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook 

- สมุด 
- แบบฝึกหัดในเอกสาร
ประกอบการเรียน 
- แบบฝึกหัดในหนังสือเรียน
และแบบฝึกหัดใน 
Workbook 

- ตรวจสอบความถูกต้องและ
ความเข้าใจ 
- ความถูกต้องของ
แบบฝึกหัดไม่ต่ ากว่า 70% 

 



บันทึกหลังการสอน  
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       ลงชื่อ ………………………………………………….. ผู้สอน 

           (นายปิยะชัย   อาสาสอน) 

                          ต าแหน่ง คร ู



 

 



แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 7 
หน่วยการเรยีนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  เรื่อง การหาโดเมนและเรนจ์ 
วิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน 3 ชื่อรายวิชา  ค 32101  กลุ่มสาระการเรยีนรู้ คณิตศาสตร์ 
ชั้น มัธยมศึกษาปีที่ 5 ภาคเรียนที่ 1  ปีการศึกษา ............. เวลา  4  คาบ 
ผู้สอน  นายปิยะชัย   อาสาสอน 
                                                                                                                                                                           
     1.1 มาตรฐานการเรียนรู ้

มาตรฐาน ค1.2 เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้ได้ 
ตัวชี้วดั  ค 1.2 ม.4-6/1 .ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ที่ก าหนด 

1.2 จุดประสงค์การเรียนรู้  
1)  หาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ได้ 
2)  เขียนกราฟของความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ได ้
 

2.    สาระส าคัญ 
2.1 สาระการเรยีนรู ้

1)  โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ 
2)  วิธีหาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ 
3)  กราฟของความสัมพนัธ์ 

2.2 ทักษะ/กระบวนการ 
1)  ทักษะการให้เหตุผล 
2)  ทักษะการสื่อสาร สื่อความหมาย  
3)  ทักษะการแก้ปัญหา 

2.3 ทักษะการคิด 
การคดิแปลความ  การคดิวิเคราะห ์

 
3.    ร่องรอยการเรยีนรู ้

3.1 ผลงาน/ช้ินงาน  
1)  ผลงานจากการท าใบงานที่ 2 และแบบฝึกหัด 2 
2)  ผลงานจากการท ากิจกรรมกลุ่ม 

3.2 กระบวนการขั้นตอนการปฏิบัติงาน 
1)  จัดกลุ่ม กลุ่มละ 3 คน 
2)  เลือกหัวหน้ากลุ่ม 
3)  หัวหน้ากลุ่มแบ่งงาน 
4)  ร่วมกันท าใบงานที ่ 2 
5)  ส่งงาน 



3.3 พฤติกรรมตามคุณลักษณะพึงประสงค์ 
1)  ให้ความร่วมมือในการท างานกลุ่ม 
2)  มีความละเอียดรอบคอบและรับผิดชอบในการท างาน 

3.4 ความรู้ความเข้าใจ 
1)  นักเรียนรู้วธิีการหาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ 
2)  นักเรียนรู้วธิีเขียนกราฟของความสัมพันธ์ 
 

4.    แนวทางการวัดผลและประเมินผล 
เกณฑ์ผ่านขั้นต่ า 

1)  ได้ระดับ “พอใช”้ ขึ้นไป 
2)  ได้ระดับ “ดี” ขึ้นไป 
3)  ท าได้ถูกต้อง 80% ขึ้นไป 

การสรุปผลการประเมิน 
 ต้องผ่านเกณฑ์ขั้นต่ าทั้ง 3 รายการ 

 
5.    กิจกรรมการเรียนการสอนเพื่อการเรียนรู้ 

 5.1  ขั้นน า 
ครูทบทวนเรื่องการหาความสัมพันธ์โดยก าหนดความสัมพันธ์แบบบอกเงื่อนไข แล้วให้นักเรียนหา

ความสัมพันธ์แบบแจกแจงสมาชิก 2-3 ตัวอย่าง  เช่น  
ตัวอย่างที่ 1  ก าหนด  A = {1, 2, 3},  B = {2, 3, 4, 5, 7}    

2x}yBAy){(x,r1   
1}xyBAy){(x,r2       

จงเขียน 1r  และ 2r  แบบแจกแจงสมาชิก 

วิธีท า   4)}(2,2),{(1,r1   
4)}(3,3),(2,2),{(1,r2   

ตัวอย่างที่ 2   r = }{ 12xyIIy)(x,   
เขียนแบบแจกแจงสมาชิกได้เป็น  r  =  {(1, 3), (2, 5), (3, 7), …} 

ครูให้นักเรียนยกตัวอย่างของความสัมพันธ์ที่เขียนในรูปแบบการแจกแจงสมาชิกหลายๆ ตัวอย่าง แล้วให้
น ามาเขียนเซตใหม่ โดยเซตแรกเป็นสมาชิกตัวหนา้ และอีกเซตหน่ึงเป็นสมาชิกตวัหลังของแต่ละคู่อันดับ    

 
5.2 ขั้นสอน 

กิจกรรมการเรียนการสอน  
1. ครูให้นักเรียนพจิารณาเซตที่เป็นสมาชิกตัวหน้า และเซตที่เป็นสมาชิกตัวหลังที่แยก
ไว้ในข้ันน า  แล้วบอกนักเรียนว่าเซตที่เป็นสมาชิกตัวหน้าของคู่อันดับเรียกว่า โดเมน

 



กิจกรรมการเรียนการสอน  
ของความสัมพันธ ์และเซตของสมาชิกตัวหลังของคู่อันดับเรียกว่า เรนจ์ของ
ความสัมพันธ์ โดยมีนิยาม ดังนี ้

“โดเมนของความสัมพันธ์  r  คือเซตของสมาชิกตัวหน้าของคู่อันดับใน  r  เขียน
แทนด้วย rD นั่นคือ r}y)(x,{xDr  ” 

“ เรนจ์ของความพันธ์  r  คือเซตของสมาชิกตัวหลังของคู่อันดับใน  r  เขียนแทน
ด้วย  rR  นั่นคือ }r)y(x,{yRr  ” 
2. ครูให้ความรู้เรื่องวิธกีารหาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์  โดยยกตวัอย่างที่
ชัดเจนวิธีละ 1–2 ตัวอยา่ง   

วิธีที่ 1  ถ้าความสัมพันธ ์ r  เป็นเซตที่เขียนแบบแจกแจงสมาชิกได ้ จะหาโดเมน
และเรนจ์ได้โดยวิธีแจกแจงสมาชิก 

ตัวอย่างที่ 1  ก าหนด  A = {1, 2, 3, 4}, B = {2, 3, 4, 5, 6 ,7} จงหาโดเมน
และเรนจ์ของความสัมพนัธ์ 1}2abBAb){(a,r     

วิธีท า  เน่ืองจาก (a, b) A  B  จึงได้วา่  BbA,a    และ a กับ b จับคู่กัน
โดยมีเงื่อนไขว่า  b = 2a+1   

เมื่อ a = 1  จะได้  b = 2(1)+1 = 3  โดยที่   B3A,1    ดังนั้น (1, 
3)  r 

เมื่อ a = 2  จะได้  b = 2(2)+1 = 5  โดยที ่ B5A,2    ดงันั้น (2, 
5)  r 

เมื่อ a = 3  จะได้  b = 2(3)+1 = 7  โดยที ่ B7A,3    ดงันั้น (3, 7) 
 r 

เมื่อ a = 4  จะได้  b = 2(4)+1 = 9  โดยที ่ B9A,4    ดงันั้น (4, 
9)  r 

นั่นคือ  r = {(1, 3), (2, 5), (3, 7)} 
ดังนั้น   3}2,{1,Dr     7}5,{3,Rr     

วิธีที่ 2   ถ้า RRr   ให้พิจารณาจากเง่ือนไขของความสมัพันธ์ ดังนี้ 
การหาโดเมน 
1)  ให้เขียนค่า y อยู่ในเทอมของ x  
2)  หาค่าของ x ที่ท าให้ Ry ค่าของ x ที่หาได้เป็นสมาชิกในโดเมนของ 

r   
กรณีนี้อาจจะให้ C  เป็นเซตของค่า x ที่ท าให้ Ry แล้วสรุปว่า  

CRDr   
 



กิจกรรมการเรียนการสอน  
 
การหาเรนจ์ 
1)  ให้เขียนค่า x อยู่ในเทอมของ y  
2)  หาค่าของ y ที่ท าให้ Rx  ค่าของ y ที่หาได้เป็นสมาชิกในเรนจ์ของ 
r    

กรณีนี้อาจจะให้ D เป็นเซตของค่า y ที่ท าให้ Rx  แล้วสรุปว่า 

DRRr   
ตัวอย่างที่ 2  จงหาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์  

2}3yxRRy){(x,r   
วิธีท า            หาโดเมน  จาก    23yx   

                                                         x23y   

                                                              
3
x2y




  

จะเห็นว่า ไม่มีค่า x ตัวใดที่ท าให้  Ry    
ดังนั้น   RDr   
หาเรนจ์   จาก   23yx   

                                                            3y2x   
จะเห็นว่า ไม่มีค่า  y ตัวใดที่ท าให้  Rx    
ดังนั้น   RR r   

วิธีที่ 3   ถ้า  RRr  และเขียนกราฟได้ง่าย จะหาโดเมนและเรนจ์โดยดูจาก
กราฟ  

โดเมน  เท่ากับเซตของ x ที่ (x, y) เป็นจุดบนกราฟ 
เรนจ์  เท่ากับเซตของ y ที่ (x, y) เป็นบนจุดบนกราฟ 

วิธีที่ 4   ถ้า  RRr   และ หา rD  และ rR โดยวิธทีี่ 1 ถึง 3ได้ยาก อาจจะหา
โดยวิธพีิจารณาเงื่อนไขของเซต r   

ตัวอย่างที่ 3  จงหาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์  

}x4yRRy){(x,r   

วิธีท า            พจิารณาสมการ    x4y       
จะต้องมีเงื่อนไขว่า    0x4   

                                        4x   
ดังนั้น   rD = 4],(  
ส าหรับการหา  rR จะพิจารณาดังนี ้



กิจกรรมการเรียนการสอน  
เน่ืองจาก 0x4   และ x4y   
จึงได้ว่า  0y   และทุกค่า x ที่ 4x   
เมื่อ x  มีค่าลดลงจะท าให้  y มีค่าเพิ่มขึ้น  เช่น   
เมื่อแทนค่า  x = 4  จะได้  y = 0  
เมื่อแทนค่า x = 3  จะได้   y = 1 

           
เมื่อแทนค่า  x   ลดลงเรือ่ยๆ ค่าของ y ก็จะเพิ่มข้ึนเรื่อยๆ ไปถึง

อนันต์ 
ดังนั้น  )[0,Rr   

3. ครูยกตัวอยา่งโจทยก์ารหาโดเมนและเรนจ์อีก 2 ข้อบนกระดานให้นักเรียนทุกคน
ช่วยกันท า โดยให้เวลา 10 นาที จากนั้นครูมอบหมายให้นักเรียนที่ท าถูกตอ้งมาเฉลย
หน้าชั้นเรียน 
4. ก่อนน าเข้าสู่ความรู้เรือ่งกราฟของความสัมพันธ์ ครทูบทวนความรู้เกี่ยวกับระบบ
พิกัดฉากดังนี ้

ระบบพิกัดฉากเป็นระบบที่เป็นระนาบและประกอบด้วยเส้นจ านวน 2 เส้น ตั้งฉาก
ซึ่งกันและกัน เรียกเส้นจ านวนที่อยู่ในแนวนอนว่า แกน X และเรียกเส้นจ านวนที่อยู่ใน
แนวตั้งว่า แกน Y โดยแกน X และแกน Y ตัดกันที่จุดก าเนิด (x = 0, y = 0) ระนาบที่
แกนทั้งสองอยู่นี้เรียกว่าระนาบ XY ระบบพิกัดฉากจะแบ่งระนาบ XY ออกเป็น 4 ส่วน 
เรียกแต่ละส่วนว่า จตุภาค  ดังรูป 
 
 
 
 
 
 
 

 
และจุดที่อยู่บนระนาบ XY เรียกว่าจดุ P(x, y) ดังรูป 

 
 
 
 
 

Y 

X O 

จตุภาคท่ี 1 จตุภาคท่ี 2 

จตุภาคท่ี 3 จตุภาคท่ี 4 

O X 
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 P(x, y) y 

x 



กิจกรรมการเรียนการสอน  
5. ครูให้ความรู้เพิ่มเติมเรื่องการเขียนกราฟของความสัมพันธ์ โดยยกตวัอย่างประกอบ 
2-3 ตัวอย่าง เช่น 

บทนิยาม    ถ้า  r  เป็นความสัมพันธ์ที่เป็นสับเซตของ RR แล้ว กราฟของ
ความสัมพันธ์  r  ก็คือเซตของจุดในระนาบที่แต่ละจุดใช้แทนสมาชกิ
ของ  r  แต่ละสมาชิก 

 
ตัวอย่าง     จงเขียนกราฟของความสัมพันธ์ต่อไปนี้ 

1)  }7)(3,5),(2,4),{(1,r1   

2)  100)}(100,...,3),(3,2),(2,1),{(1,r2   

ครูเขียนแกนของกราฟ (แกน X และแกน Y) แล้วแนะน าให้นักเรียนช่วยกันออกมา
เขียนคู่อันดับต่างๆ บนแกนของกราฟ    
6. ครูให้นักเรียนแบ่งกลุ่มท าใบงานที่ 2 ภายในชัว่โมงเรียน แล้วเฉลยค าตอบว่าข้อใด
เป็นจริงและข้อใดเป็นเท็จ พร้อมทั้งเฉลยละเอียดส าหรับข้อที่ยากและมีบางกลุ่มท าผดิ 
7. ครูให้นักเรียนท าแบบฝึกหัด 2 เป็นการบ้าน 

 

5.3 ขั้นสรุป 
ครูและนักเรียนร่วมกันสรุปความคดิรวบยอดเกี่ยวกับโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์และกราฟของ

ความสัมพันธ์ในประเด็นต่อไปน้ี 
1.  โดเมนของความสัมพนัธ์  r  คือเซตของสมาชิกตัวหน้าของคู่อันดับใน  r  เขียนแทนด้วย  rD    
2.  เรนจ์ของความสัมพนัธ์ r  คือเซตของสมาชิกตัวหลังของคู่อันดับใน  r  เขียนแทนด้วย  rR  
3.  วิธีการหาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ ทีม่ักจะพบบ่อยๆ มี 4 วิธี คือ 

วิธีที่ 1   การหาโดเมนและเรนจ์โดยการแจกแจงสมาชิก สามารถพิจารณาจากสมาชิกของคู่อันดับได้
เลย  โดยโดเมนคือสมาชกิตัวหน้าของคู่อันดับ และเรนจ์คือสมาชิกตัวหลังของคู่อันดับ 

วิธีที่ 2   ถ้า  r  มีโดเมนและเรนจ์เป็นช่วงของจ านวนจริง ( RRr  ) 
หาโดเมน    1.  เขียนค่า y ในเทอมของ  x 

2.  หาชว่งของค่า x ที่ท าให้ Ry ช่วงของค่า x ที่หาได้คือ rD  
3.  กรณีนี้อาจจะให้ C เป็นเซตของค่า x ที่ท าให ้ Ry  และสรุปว่า 

CRDr   
หาเรนจ ์     1.  เขียนค่า x ในเทอมของ  y 

2.  หาช่วงของค่า y ที่ท าให้ Rx ช่วงของค่า y ที่หาได้คือ rR  
3.  กรณีนี้อาจจะให้  D เป็นเซตของค่า y ที่ท าให้ Rx และสรุปว่า 

DRRr   



วิธีที่ 3   ถ้า RRr   และเขียนกราฟได้ง่าย จะหาโดเมนและเรนจ์ได้โดยการดูจากกราฟ ซึ่งจะได้วา่ 

rD  เท่ากับเซตของ x ที่ (x, y) เป็นจุดบนกราฟ   

rR เท่ากับเซตของ y ที่ (x, y) เป็นจุดบนกราฟ   
วิธีที่  4  ถ้า RRr  และหาโดเมนและเรนจ์ด้วยวิธีที ่1 ถึง 3 ยาก จะสามารถหาโดเมนและเรนจ์ได้

โดยพิจารณาเงื่อนไขของเซต r   
4.  การเขียนกราฟของความสัมพันธ์ 

ถ้า  r  เป็นความสัมพันธท์ี่เป็นสับเซตของเซต  RR  แล้วกราฟของความสัมพันธ์  r  ก็คือเซตของจุดใน
ระนาบที่แต่ละจุดใช้แทนสมาชิกของ r แต่ละสมาชิก เช่น  

 
 
ถ้า  }){( 5)(4,,32,r   จะมีกราฟเป็นจุด 2 จุด ดังรูป 

 
 
 
 
 
 
ถ้า    }){( 2xyRRyx,r    จะมีกราฟเป็นจุดมากมายที่เรียงต่อเน่ืองกันจนมองเห็นเป็น

เส้นตรงโดยค่าของพกิัดหลังมีค่าเป็นสองเท่าของพิกัดหน้า  ดังรูป 
 
 
 

 
 
 
 
 
6.  สื่อการเรียนรู/้แหล่งการเรียนรู ้

6.1   สื่อการเรียนรู ้
-  หนังสือเรียนรายวิชาพืน้ฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 ภาคเรียนที่ 1 
-  ใบงานที่ 2 
-  แบบฝึกหัด 2 

 

X 

Y 

 

 

(2, 3) 
(4, 5) 

O 

X 

Y 

y = 2x 

O 



6.2 แหล่งการเรียนรู ้
-  ห้องสมุดโรงเรียน 
-  ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

7.   กิจกรรมเสนอแนะ 
7.1 กิจกรรมส่งเสริมการคิดเชิงวิเคราะห์ 
 ขั้นรวบรวมข้อมูล 

ให้นักเรียนสร้างโจทย์เกีย่วกับเรื่องการหาโดเมนและเรนจ์ โดยแบ่งนักเรียนเป็นกลุ่ม กลุ่มละ 3 คน สร้าง
โจทย์กลุ่มละ 3 ข้อ 

 ขั้นวิเคราะห์ 
ให้นักเรียนแต่ละกลุ่มช่วยกันเขียนแสดงวิธีท าทุกข้อ 

  
ขั้นสรุป 

ให้แต่ละกลุ่มจัดท าเป็นรายงานแล้วน ารายงานมาแลกเปลี่ยนกันตรวจสอบความถูกต้อง   
 ขั้นประยุกต์ใช ้

ครูเลือกโจทย์ที่น่าสนใจน ามาอภิปรายร่วมกันในชั้นเรียน 
7.2 กิจกรรมบรูณาการ 

- 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 



8.บันทึกหลังการสอน  
 ผลการสอน 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
 ปัญหาและอปุสรรค 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
 ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
       ลงชื่อ ………………………………………………….. ผู้สอน 
           (นายปิยะชัย   อาสาสอน) 
                          ต าแหน่ง คร ู
 
 
 
 
 

 
 



 
9. ใบความรู้  ใบงาน และเครื่องมือวัดผล 

แบบสังเกตพฤติกรรมการเรียน 
แบบบันทึกการสังเกตพฤติกรรมการเรียนรายบคุคลวิชาคณิตศาสตร์ 

ชื่อนักเรียน ...................................................... ชัน้ ........... วันที่ ................ เดือน ............................ ปี .................... 

ครั้งที่ ............................................................... ผูส้ังเกต ............................................................................................ 

หัวข้อการประเมิน 
ระดับการประเมิน 

ดีมาก ดี พอใช้ ควรปรับปรุง 
ความสนใจ     

การตอบค าถาม     

การท ากิจกรรมหน้าชั้นเรียน     

การใช้ความรู้ทกัษะ/กระบวนการทางคณิตศาสตร์
ในการแก้ปัญหาในสถานการณต์่างๆ 

    

ความสามารถในการใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทาง
คณิตศาสตร์ในการสือ่สารสื่อความหมาย 

    

 

 

แบบประเมินพฤติกรรมการท างานกลุ่ม 

 

แบบประเมินพฤติกรรมการท างานกลุ่ม 
ระดับชั้น.................................................. ประจ าวนัที่ ............................................................... กลุม่ที่ ....................... 

หัวข้อการประเมิน 
ระดับการประเมิน 

ดีมาก ดี ปานกลาง น้อย น้อยมาก 
การวางแผนการท างาน      

การก าหนดการปฏิบัติงานมีข้ันตอนชัดเจน      

การปฏิบัติตามขั้นตอนที่ก าหนด      

ความคดิสร้างสรรค์      

ผลการท างาน      
 



 
 

 



แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 8 
หน่วยการเรยีนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  เรื่อง ฟังก์ชัน 
วิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน 3 ชื่อรายวิชา  ค 32101  กลุ่มสาระการเรยีนรู้ คณิตศาสตร์ 
ชั้น มัธยมศึกษาปีที่ 5 ภาคเรียนที่ 1  ปีการศึกษา ................  เวลา  4  คาบ 
ผู้สอน  นายปิยะชัย   อาสาสอน 
                                                                                                                                                                           
1.1 มาตรฐานการเรียนรู ้

มาตรฐาน ค1.2 เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้ได้ 
ตัวชี้วดั  ค 1.2 ม.4-6/1 .ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ที่ก าหนด 

1.2 จุดประสงค์การเรียนรู ้
1)  นักเรียนสามารถบอกได้ว่าความสัมพันธ์ทีก่ าหนดให้เป็นฟังก์ชันหรือไม่ 

           2)  นักเรียนสามารถเขียนฟังก์ชันในรูปต่างๆ เช่น ตาราง  สมการ และกราฟได้ 
2.  สาระการเรียนรู ้

2.1 สาระการเรยีนรู ้
1)  ความหมายของฟังกช์ัน 
2)  วิธตีรวจสอบว่าความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้เป็นฟังก์ชันหรือไม่ 
3)  รูปแบบการเขียนฟังก์ชัน 

2.2 ทักษะ/กระบวนการ 
1)  ทักษะการให้เหตุผล 
2)  ทักษะการสื่อสาร สื่อความหมาย  
3)  ทักษะการแก้ปัญหา 

2.3 ทักษะการคิด 
การคดิแปลความ   การคิดวิเคราะห์ 

3.  ร่องรอยการเรียนรู ้
3.1 ผลงาน/ช้ินงาน  

1)  ผลงานจากการท าใบงานที่ 3 และแบบฝึกหัด 3 
2)  ผลงานจากการท ากิจกรรมกลุ่ม 

3.2 กระบวนการขั้นตอนการปฏิบัติงาน 
1)  จัดกลุ่ม กลุ่มละ 3 คน 
2)  เลือกหัวหน้ากลุ่ม 
3)  หัวหน้ากลุ่มแบ่งงาน 
4)  น าเสนอผลงานหน้าชั้นเรียน 
5)  ร่วมกันท าใบงานที ่3 
6)  ส่งงาน 

 



3.3  พฤติกรรมตามคุณลักษณะพึงประสงค์ 
1)  ให้ความร่วมมือในการท างานกลุ่ม 
2)  มีความละเอียดรอบคอบและรับผิดชอบในการท างาน 

3.4 ความรู้ความเข้าใจ 
นักเรียนเข้าใจความหมายของฟังก์ชันและรู้วิธีเขียนฟังก์ชันในรูปต่างๆ  

4.  แนวทางการวัดผลและประเมินผล 
เกณฑ์ผ่านขั้นต่่า 

1)  ได้ระดับ “พอใช”้ ขึ้นไป 
2)  ได้ระดับ “ด”ี ขึ้นไป 
3)  ท าได้ถูกต้อง 80% ขึ้นไป 

การสรุปผลการประเมิน 
 ต้องผ่านเกณฑ์ขั้นต่ าทั้ง 3 รายการ 
5.   กิจกรรมการเรียนการสอนเพ่ือการเรียนรู้ 

5.1 ขั้นน่า 
ครูยกตวัอย่างความสัมพนัธ์แบบแจกแจงสมาชิก ทั้งความสัมพันธ์ที่เป็นฟังก์ชันและไม่เป็นฟังก์ชัน เช่น 

2)}(3,3),(0,0),(1,2,1),{(r1   
5)}(4,0),(3,2),(4,{(2,1),r2   
0)}(5,1),(1,0),(2,3,1),{(r3   

และอาจแสดงเป็นแผนภาพการจับคู่ระหวา่งโดเมนและเรนจ์ของ 1r , 2r  และ 3r  ดังนี้ 

                                                                                           
 
 
 
 
 
 
                                                        

หลังจากนั้นให้นักเรียนพจิารณาคู่อันดับในความสมัพันธ์ที่ก าหนดให้และใชก้ารถามตอบเพื่อให้นักเรียนสรุป
ได้ว่า   

1.  ความสัมพันธ์ 1r ทุกคู่อนัดับมีสมาชิกตวัหน้าไม่ซ้ ากัน   

2.  ความสัมพันธ์ 2r มีบางคู่อันดับที่สมาชิกตัวหน้าซ้ ากัน แต่สมาชกิตัวหลังต่างกัน  

3.  ความสัมพันธ์ 3r ทุกคู่อนัดับมีสมาชิกตวัหน้าไม่ซ้ ากัน แต่สมาชกิตัวหลังบางตัวซ้ ากัน 
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5.2 ขั้นสอน 
กิจกรรมการเรียนการสอน  

1. ครูยกตัวอยา่งความสมัพันธ์เพิ่มอีก 1 ตัวอย่าง  ซึ่งมีลักษณะเหมือนกับความสัมพันธ์ในข้ัน
น า แล้วครจูึงสรุปวา่ ความสัมพันธ์ที่มกีารจับคู่ระหว่างสมาชิกในโดเมนกับสมาชิกในเรนจ์ 
เช่นเดียวกับ 1r และ 

3r  เป็นฟังก์ชัน  ส่วนความสัมพนัธ์ที่มีการจับคู่เหมือน 2r  ไม่เป็นฟังก์ชัน   

2. ครูให้ความรู้เรื่องความหมายของฟังก์ชัน  ดังนี้ 
บทนิยาม   ฟังก์ชัน คือความสัมพันธ์ซึ่งสมาชิกในโดเมนแต่ละตัวจับคู่กับสมาชิกในเรนจ์

ของความสัมพันธ์เพียงตวัเดียวเท่านั้น  
พร้อมทั้งยกตัวอยา่ง 1-2 ตัวอยา่งให้นักเรียนเห็นอย่างชัดเจน เช่น 
ตัวอย่างที่ 1   จากความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ ตามแผนภาพต่อไปนี้ จงตรวจสอบว่า

ความสัมพันธ์ใดเป็นฟังกช์ัน 
1)                                                           2)                      
 
 
 
 
3)                                                            
 
 
 
 

วิธีท่า  1)  จากแผนภาพจะพบว่า ไม่มีสมาชิกใดในโดเมนของ f  จับคู่กับสมาชิกในเรนจ์
ของ f  มากกวา่ 1 ตัว 

ดังนั้น  f  เป็นฟังก์ชัน 
2)  จากแผนภาพจะพบวา่ 4 อยู่ในโดเมนของ g จับคู่กับ 3 และ 0 ซึ่งเป็นสมาชิกใน

เรนจ์ของ g นั่นคือมีสมาชิกบางตัวในโดเมนของ g จับคู่กับสมาชิกในเรนจ์ของ g มากกว่า 1  
ตัว 

ดังนั้น  g ไม่เป็นฟังก์ชัน 
3)  จากแผนภาพจะพบวา่ ไม่มีสมาชิกใดในโดเมนของ h จับคู่กับสมาชิกในเรนจ์

ของ h มากกวา่ 1 ตวั  
ดังนั้น  h  เป็นฟังก์ชัน 

จากตวัอย่างข้างต้น ครูควรชี้แนะให้นักเรียนสังเกตว่าข้อที ่3  h เป็นฟังก์ชัน เพราะว่าไม่มี
สมาชิกตวัใดในโดเมนของ h จับคู่กับสมาชิกในเรนจ์ของ h มากกวา่ 1 ตัว  แม้ว่าจะมี 1 ซึ่ง
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กิจกรรมการเรียนการสอน  
เป็นสมาชิกในเรนจ์ของ h จับคู่ 2 ครั้ง คือ จับคู่กบั a และ c ซึ่งเป็นสมาชิกในโดเมนของ h 
แต่บทนิยามกล่าวไว้ว่า ฟังก์ชันคือความสัมพันธท์ี่สมาชิกในโดเมนแต่ละตัวจับคู่กับสมาชิกใน
เรนจ์ของความสัมพันธ์เพียงตัวเดียว โดยไม่ได้บอกว่าสมาชิกแต่ละตัวในเรนจ์จะต้องจับคู่กับ
สมาชิกในโดเมนได้ไม่เกินกี่ตัว ซึ่งแปลความหมายได้ว่าสมาชิกแต่ละตัวในเรนจ์จะจับคู่กับสมาชิกใน

โดเมนกี่ตัวก็ได้  ดังนั้น ความสัมพันธ ์h ที่สมาชิกแต่ละตัวในโดเมนจับคู่กับสมาชิกในเรนจ์เพียง
ตัวเดียว แม้จะมีสมาชิกบางตัวในเรนจ์จับคู่กับสมาชิกในโดเมนมากกวา่ 1 ตัว ความสัมพันธ ์h 
ก็ยังคงเป็นฟังก์ชัน 
3. ครูให้ความรู้เพิ่มเติมเกี่ยวกับวิธตีรวจสอบว่าความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้เป็นฟังก์ชันหรือไม่  
ใน 2 กรณี  คือ 

กรณีที่ 1  ความสัมพันธน์ั้นเป็นเซตที่แจกแจงสมาชิกได้ 
กรณีที่ 2  ความสัมพันธน์ั้นมีโดเมนและเรนจ์เป็นสับเซตของจ านวนจริง ทีไ่ม่สามารถแจก

แจงสมาชิกได ้
 ครูยกตัวอยา่งความสัมพันธ์ทั้งแบบแจกแจงสมาชิก  แบบบอกเงื่อนไข และกราฟ  

ประมาณ  2–3 ตัวอยา่ง โดยใชว้ิธีการถามตอบให้นักเรียนพิจารณาวา่ ความสัมพันธ์ใดเป็น
ฟังก์ชัน ความสัมพันธ์ใดไม่เป็นฟังก์ชัน  เช่น 

ตัวอย่างที่ 2   ก าหนดให้  f = {(1, 2), (2, 3), (3, 4), (4, 4)} 
 จากคู่อันดับ f  เขียนเป็นแผนภาพได้เป็น 

 
 
 
 
 
 
 

พบว่าสมาชิกแต่ละตวัในโดเมน  f  จับคู่กับสมาชิกในเรจน์ของ f  เพียงตัว
เดียว   

ดังนั้น  f  เป็นฟังก์ชัน 
ตัวอย่างที่ 3  จงตรวจสอบว่าความสัมพันธ ์ 2x}yRRy){(x,f  เป็นฟังก์ชัน

หรือไม่ 
วิธีท่า            พิจารณาสมการ  y = 2x     

จะได้ว่าทุกครั้งที่แทนค่า x ลงในสมการ 1 คา่ ท าให้ได้ค่า y เพียงค่าเดียว
เสมอ เช่น 

เมื่อแทนค่า  x = 1  ท าให้ได้ค่า  y = 2   เพียงค่าเดียว 
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กิจกรรมการเรียนการสอน  
เมื่อแทนค่า  x = 2  ท าให้ได้ค่า  y = 4   เพียงค่าเดียว 
เมื่อแทนค่า  x = 3  ท าให้ได้ค่า  y = 6   เพียงคา่เดียว 
                                                      
ดังนั้น สรุปได้วา่  f  เป็นฟังก์ชัน 

ตัวอย่างที ่4   จงพิจารณาว่ากราฟของความสัมพันธ์ใดเป็นฟังก์ชัน 
 
 
 
 
 

จะได้ว่ากราฟ f และ h เป็นฟังก์ชัน เนื่องจากเมื่อลากเส้นตรงขนานกับแกน 
Y แล้วตัดกราฟของ  f และ  h ไม่เกินหนึ่งจุดเสมอ 
4. ครูแบ่งนักเรียนเป็น 3  กลุ่ม แล้วก าหนดความสัมพันธ์บนกระดาน 3 ขอ้ (โดยมีทั้งแบบแจก
แจงสมาชิก  แบบบอกเงื่อนไข  และกราฟ ) แล้วให้นักเรียนแต่ละกลุ่มช่วยกันพิจารณาตามวิธี
ที่ครูแนะน าข้างต้น   
5. ครูให้ความรู้เรื่องรูปแบบการเขียนฟังก์ชัน โดยยกตัวอยา่งประกอบรูปแบบละ 2 ตัวอย่าง  
6. ครูให้นักเรียนแบ่งกลุ่มช่วยกันท าใบงานที่ 3 ภายในชั่วโมงเรียนแล้วร่วมกันเฉลยค าตอบว่า
ข้อใดเป็นจริงและข้อใดเป็นเท็จ พร้อมทั้งเฉลยละเอียดส าหรับข้อที่ยากและมีบางกลุ่มท าผิด  
7. ครูให้นักเรียนท าแบบฝึกหัด 3 เป็นการบ้าน 

5.3 ขั้นสรุป 
ครูและนักเรียนช่วยกันสรุปความคดิรวบยอดเกี่ยวกับฟังก์ชันโดยเขียนเป็นแผนผัง ดังนี้ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

ฟังก์ชัน 

ความหมายของฟังก์ชัน วิธีตรวจสอบว่าความสัมพนัธ์ที่ก าหนดให้เป็น
ฟังก์ชันหรือไม่ 

รูปแบบการเขยีนฟังก์ชัน 

ความสมัพนัธ์ซ่ึงสมาชิกใน
โดเมนแต่ละตวัจบัคู่กบัสมาชิก
ในเรนจข์องความสัมพนัธ์เพียง
ตวัเดียวเท่านั้น 

แบบแจกแจงสมาชิก 

แบบใชแ้ผนภาพ
ตาราง 

แบบใชต้าราง 

แบบบอกเง่ือนไข 

แบบใชก้ราฟ 

กรณีเป็นความสมัพนัธ์แบบแจกแจงสมาชิก 
 -  พิจารณาการจบัคูข่องโดเมนและเรนจ ์

กรณีเป็นความสมัพนัธ์แบบบอกเง่ือนไข 
-  พิจารณาจากสมการ 
-  พิจารณาจากกราฟ 

f 

Y 

X O 

Y 

h 

Y 

X O 

g 

X O 



6.1 สื่อการเรียนรู ้
-  หนังสือเรียนรายวิชาพืน้ฐาน  คณติศาสตร ์ม.4 ภาคเรียนที่ 2 
-  ใบงานที่ 3 
-  แบบฝึกหัด 3 

6.2 แหล่งการเรียนรู ้
-  ห้องสมุดโรงเรียน 
-  ห้องสมดุกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

7.  กิจกรรมเสนอแนะ 
7.1 กิจกรรมส่งเสริมการคิดเชิงวิเคราะห์ 
      ขั้นรวบรวมข้อมูล 

ให้นักเรียนแบ่งกลุ่มช่วยกันสร้างความสัมพันธ์กลุม่ละ 3 ตวัอย่าง 
ขั้นวิเคราะห์ 
ให้นักเรียนในแต่ละกลุ่มช่วยกันเขียนความสัมพันธ์โดยแสดงในรูปแบบต่างๆ  เช่น  ตาราง   แผนภาพ  

แบบบอกเงื่อนไข  กราฟ 
ขั้นสรุป 
ให้แต่ละกลุ่มจัดท าเป็นรายงานแล้วน ารายงานมาแลกเปลี่ยนกันตรวจสอบความถูกต้อง 
ขั้นประยุกต์ใช ้
ครูเลือกโจทย์ที่น่าสนใจน ามาอภิปรายร่วมกันในชั้นเรียน 

7.2 กิจกรรมบรูณาการ 
- 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



8.บันทึกหลังการสอน  
 ผลการสอน 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
 ปัญหาและอุปสรรค 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
 ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
       ลงชื่อ ………………………………………………….. ผู้สอน 
           (นายปิยะชัย   อาสาสอน) 
                          ต าแหน่ง คร ู
 
 
 
 
 

 
 



 
9. ใบความรู้  ใบงาน และเครื่องมือวัดผล 

แบบสังเกตพฤติกรรมการเรียน 
แบบบันทึกการสังเกตพฤติกรรมการเรียนรายบคุคลวิชาคณิตศาสตร์ 

ชื่อนักเรียน ...................................................... ชัน้ ........... วันที่ ................ เดือน ............................ ปี .................... 

ครั้งที่ ............................................................... ผูส้ังเกต ............................................................................................ 

หัวข้อการประเมิน 
ระดับการประเมิน 

ดีมาก ดี พอใช้ ควรปรับปรุง 
ความสนใจ     

การตอบค าถาม     

การท ากิจกรรมหน้าชั้นเรียน     

การใช้ความรู้ทกัษะ/กระบวนการทางคณิตศาสตร์
ในการแก้ปัญหาในสถานการณต์่างๆ 

    

ความสามารถในการใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทาง
คณิตศาสตร์ในการสือ่สารสื่อความหมาย 

    

 

 

 

 

แบบประเมินพฤติกรรมการท่างานกลุ่ม 
ระดับชั้น.................................................. ประจ าวนัที่ ............................................................... กลุม่ที่ ....................... 

หัวข้อการประเมิน 
ระดับการประเมิน 

ดีมาก ดี ปานกลาง น้อย น้อยมาก 
การวางแผนการท างาน      

การก าหนดการปฏิบัติงานมีข้ันตอนชัดเจน      

การปฏิบัติตามขั้นตอนที่ก าหนด      

ความคดิสร้างสรรค์      

ผลการท างาน      
 



 
 

 



แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 9 
หน่วยการเรยีนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  เรื่อง ฟังก์ชัน 
วิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน  3 ชื่อรายวิชา  ค 32101  กลุ่มสาระการเรยีนรู้ คณิตศาสตร์ 
ชั้น มัธยมศึกษาปีที่ 5 ภาคเรียนที่ 1  ปีการศึกษา ..................  เวลา  4  คาบ 
ผู้สอน  นายปิยะชัย   อาสาสอน 
                                                                                                                                                                          

1.1 มาตรฐานการเรียนรู ้
มาตรฐาน ค1.2 เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้ได้ 
ตัวชี้วดั  ค 1.2 ม.4-6/1 .ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ที่ก าหนด 

1.2 จุดประสงค์การเรียนรู ้
หาค่าของฟังก์ชัน ณ จดุใด ๆ ในโดเมนได้ 
 

2.   สาระส าคัญ 
2.1 สาระการเรยีนรู ้ 

การหาคา่ของฟังก์ชัน 
2.2 ทักษะ/กระบวนการ 

1)  ทักษะการให้เหตุผล 
 2)  ทักษะการสื่อสาร สื่อความหมาย  
 3)  ทักษะการแก้ปัญหา 

     2.3   ทักษะการคิด 
 การคดิแปลความ  การคดิวิเคราะห ์
 

3.  ร่องรอยการเรียนรู ้
3.1 ผลงาน/ช้ินงาน  

1)  ผลงานจากการท าบัตรกิจกรรม 
2)  ผลงานจากการท าใบงานที่ 4 และแบบฝึกหัด 4 
3)  ผลงานจากการท ากิจกรรมกลุ่ม 

3.2 กระบวนการขั้นตอนการปฏิบัติงาน 
1)  จัดกลุ่ม กลุ่มละ 3 คน 
2)  เลือกหัวหน้ากลุ่ม 
3)  หัวหน้ากลุ่มแบ่งงาน 
4)  ร่วมกันท าบัตรกิจกรรม 
5)  น าเสนอผลงานหน้าชั้นเรียน 
6)  ร่วมกันท าใบงานที ่4 
7)  ส่งงาน 

 



3.3 พฤติกรรมตามคุณลักษณะพึงประสงค์ 
1)  ให้ความร่วมมือในการท างานกลุ่ม 
2)  มีความละเอียดรอบคอบและรับผิดชอบในการท างาน 

3.4 ความรู้ความเข้าใจ 
นักเรียนรู้วิธีการหาค่าของฟังก์ชัน ณ จุดใดๆ ในโดเมนของ f 
 

4.  แนวทางการวัดผลและประเมินผล 
เกณฑ์ผ่านขั้นต่ า 

1)  ได้ระดับ “พอใช”้ ขึ้นไป 
 2)  ได้ระดับ “ดี” ขึ้นไป 
 3)  ท าได้ถูกต้อง 80% ขึ้นไป 

การสรุปผลการประเมิน 
 ต้องผ่านเกณฑ์ขั้นต่ าทั้ง 3 รายการ 
 
5.  กิจกรรมการเรียนการสอนเพ่ือการเรียนรู้  

5.1 ขั้นน า 
ครูทบทวนการหาโดเมนและเรนจ์ โดยให้นักเรียนท าโจทย์ตอ่ไปน้ี 
1)  5}4xyy){(x,r1   

2)  












  36xyy)(x,r 2
2  

นักเรียนควรแสดงวธิีท าได้ดังนี ้
1)  เราสามารถหาคา่ y หรือ 4x+5 ได้ทุกจ านวนจริงใดๆ เสมอ เมื่อ x เป็นจ านวนจริง 

  RD
1r
  และ  RR

1r
  

2)  จาก 36x 2
  จะได้วา่ 

036x2   
                                06)6)(x(x   

ดังนั้น  x    –6  หรือ  x    6    

  )[6,6],(D
2r

   

ถ้าแทนค่า  6x    จะได้  y  0 
ถ้าแทนค่า  x < –6  หรอื  x > 6  จะได้ y > 0 เสมอ 
ดังนั้น  )[0,R

2r
  

 



5.2 ขั้นสอน 
กิจกรรมการเรียนการสอน  

1. ครูให้ความรู้เรื่องการหาค่าของฟังก์ชันในแบบต่างๆ พร้อมทั้งยกตวัอยา่งที่ชัดเจนใน
แต่ละเรื่องประมาณ 2–3 ตัวอยา่ง เช่น   

แบบที่ 1   การหาคา่ฟังก์ชันอย่างง่าย  สามารถหาได้โดยใช้วิธีแทนคา่  x = a  ลง
ในสมการของฟังก์ชัน กจ็ะได้ค่าของฟังกช์ัน f  ที ่a  ตามต้องการ 

ตัวอย่างที่ 1  ก าหนดให ้ 1}3xyRRy){(x,f   จงหาค่าของ f(2), f(3), 
f(a), f(x+1) 

วิธีท า  เน่ืองจาก  fy)(x,   จึงไดว้่า f(x)y   
แต่  13xy   
ดังนั้น   13xf(x)   
หา        513(2)f(2)      

813(3)f(3)   
13a13(a)f(a)   

11)3(x1)f(x   
133x   

23x   
แบบที่ 2   การหาคา่ของฟังก์ชันโดยวิธีเปลี่ยนตัวแปร    
ตัวอย่างที่ 2  ก าหนดให ้ 74a3)f(a   จงหา    

1) f(x)      2)  f(2)   
วิธีท า       1)  จาก      74a3)f(a                ………….(1) 

ก าหนดให้      x3a                               
ดังนั้น                   3xa                        
จาก (1) จะได้วา่ 

                                        73)4(xf(x)   
7124x   

194x                                
2)  จาก 194xf(x)                          

แทนค่า x = 2 จะได้   194(2)f(2)                           

 27                        
จากตวัอย่างครูชี้ให้นักเรยีนพิจารณาวา่ ถ้าไม่สร้างฟังก์ชันใหม่ สามารถหาค่า f(2) 

ได้หรือไม่ แล้วแสดงให้นักเรียนดูว่าสามารถหาค่าได้  โดยแทนค่า a ที่ท าให้  23a     
ซึ่งก็จะแทนค่า a ด้วย 5     

 



5.3 ขั้นสรุป 
ครูและนักเรียนช่วยกันสรุปความคดิรวบยอดเกี่ยวกับการหาค่าของฟังก์ชนัในประเด็นต่อไปน้ี 
“ถ้า fb)(a,   แล้ว จะเรียก b เป็นค่าของฟังก์ชัน f  ที่ a” ซึ่งข้อความนี้จะเขียนแทนด้วย “ f(a)b  ”  

ดังนั้น  การหาคา่ของฟังก์ชัน f ที่ a จึงเป็นการหาค่าของสมาชิกตัวหลังของคู่อันดับใน f  ที่มี a เป็นสมาชิกตัวหน้า 
ซึ่งจะหาได้ง่ายๆ โดยการแทนค่า  x = a  ลงในสมการของฟังกช์ัน  f  ก็จะได้ค่าของฟังก์ชัน f ที่ a ตามต้องการ 
6.  สื่อการเรียนรู/้แหล่งการเรียนรู ้

6.1 สื่อการเรียนรู ้
-  หนังสือเรียนรายวิชาพืน้ฐาน คณิตศาสตร์ ม.4 ภาคเรียนที่ 2 
-  บัตรกิจกรรม 
-  ใบงานที่ 4 
-  แบบฝึกหัด 4 

6.2 แหล่งการเรียนรู ้
-  ห้องสมดุโรงเรียน 
-  ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

7.  กิจกรรมเสนอแนะ 
7.1 กิจกรรมส่งเสริมการคิดเชิงวิเคราะห์ 

ขั้นรวบรวมข้อมูล 
ให้นักเรียนแบ่งกลุ่มสร้างฟังก์ชันแบบบอกเงื่อนไข กลุ่มละ 3 ฟังก์ชัน    
ขั้นวิเคราะห์ 
ให้นักเรียนแต่ละกลุ่มช่วยกันตั้งโจทย์ค าถามจากฟังก์ชันที่สรา้ง พร้อมทั้งแสดงวิธีท าทุกข้อ 
ขั้นสรุป 
ให้แต่ละกลุ่มจัดท าเป็นรายงานแล้วน ารายงานมาแลกเปลี่ยนกันตรวจสอบความถูกต้อง 
ขั้นประยุกต์ใช ้
ครูเลือกโจทย์ที่น่าสนใจน ามาอภิปรายร่วมกันในชั้นเรียน   

7.2 กิจกรรมบรูณาการ 
- 

 
ดังนั้น จะได้  2774(5)f(2)   

2. ครูให้นักเรียนจับคู่ แล้วแจกบัตรกจิกรรมซึ่งเป็นโจทย์การหาคา่ของฟงัก์ชัน โดยให้
เวลา  15  นาที  ช่วยกันแสดงวิธีท า   หลังจากนั้นครูและนักเรียนร่วมกันเฉลยค าตอบ 
3. ครูให้นักเรียนแบ่งกลุ่มช่วยกันท าใบงานที่  4 ภายในชั่วโมงเรียนแล้วรว่มกันเฉลย
ค าตอบว่าข้อใดเป็นจริงและข้อใดเป็นเท็จ พร้อมทัง้เฉลยละเอียดส าหรับข้อที่ยากและมี
บางกลุ่มท าผิด   
4. ครูให้นักเรียนทุกคนท าแบบฝึกหัด 4 เป็นการบ้าน 



บันทึกหลังการสอน  
 ผลการสอน 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
 ปัญหาและอปุสรรค 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
 ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
       ลงชื่อ ………………………………………………….. ผู้สอน 
           (นายปิยะชัย   อาสาสอน) 
                          ต าแหน่ง คร ู
 
 
 
 
 

 
 



 

 

 
9.  ใบความรู้  ใบงาน และ เครื่องมือวัดผล   

บัตรกิจกรรม 
 
 
 
 
 
 
 

 
เฉลยบัตรกิจกรรม 
 

 1)  วิธีท า    จาก  







 1xyRRy)(x,f 2

  
เน่ืองจาก  fy)(x,    จึงได้ว่า  f(x)y   

แต่    1xy 2   

ดังนั้น                   1xf(x) 2   

                                    110f(0) 2   
                                    512)(2)f( 2   
                       14a1(2a)f(2a) 22   
 

 
 
 
2)  วิธีท า    จาก  3x2)f(x   

แทนค่า x = 1  จะได้    312)f(1      

  2f(3)        
แทนค่า x = 3  จะได้    332)f(3      

  0f(5)                             
แทนค่า x = 5  จะได้    352)f(5      

  2f(7)                                                                                                         
 

 
 
 

1. ก ำหนดให ้ 








 1xyRRy)(x,f 2   จงหำ 

1) f(0)                   2)  2)f(         3)  f(2a)  
2. ก ำหนดให ้  3x2)f(x    จงหำค่ำ f(7)f(5),f(3),  
3. ก ำหนดให ้ 32x1)f(x    จงหำค่ำ 5)f(3x  และ 1)f(x  



 
3)  วิธีท ำ    จำก   32x1)f(x                      ……………(1) 

ก ำหนดให ้   t1x                            
ดงันั้น     1tx                       
จำก (1) จะไดว้ำ่        

                                        31)2(tf(t)   
322t   

12t                   ……………(2) 
จำก (2) แทนค่ำ  53xt    จะได ้

                                        15)2(3x5)f(3x   
  1106x   
  116x                              

จำก (2) แทนค่ำ  1xt    จะได ้

                                           11)2(x1)f(x   

122x   
12x                                      

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



แบบสังเกตพฤติกรรมการเรียน 
แบบบันทึกการสังเกตพฤติกรรมการเรียนรายบคุคลวิชาคณิตศาสตร์ 

ชื่อนักเรียน ...................................................... ชัน้ ........... วันที่ ................ เดือน ............................ ปี .................... 

ครั้งที่ ............................................................... ผูส้ังเกต ............................................................................................ 

หัวข้อการประเมิน 
ระดับการประเมิน 

ดีมาก ดี พอใช้ ควรปรับปรุง 
ความสนใจ     

การตอบค าถาม     

การท ากิจกรรมหน้าชั้นเรียน     

การใช้ความรู้ทกัษะ/กระบวนการทางคณิตศาสตร์
ในการแก้ปัญหาในสถานการณต์่างๆ 

    

ความสามารถในการใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทาง
คณิตศาสตร์ในการสือ่สารสื่อความหมาย 

    

 

 

แบบประเมินพฤติกรรมการท างานกลุ่ม 

 
 
 

แบบประเมินพฤติกรรมการท างานกลุ่ม 
ระดับชั้น.................................................. ประจ าวนัที่ ............................................................... กลุม่ที่ ....................... 

หัวข้อการประเมิน 
ระดับการประเมิน 

ดีมาก ดี ปานกลาง น้อย น้อยมาก 
การวางแผนการท างาน      

การก าหนดการปฏิบัติงานมีข้ันตอนชัดเจน      

การปฏิบัติตามขั้นตอนที่ก าหนด      

ความคดิสร้างสรรค์      

ผลการท างาน      
 



แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 10 
หน่วยการเรยีนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  เรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้น 
วิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน 3 ชื่อรายวิชา  ค 32101  กลุ่มสาระการเรยีนรู้ คณิตศาสตร์ 
ชั้น มัธยมศึกษาปีที่ 5 ภาคเรียนที่ 1  ปีการศึกษา ................  เวลา  4  คาบ 
                                                                                                                                                                         

1.1 มาตรฐานการเรียนรู ้
มาตรฐาน ค1.2 เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้ได้ 
ตัวชี้วดั  ค 1.2 ม.4-6/1 .ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ที่ก าหนด 

1.2 จุดประสงค์การเรียนรู ้
1)  เขียนกราฟของฟังกช์นัเชิงเส้นได้ 
2)  หาจุดที่กราฟตัดแกน X และแกน Y ได ้
3)  หาจุดที่กราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นสองฟังก์ชันตัดกันได้ 
 

2.  สาระส าคัญ 
2.1 สาระการเรยีนรู ้ 

1)  การเขียนกราฟของฟงัก์ชันเชิงเส้นบนระนาบเดียวกัน 
2)  การหาจดุที่กราฟตัดแกน X และแกน Y 
3)  การหาจดุที่กราฟสองฟังก์ชันตดักัน 

2.2 ทักษะ/กระบวนการ 
1)  ทักษะการให้เหตุผล 
2)  ทักษะการสื่อสาร สื่อความหมาย  
3)  ทักษะการแก้ปัญหา 

2.3 ทักษะการคิด 
  การคดิแปลความ  การคดิวิเคราะห์  การคดิสรุปความ 
3.  ร่องรอยการเรียนรู ้

3.1 ผลงาน/ช้ินงาน  
1)  ผลงานจากการท าใบงานที่ 5 และแบบฝึกหัด 5 
2)  ผลงานจากการท ากิจกรรมกลุ่ม 

 
3.2 กระบวนการขั้นตอนการปฏิบัติงาน 

1)  จัดกลุ่ม กลุ่มละ 3 คน 
2)  เลือกหัวหน้ากลุ่ม 
3)  หัวหน้ากลุ่มแบ่งงาน 
4)  ร่วมกันท าใบงานที ่5 
5)  ส่งงาน 



3.3 พฤติกรรมตามคุณลักษณะพึงประสงค์ 
1)  ให้ความร่วมมือในการท างานกลุ่ม 
2)  มีความละเอียดรอบคอบและรับผิดชอบในการท างาน 

3.4 ความรู้ความเข้าใจ 
1)  นักเรียนรู้วธิีเขียนกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้น  
2)  นักเรียนรู้วธิีการหาจดุตัดของกราฟ 
 

4.  แนวทางการวัดผลและประเมินผล 
เกณฑ์ผ่านขั้นต่ า 

1)  ได้ระดับ “พอใช”้ ขึ้นไป 
 2)  ได้ระดับ “ดี” ขึ้นไป 
 3)  ท าได้ถูกต้อง 80% ขึ้นไป 

การสรุปผลการประเมิน 
 ต้องผ่านเกณฑ์ขั้นต่ าทั้ง 3 รายการ 
 
5.  กิจกรรมการเรยีนการสอนเพ่ือการเรียนรู้ 

5.1 ขั้นน า 
ครูทบทวนวธิีการเขียนกราฟของความสัมพันธ์ โดยยกตวัอย่างความสัมพนัธ์ที่เป็นฟังก์ชัน 2-3 ฟังก์ชัน   

เช่น 
ตัวอย่าง   ก าหนด 1}xyRRy){(x,f   และ  2x}yRRy){(x,g   
วิธีท า    จากฟังก์ชัน 1}xyRRy){(x,f   สามารถเขียนคู่อันดับได้ดงันี้ 

             
x … –2 –1 0 1 2 … 
y … –1 0 1 2 3 … 

 

จะได้กราฟดังนี้  
 
 
 
 
 
 
 

 
 

(0, 1) 

(–1, 0) 
X 

Y 

• 

• O 



 จากฟังก์ชัน 2x}yRRy){(x,g   สามารถเขียนคู่อันดับได้ดังนี้ 
             

x … –2 –1 0 1 2 … 
y … –4 –2 0 2 4 … 

 

จะได้กราฟดังนี้ 
 
 
 
 
 
 
 

5.2 ขั้นสอน 
กิจกรรมการเรียนการสอน  

1. ครูให้นักเรียนพจิารณากราฟจากตวัอย่างในขั้นน าแล้วอธิบายให้นักเรยีนทราบว่า
ฟังก์ชันที่เป็นเส้นตรง เรียกว่า  ฟังก์ชันเชิงเส้น และโดยทั่วไปจะเขียนอยู่ในรูป 

baxy   เมื่อ  a, b เป็นจ านวนจริง และ 0a   
2. ครูยกตัวอยา่งฟังกช์ัน 2-3 ตัวอยา่งให้นักเรียนพิจารณาว่าเป็นฟังก์ชันเชิงเส้น
หรือไม่ โดยชีใ้ห้นักเรียนพิจารณาเทียบกับลักษณะทั่วไปของฟังก์ชันเชิงเส้น เช่น 

3}2xyRRy){(x,f   เป็นฟังก์ชันเชิงเส้น เน่ืองจากสมการของ
ฟังก์ชัน f  อยู่ในรูป baxy  โดย a = 2 และ b = 3 









 1xyRRy)(x,g 2  ไม่เป็นฟังก์ชันเชิงเส้น เน่ืองจากสมการของ

ฟังก์ชัน g ไม่อยู่ในรูป baxy   










2
xyRRy)(x,h   เป็นฟังก์ชันเชิงเส้น เน่ืองจากสมการของฟังกช์นั 

h  อยู่ในรูป baxy   โดย 
2
1a   และ b = 0  

3. จากตัวอยา่งในข้อ 2 ครูสุ่มนักเรียนออกมาเขียนกราฟส าหรับฟังก์ชันที่เป็นฟังก์ชัน
เชิงเส้น 
4. ครูใช้การถามตอบเพือ่สรุปให้ได้ข้อสังเกตของฟังก์ชันเชิงเส้นดังนี้ 

-  กราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นจะเป็นเส้นตรงเสมอ 

 

(1, 2) 

(0, 0) X 

Y 

2 

1 

–2        –1                     1         2 
 

 

 



กิจกรรมการเรียนการสอน  
-  จากฟังก์ชัน  baxy    ถ้า a = 0  จะได้ฟังก์ชันอยู่ในรปู by   ซึ่งเรียก

ฟังก์ชันแบบน้ีว่า  ฟังก์ชนัคงตัว  และกราฟของฟงัก์ชันคงตัวจะเป็นเส้นตรงขนานกับ
แกน X เช่น 

 
 

 
   
 

ครูให้นักเรียนออกมาเขียนกราฟ  y = –1,  y = 5,  y = 11  บนกระดาน 
5. ครูแบ่งนักเรียนเป็น 3 กลุ่ม แล้วก าหนดฟังก์ชนับนกระดาน 3 ข้อ โดยแต่ละกลุ่ม
ให้ท า 1 ข้อ และในแต่ละข้อจะมีฟังก์ชัน 3 ฟังกช์ัน ให้นักเรียนแต่ละกลุม่ช่วยกัน
เขียนกราฟของฟังก์ชันตา่งๆ บนระนาบเดียวกัน หลังจากนั้นให้ตัวแทนแต่ละกลุ่ม
ออกมาเขียนกราฟบนกระดาน  เช่น 

(1)    3xyx,yx,
2
1y   

(2)    3xyx,yx,
2
1y   

(3) 2xy2,xyx,y   
เช่น  จากฟังก์ชันในข้อ (1)  จะได้กราฟ 

 
 
 
 
 
 
 

เมื่อทุกกลุ่มท าเสร็จแล้วร่วมกันอภิปรายลกัษณะของกราฟ โดยสังเกตจาก
สัมประสิทธิ์ของ x 
6. ครูให้ข้อสังเกตเรื่องการหาจดุที่กราฟตัดแกน X แกน Y  จุด )y,x( 11  ที่อยู่บน

เส้นกราฟ และการหาจุดที่กราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นสองฟังก์ชันตัดกัน ดังนี ้ 
(โดยยกตัวอยา่งให้เห็นอย่างชันเจน เรื่องละ 2-3 ตัวอย่าง )    

1)  จุดที่กราฟตัดแกน Y ณ จดุนั้น x จะมีค่าเท่ากับศูนย์  เช่น 
กราฟของเส้นตรง 2xy   ตัดแกน Y ที่จุด (0, 2)  

X 

Y 

(0, 0) 

(0, 3) y = 3   จะไดก้ราฟ 

 
  

X 

Y 

O 



กิจกรรมการเรียนการสอน  
การหาจุดที่กราฟของเส้นตรง 2xy  ตัดแกน Y จะหาได้โดยการแทน  x = 

0  ลงในสมการ 2xy   จะได้ 20y  นั่นคือ 2y  ซึ่งจะได้จุดตัดแกน Y คือ 
(0, 2) 

2)  จุดที่กราฟตัดแกน X ณ จดุนั้น y จะมีค่าเป็นศูนย์  เช่น 
กราฟของเส้นตรง  2xy   ตดัแกน X ที่จุด (2, 0)   
การหาจุดที่กราฟของเส้นตรง 2xy  ตัดแกน X จะหาได้โดยการแทน  y = 

0  ลงในสมการ 2xy  จะได้ 2x0  นั่นคือ 2x   ซึ่งจะได้จดุตดัแกน X คือ 
(2, 0) 

3)  จุด )y,x( 11 จะอยู่บนกราฟของเส้นตรง baxy   ก็ต่อเมื่อ 1x และ 1y จับคู่

กันภายใต้เง่ือนไขว่า baxy 11   นัน่คือ  เมื่อแทนค่า 1xx  และ 1yy   ลงใน

สมการ y  axb  แล้วท าให้สมการ baxy 11   เป็นจริง 

4) การหาจุดทีก่ราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นสองฟังก์ชนัตัดกัน จดุ )y,x( 11  จะเป็น

จุดตดัของฟังก์ชันเชิงเส้นสองฟังก์ชันก็ต่อเมื่อจดุ )y,x( 11 อยู่บนกราฟของฟังก์ชันเชิง

เส้นทั้งสองฟังก์ชัน นั่นคือ เมื่อแทนค่า  1xx  และ 1yy  ในฟังก์ชันเชิงเส้นทั้งสอง

ฟังก์ชันแล้วท าให้ฟังก์ชันเป็นจริงทั้งคู่   
ดังนั้น การหาจุด )y,x( 11 ซึ่งเป็นจุดตดัของกราฟของฟังกช์ันเชิงเส้นสองฟังก์ชัน 

ท าได้โดยการแก้สมการของฟังก์ชันเชิงเส้นทั้งสองฟังก์ชัน 
7. ครูยกตัวอยา่ง 2-3 ตวัอย่าง เกี่ยวกับการหาจดุตัดแบบต่างๆ แลว้ให้นักเรียน
ช่วยกันท า โดยครูใชก้ารถามตอบเพื่อให้ได้ค าตอบที่ถูกต้อง เช่น  

ตัวอย่างที่ 1  จงเขียนกราฟของฟังก์ชันที่ก าหนดให้ต่อไปน้ี พร้อมทั้งหาจุดที่กราฟ
ตัดแกน X และแกน Y    

(1)  42xy   
(2)  x3y   

ตัวอย่างที่ 2   จงตรวจสอบว่า จดุ (3, 5) อยู่บนกราฟ  43xy   หรือไม่   
 
ตัวอย่างที่ 3   จงหาจุดตัดของกราฟของฟังกช์ันเชิงเส้นต่อไปนี้ 

(1)  35xy   และ  x3y              
(2)  7xy     และ  195xy        

8. ครูให้นักเรียนแบ่งกลุ่มช่วยกันท าใบงานที่ 5 ภายในชั่วโมงเรียน แลว้ร่วมกันเฉลย
ค าตอบว่าข้อใดเป็นจริงและข้อใดเป็นเท็จ พร้อมทัง้เฉลยละเอียดส าหรับข้อที่ยากและ
มีบางกลุ่มท าผิด 



กิจกรรมการเรียนการสอน  
9. ครูให้นักเรียนท าแบบฝึกหัด 5 เป็นการบ้าน            

 
5.3 ขั้นสรุป 

ครูและนักเรียนร่วมกันสรุปความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชนัเชิงเส้นเป็นแผนผัง ดังนี้ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
6.  สื่อการเรียนรู/้แหล่งการเรียนรู ้

6.1 สื่อการเรียนรู ้
-  หนังสือเรียนรายวิชาพืน้ฐาน  คณติศาสตร ์ม.4 ภาคเรียนที่ 2  
-  ใบงานที่ 5 
-  แบบฝึกหัด 5 

6.2 แหล่งการเรียนรู ้
-  ห้องสมดุโรงเรียน 
-  ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

 
 

เป็นฟังกช์นัท่ีเขียน
อยูใ่นรูป

มีจุดตดัแกน Y ท่ี x = 
0 

มีจุดตดัแกน X ท่ี y = 
0 

จุด   จะอยูบ่น
เส้นกราฟกต่็อเม่ือ แทนค่า  

 และ แลว้
ท าใหฟั้งกช์นัเป็นจริง 

จุดตดัของฟังกช์นัเชิงเส้นสองฟังกช์นัสามารถหาไดโ้ดย
การแกส้มการ หาค่า และ  ท่ีอยูบ่นเส้นกราฟของ
ฟังกช์นัทั้งสองฟังกช์นั 

ฟังก์ชันเชิงเส้น 
 



7.  กิจกรรมเสนอแนะ 
7.1 กิจกรรมส่งเสริมการคิดเชิงวิเคราะห์ 

ขั้นรวบรวมข้อมูล 
ครูให้นักเรียนจับคู่สร้างโจทย์เกี่ยวกับฟังก์ชันเชิงเส้นจ านวน 2 ข้อโดย 
ข้อที่ 1   เป็นโจทย์เกี่ยวกับการเขียนกราฟ 
ข้อที่ 2   เป็นโจทย์เกี่ยวกับการหาจดุตดั   
ขั้นวิเคราะห์ 
ให้นักเรียนวาดกราฟและแสดงวิธีหาจดุตดัจากโจทย์ที่สรา้งขึ้นแล้วน ามาแลกเปลี่ยนกับเพื่อนเพื่อตรวจสอบ

ความถูกต้อง 
ขั้นสรุป 
ให้แต่ละกลุ่มจัดท าเป็นรายงานแล้วน ารายงานมาแลกเปลี่ยนกันตรวจสอบความถูกต้อง 
ขั้นประยุกต์ใช ้
ครูเลือกโจทย์ที่น่าสนใจน ามาอภิปรายร่วมกันในชั้นเรียน 

7.2 กิจกรรมบรูณาการ 
- 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



8.บันทึกหลังการสอน  
 ผลการสอน 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
 ปัญหาและอปุสรรค 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
 ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
       ลงชื่อ ………………………………………………….. ผู้สอน 
           (นายปิยะชัย   อาสาสอน) 
                          ต าแหน่ง คร ู
 
 
 
 
 

 
 



 
แบบสังเกตพฤติกรรมการเรียน 

แบบบันทึกการสังเกตพฤติกรรมการเรียนรายบคุคลวิชาคณิตศาสตร์ 
ชื่อนักเรียน ...................................................... ชัน้ ........... วันที่ ................ เดือน ............................ ปี .................... 

ครั้งที่ ............................................................... ผูส้ังเกต ............................................................................................ 

หัวข้อการประเมิน 
ระดับการประเมิน 

ดีมาก ดี พอใช้ ควรปรับปรุง 
ความสนใจ     

การตอบค าถาม     

การท ากิจกรรมหน้าชั้นเรียน     

การใช้ความรู้ทกัษะ/กระบวนการทางคณิตศาสตร์
ในการแก้ปัญหาในสถานการณต์่างๆ 

    

ความสามารถในการใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทาง
คณิตศาสตร์ในการสือ่สารสื่อความหมาย 

    

 

 

แบบประเมินพฤติกรรมการท างานกลุ่ม 

 
 

แบบประเมินพฤติกรรมการท างานกลุ่ม 
ระดับชั้น.................................................. ประจ าวนัที่ ............................................................... กลุม่ที่ ....................... 

หัวข้อการประเมิน 
ระดับการประเมิน 

ดีมาก ดี ปานกลาง น้อย น้อยมาก 
การวางแผนการท างาน      

การก าหนดการปฏิบัติงานมีข้ันตอนชัดเจน      

การปฏิบัติตามขั้นตอนที่ก าหนด      

ความคดิสร้างสรรค์      

ผลการท างาน      
 



 
 
 

 



แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 11 
หน่วยการเรยีนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  เรื่อง ฟังก์ชันก าลังสอง 
วิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน  3 ชื่อรายวิชา  ค 32101  กลุ่มสาระการเรยีนรู้ คณิตศาสตร์ 
ชั้น มัธยมศึกษาปีที่ 5 ภาคเรียนที่ 1  ปีการศึกษา ..............  เวลา  3  คาบ 
ผู้สอน  นายปิยะชัย   อาสาสอน 
                                                                                                                                                                          
 

1.1 มาตรฐานการเรียนรู ้
มาตรฐาน ค1.2 เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้ได้ 
ตัวชี้วดั  ค 1.2 ม.4-6/1 .ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ที่ก าหนด 

1.2 จุดประสงค์การเรียนรู ้
1)  เขียนกราฟของฟังกช์นัก าลังสองรูปแบบต่างๆ ได้ 
2)  หาจุดต่ าสดุหรือจดุสงูสุดของกราฟของฟังก์ชนัก าลังสองได้ 
 

2.  สาระส าคัญ 
2.1 สาระการเรยีนรู ้ 

การเขียนกราฟของฟังกช์ันก าลังสอง 
2.2 ทักษะ/กระบวนการ 

1)  ทักษะการให้เหตุผล 
2)  ทักษะการสื่อสาร สื่อความหมาย  
3)  ทักษะการแก้ปัญหา 

2.3 สาระการเรยีนรู ้ 
การคดิแปลความ   การคิดวิเคราะห์   การคิดสรปุความ 
 

3.  ร่องรอยการเรียนรู ้
3.1 ผลงาน/ช้ินงาน  

1)  ผลงานจากการท าใบงานที่ 6 และแบบฝึกหัด 6 
2)  ผลงานจากการท ากิจกรรมกลุ่ม 

3.2 กระบวนการขั้นตอนการปฏิบัติงาน 
1)  จัดกลุ่ม กลุ่มละ 3 คน 
2)  เลือกหัวหน้ากลุ่ม 
3)  หัวหน้ากลุ่มแบ่งงาน 
4)  ร่วมกันท าใบงานที ่6 
5)  ส่งงาน 

 



3.3 พฤติกรรมตามคุณลักษณะพึงประสงค์ 
1)  ให้ความร่วมมือในการท างานกลุ่ม 
2)  มีความละเอียดรอบคอบและรับผิดชอบในการท างาน 

3.4 ความรู้ความเข้าใจ 
1)  นักเรียนรู้วิธีการเขียนกราฟของฟังก์ชันก าลังสอง  
2)  นักเรียนรู้วธิีหาจดุต่ าสุดหรือจุดสูงสดุของกราฟของฟังก์ชันก าลังสอง 
 

4.   แนวทางการวัดผลและประเมินผล 
เกณฑ์ผ่านขั้นต่ า 

1)  ได้ระดับ “พอใช”้ ขึ้นไป 
 2)  ได้ระดับ “ดี” ขึ้นไป 
 3)  ท าได้ถูกต้อง 80% ขึ้นไป 

การสรุปผลการประเมิน 
 ต้องผ่านเกณฑ์ขั้นต่ าทั้ง 3 รายการ 
 
5.   กิจกรรมการเรียนการสอนเพ่ือการเรียนรู้ 

5.1 ขั้นน า 
ครูทบทวนวธิีการเขียนกราฟของฟังก์ชัน โดยยกตัวอย่างฟังก์ชันก าลังสอง 2-3 ฟังก์ชันแล้วให้นักเรียน

ช่วยกันออกมาเขียนกราฟ  เช่น 

ตัวอย่าง   ก าหนด   








 1xyRRy)(x,f 2  และ  








 1xyRRy)(x,g 2  

วิธีท า       จากฟังก์ชัน  








 1xyRRy)(x,f 2  สามารถเขียนคู่อันดับได้ดังนี ้

             
x … –2 –1 0 1 2 … 
y … 5 2 1 2 5 … 

 
จะได้กราฟดังนี้  

 
 
 
 
 

จากฟังก์ชัน  








 1xyRRy)(x,g 2  สามารถเขียนคู่อันดับได้ดังนี้ 

             

Y 

(0, 1) 

(1, 2) 

X 

● 

● 

● (–1, 2) 

O 



x … –2 –1 0 1 2 … 
y … 3 0 –1 0 3 … 

 

จะได้กราฟดังนี้ 
 
 
 
 
 
 
 
 

5.2 ขั้นสอน 
กิจกรรมการเรียนการสอน ฝึกการคิดแบบ 

1. ครูให้นักเรียนพจิารณากราฟจากตวัอย่างในขั้นน าแล้วอธิบายให้นักเรยีนทราบว่า
ฟังก์ชันที่เป็นเส้นโค้งพาราโบลา เรียกวา่  ฟังก์ชันก าลังสอง และโดยทั่วไปจะเขียน

อยู่ในรูป cbxaxy 2   เมื่อ a, b, c เป็นจ านวนจริง และ 0a   ซึ่งลักษณะของ
กราฟของฟังก์ชันก าลังสองขึ้นอยู่กับค่าของ a, b, c  
2. ครูยกตัวอยา่งฟังกช์ันก าลังสอง ให้นักเรียนบอกค่าของ a, b, c  ดังนี้ 

1)  22xy      กรณีนี้  a  2, b  0, c  0 

2)  26xy     กรณีนี้  a  6, b  0, c  0 

3)  2x
7
5y    กรณีนี้  a  

7
5 , b  0, c  0 

4)  3x
2
1y 2   กรณีนี้  a  

2
1

 , b  0, c  –3 

5)  19xy 2   กรณีนี้  a  9,  b  0,  c  1 

6)  14xxy 2   กรณีนี้  a  1,  b  4,  c  1 
3. ครูแสดงวิธีการเขียนกราฟของฟังก์ชันก าลังสองแต่ละกรณี โดยยกตวัอย่าง 1-2  
ตัวอย่าง ต่อกรณ ีพร้อมชี้แนะให้นักเรียนพิจารณาลักษณะกราฟเพื่อให้ไดข้้อสรุป
เกี่ยวกับ แกนสมมาตร  จุดวกกลับ  จดุสูงสุดหรอืจุดต่ าสุดของกราฟ  เช่น 

 
 
 
 

ทักษะการคิดแปลความ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

ทักษะการคิดวิเคราะห ์
ทักษะการคิดสรุปความ 
 
 
 
 

(0, –1) 
(1, 0) 

● 

● ● (–1, 0) X 

Y 

O 



กิจกรรมการเรียนการสอน ฝึกการคิดแบบ 
 
1)  กราฟของฟังก์ชันจากสมการ 0a,axy 2     

กรณีที่ 1 เมื่อ 0a       

ให้พิจารณากราฟของ 2xy   จะได้คู่อันดับที่เป็นค าตอบของสมการดังตาราง 
    

x … –2 –1 0 1 2 … 
y … 4 1 0 1 4 … 

 

จากตารางจะไดก้ราฟ 
 
                                                                 กราฟผ่านจดุ  (–2, 
4), (–1, 1), (0, 0), 
                                                                   (1, 1), (2, 4) 
 
 
 

จากกราฟสรุปได้ดังนี ้
(1)  แกนสมมาตรของกราฟ คอื แกน Y หรือ เส้นตรง  x = 0 
(2)  จุดวกกลับของกราฟและเป็นจุดต่ าสดุ คือ จุด O(0,0)  
(3)  กราฟไม่มีจดุสูงสุด 

กรณีที่ 2   เมื่อ 0a    

ให้พิจารณากราฟของ 2xy  จะได้คู่อันดับที่เป็นค าตอบของสมการดัง
ตาราง 

 

x … –2 –1 0 1 2 … 
y … –4 –1 0 –1 –4 … 

    
จากตารางจะไดก้ราฟ 
 
                                                                 กราฟผ่านจดุ (–2, –4),  
–1, –1), (0, 0), 
                  (1, –1), (2, –4) 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

 

3 

X 

Y 

2 
1 

 –2   –1           1     2 

4 

O 

Y 

X 

2 
1 

–4 

–2    –1   O        1     2 

–3 
–2 
–1
ฯ 



กิจกรรมการเรียนการสอน ฝึกการคิดแบบ 
 

จากกราฟสรุปได้ดังนี ้
(1)  แกนสมมาตรของกราฟ คอื แกน Y หรือ เส้นตรง  x = 0 
(2)  จุดวกกลับของกราฟและเป็นจุดสูงสุด คือ จุด O(0,0)  
(3)  กราฟไม่มีจดุต่ าสดุ 

2)  กราฟของฟังก์ชันจากสมการ 0ac,axy 2   
กราฟของสมการ  0ac,axy 2   จะมลีักษณะเช่นเดียวกับกราฟของ

สมการ 2axy   นั่นคือ  ถ้า  0a    กราฟจะหงาย และถ้า 0a   กราฟจะคว่ า  
แต่จะมีการเลื่อนขึ้นหรือลงตามค่าของ c เช่น 

พิจารณากราฟของสมการ 1xy 2   และ 1xy 2   
                                                                

(1)  1xy 2    (เลื่อนกราฟ
ของ    

       2xy   ขึ้นจากแกน X 
เป็น  
        ระยะ 1 หน่วย) 

                                                                       (2)  

1xy 2    (เลื่อนกราฟของ    

                   2xy   ลงจากแกน X 
เป็น             ระยะ 1 หน่วย) 
                                                                              

จากกราฟจะเห็นว่า  
ถ้า  c > 0 กราฟจะเลื่อนข้ึนเหนือแกน X เป็นระยะเท่ากับ c  
ถ้า  c < 0 กราฟจะเลื่อนลงใต้แกน X เป็นระยะเท่ากับ c   

3)  กราฟของฟังก์ชันจากสมการ  0a,h)a(xy 2   
กราฟของสมการ  0a,h)a(xy 2   จะมลีักษณะเช่นเดียวกับกราฟของ

สมการ 2axy   นั่นคือ  ถ้า 0a   กราฟจะหงาย และถ้า 0a   กราฟจะคว่ า แต่
จะมีการเลื่อนไปทางซ้ายหรือเลื่อนไปทางขวาของแกน Y ตามค่าของ h (ครู
ยกตัวอยา่ง) 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3 

X 

Y 

2 

1 

–2    –1  O      1     2 

4 

1 

2 



กิจกรรมการเรียนการสอน ฝึกการคิดแบบ 
4)  กราฟของฟังก์ชันจากสมการ  0ak,h)a(xy 2   

กราฟของสมการ 0ak,h)a(xy 2  จะมีลักษณะเช่นเดียวกับกราฟ

ของสมการ 2axy   นั่นคือ  ถ้า 0a  กราฟจะหงาย และถ้า 0a  กราฟจะคว่ า 
แต่จะมีการเลื่อนไปทางซ้ายหรือเลื่อนไปทางขวาของแกน Y ตามค่าของ h และจะมี
การเลื่อนขึ้นหรือลงตามค่าของ k (ครูยกตวัอย่าง) 
 

5)  กราฟของฟังก์ชันจากสมการ 0ac,bxaxy 2   
            กราฟของสมการ 0ac,bxaxy 2  จะสามารถเขียนกราฟได้โดย

จัดรูปสมการของ cbxaxy 2  ให้อยู่ในรูป  
4a
b4ac

2a
bxay

22










  ซึ่ง

เมื่อเทียบกับสมการ kh)a(xy 2   แล้วพบว่า 

จุดวกกลับหรือจุดยอดของกราฟ คือ   
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แกนสมมาตรของกราฟ คือ 
2a
bx      

ค่าสูงสุดหรือต่ าสดุของกราฟ คือ  
4a
b4ac 2   

4. ครูอาจแสดงวิธีการเปลี่ยนรูป cbxaxy 2  ให้อยู่ในรูป kh)a(xy 2   
เพิ่มเติมจากในหนังสือเรยีน ดังนี้ 

จาก   cbxaxy 2   

  
a
cx

a
bx

a
y 2   

        x
a
bx

a
c

a
y 2   

         
2

2
2

2

2

4a

bx
a
bx

4a

b
a
c

a
y

  

        
2

2

2

2a
bx

4a

4acb
a
y












  

  
2

22

4a

4acb
2a
bx

a
y 









  

  
4a
b4ac

2a
bxay

22 









  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ทักษะการคิดวิเคราะห ์
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ทักษะการคิดวิเคราะห ์
 
 



กิจกรรมการเรียนการสอน ฝึกการคิดแบบ 
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b4ac

2a
bxay
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เทียบกับสมการที่อยู่ในรปู kh)a(xy 2  จะพบว่า กราฟของ 

0ac,bxaxy 2  จะมีจุดยอดหรือจุดวกกลับที่จุด 
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5. ครูก าหนดฟังกช์ันก าลังสองบนกระดาน ให้นักเรียนบอกจุดยอด กราฟเป็น 
เส้นโค้งหงายหรือเส้นโค้งคว่ า เช่น 

4xy 2    กราฟเป็นเส้นโค้งหงาย   มีจุดยอดที ่(0, 4) 

2x
3
1y 2   กราฟเป็นเส้นโค้งคว่ า   มีจุดยอดที ่(0, 2) 

23)2(xy   กราฟเป็นเส้นโค้งคว่ า   มีจุดยอดที ่(3, 0) 

13)2(xy 2   กราฟเป็นเส้นโค้งหงาย   มีจุดยอดที ่(3, 1) 
จากนั้นครูอธิบายตัวอย่างที่ 1 และตัวอย่างที ่2 ในหนังสือเรียนหน้า 53-54 

6. ครูให้นักเรียนแบ่งกลุ่มท าใบงานที่ 6 ในชั่วโมงเรียน  แล้วรว่มกันเฉลยค าตอบว่า
ข้อใดเป็นจริงและข้อใดเป็นเท็จ พร้อมทั้งเฉลยละเอียดส าหรับข้อที่ยากและมีบาง
กลุ่มท าผิด 
7. ครูให้นักเรียนท าแบบฝึกหัดที่ 6 เป็นการบ้าน 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



5.3 ขั้นสรุป 
ครูและนักเรียนร่วมกันสรุปความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชนัก าลังสองเป็นแผนผังดังนี้ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 

ฟังกช์นัก ำลงั
สอง 

รูปทัว่ไปของฟังกช์นัก ำลงัสอง คือ  

กำรเขียนกรำฟในกรณีต่ำงๆ 

1)   กำรเขียนกรำฟของฟังกช์นัจำกสมกำร   
กรณี  กรำฟจะเป็นพำรำโบลำหงำย และถำ้ กรำฟจะเป็นพำรำโบลำคว  ่ำ  

 

2)   กรำฟของฟังกช์นัจำกสมกำร   ลกัษณะกรำฟเหมือนกบัขอ้ 1 แต่
จะมีกำรเล่ือนข้ึนหรือลงตำมค่ำของ c 

 

4)   กรำฟของฟังกช์นัจำกสมกำร   ลกัษณะกรำฟเหมือนกบั
ขอ้ 1 แต่จะมีกำรเล่ือนไปทำงซำ้ยหรือเล่ือนไปทำงขวำของแกน Y ตำมค่ำของ h และ
จะมีกำรเล่ือนข้ึนหรือลงตำมค่ำของ k   

3)   กรำฟของฟังกช์นัจำกสมกำร  ลกัษณะกรำฟเหมือนกบัขอ้ 1  
แต่จะมีกำรเล่ือนไปทำงซำ้ยหรือเล่ือนไปทำงขวำของแกน Y ตำมค่ำของ h     

 

5)   กรำฟของฟังกช์นัจำกสมกำร  

จุดวกกลบัหรือจุดยอดของกรำฟ คือ    

แกนสมมำตรของกรำฟ คือ     

ค่ำสูงสุดหรือต ่ำสุดของกรำฟ คือ    

 



6.   สื่อการเรียนรู/้แหล่งการเรียนรู ้
6.1 สื่อการเรียนรู ้

-  หนังสือเรียนรายวิชาพืน้ฐาน  คณติศาสตร ์ม.4 ภาคเรียนที่ 2 
-  ใบงานที่ 6 
-  แบบฝึกหัด 6 

6.2 แหล่งการเรียนรู ้
-  ห้องสมดุโรงเรียน 
-  ห้องสมดุกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

 
7.  กิจกรรมเสนอแนะ 

7.1 กิจกรรมส่งเสริมการคิดเชิงวิเคราะห์ 
ขั้นรวบรวมข้อมูล 
ครูให้นักเรียนแบ่งกลุ่มสร้างฟังก์ชันก าลังสอง กลุม่ละ 3 ฟังก์ชัน ในรูปแบบต่อไปน้ี 

1)  0a,caxy 2    

2)  0a,h)a(xy 2   

3)  0a,kh)a(xy 2   
ขั้นวิเคราะห์ 
ให้นักเรียนเขียนกราฟ พร้อมทั้งบอกลักษณะกราฟของแต่ละฟังก์ชัน 
ขั้นสรุป 
ให้แต่ละกลุ่มจัดท าเป็นรายงานแล้วน ารายงานมาแลกเปลี่ยนกันตรวจสอบความถูกต้อง 
ขั้นประยุกต์ใช ้
ครูเลือกโจทย์ที่น่าสนใจน ามาอภิปรายร่วมกันในชั้นเรียน 

7.2 กิจกรรมบรูณาการ 
- 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
8.บันทึกหลังการสอน  
 ผลการสอน 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
 ปัญหาและอุปสรรค 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
 ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
       ลงชื่อ ………………………………………………….. ผู้สอน 
           (นายปิยะชัย   อาสาสอน) 
                          ต าแหน่ง คร ู
 
 
 
 
 

 



9. ใบความรู้  ใบงาน และเครื่องมือวัดผล 
แบบสังเกตพฤติกรรมการเรียน 

แบบบันทึกการสังเกตพฤติกรรมการเรียนรายบคุคลวิชาคณิตศาสตร์ 
ชื่อนักเรียน ...................................................... ชัน้ ........... วันที่ ................ เดือน ............................ ป ี.................... 

ครั้งที่ ............................................................... ผูส้ังเกต ............................................................................................ 

หัวข้อการประเมิน 
ระดับการประเมิน 

ดีมาก ดี พอใช้ ควรปรับปรุง 
ความสนใจ     

การตอบค าถาม     

การท ากิจกรรมหน้าชั้นเรียน     

การใช้ความรู้ทกัษะ/กระบวนการทางคณิตศาสตร์
ในการแก้ปัญหาในสถานการณต์่างๆ 

    

ความสามารถในการใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทาง
คณิตศาสตร์ในการสือ่สารสื่อความหมาย 

    

 

 
 

 

แบบประเมินพฤติกรรมการท างานกลุ่ม 
ระดับชั้น.................................................. ประจ าวนัที่ ............................................................... กลุม่ที่ ....................... 

หัวข้อการประเมิน 
ระดับการประเมิน 

ดีมาก ดี ปานกลาง น้อย น้อยมาก 
การวางแผนการท างาน      

การก าหนดการปฏิบัติงานมีข้ันตอนชัดเจน      

การปฏิบัติตามขั้นตอนที่ก าหนด      

ความคดิสร้างสรรค์      

ผลการท างาน      
 



แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 12 
หน่วยการเรยีนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  เรื่อง การแก้อสมการโดยใช้กราฟ 
วิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน  3 ชื่อรายวิชา  ค 32101  กลุ่มสาระการเรยีนรู้ คณิตศาสตร์ 
ชั้น มัธยมศึกษาปีที่ 5 ภาคเรียนที่ 1  ปีการศึกษา ............  เวลา  4  คาบ 
ผู้สอน  นายปิยะชัย   อาสาสอน 
                                                                                                                                                                          

1.1 มาตรฐานการเรียนรู ้
มาตรฐาน ค1.2 เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้ได้ 
 

1.2 จุดประสงค์การเรียนรู ้
1)  แก้อสมการโดยใช้กราฟได ้
2)  สรา้งความสัมพันธ์หรือฟังก์ชันจากสถานการณ์หรือปัญหาที่ก าหนดให้ และน าไปใช้ในการแกป้ัญหาได้ 
 

2.  สาระส าคัญ 
2.1 สาระการเรยีนรู ้ 

1)  การแก้อสมการโดยใช้กราฟ 
2)  การแก้ปัญหาโดยใชค้วามรู้เรือ่งฟังก์ชันและกราฟ 

2.2   ทักษะ/กระบวนการ 
1)  ทักษะการให้เหตุผล 
 2)  ทักษะการสื่อสาร สื่อความหมาย  
 3)  ทักษะการแก้ปัญหา 

2.3 ทักษะการคิด 
    การคดิแปลความ   การคิดวิเคราะห์ 
3.  ร่องรอยการเรียนรู ้

3.1 ผลงาน/ช้ินงาน 
1)  ผลงานจากการท าใบงานที่ 7 และแบบฝึกหัด 7 
2)  ผลงานจากการท ากิจกรรมกลุ่ม 

3.2 กระบวนการขั้นตอนการปฏิบัติงาน 
1)  จัดกลุ่ม กลุ่มละ 3 คน 
2)  เลือกหัวหน้ากลุ่ม 
3)  หัวหน้ากลุ่มแบ่งงาน 
4)  ร่วมกันท าใบงานที ่7 
5)  ส่งงาน 

 
 



3.3 พฤติกรรมตามคุณลักษณะพึงประสงค์ 
1)  ให้ความร่วมมือในการท างานกลุ่ม 
2)  มีความละเอียดรอบคอบและรับผิดชอบในการท างาน 

3.4 ความรู้ความเข้าใจ 
1)  นักเรียนรู้วธิีการแก้อสมการโดยใช้กราฟ 
2)  นักเรียนรู้วธิีการแก้ปัญหาโดยใช้ความรู้เรื่องฟงัก์ชันและกราฟ 

4.  แนวทางการวัดผลและประเมินผล 
เกณฑ์ผ่านขั้นต่ า 

1)  ได้ระดับ “พอใช”้ ขึ้นไป 
 2)  ได้ระดับ “ดี” ขึ้นไป 
 3)  ท าได้ถูกต้อง 80% ขึ้นไป 

การสรุปผลการประเมิน 
 ต้องผ่านเกณฑ์ขั้นต่ าทั้ง 3 รายการ 
5.   กิจกรรมการเรียนการสอนเพ่ือการเรียนรู้ 

5.1 ขั้นน า 
ครูทบทวนเรื่องการแก้อสมการโดยใชว้ิธีทางพีชคณิต  โดยให้นักเรียนหาเซตค าตอบของอสมการตอ่ไปน้ี 

ตัวอย่าง   จงแก้อสมการ  09x2   
   03)3)(x(x   
                                       
   
  
ดังนั้น  เซตค าตอบของอสมการคือ  –3 < x < 3  

5.2 ขั้นสอน 
กิจกรรมการเรียนการสอน ฝึกการคิดแบบ 

1. ครูอธิบายว่าในการแกอ้สมการสามารถใช้ความรู้เรื่องกราฟของอสมการแก้ปัญหา
ได้ โดยแสดงวิธกีารแก้อสมการโดยใช้กราฟ จากตัวอย่างของอสมการในขัน้น า ดังนี้ 

จาก   09x2   ให้  9xy 2   
จะได้กราฟหงายและตดัแกน Y ที่จุด (0, –9) ดังรูป  

 
 
 
 
 
 
 

ทักษะการคิดแปลความ 
ทักษะการคิดวิเคราะห ์
 
 
 
 
 
 
 
 
 

+      –3           –             3       +          

  

X 

Y 

O 

(0, –9) 



กิจกรรมการเรียนการสอน ฝึกการคิดแบบ 
 

จากรูปจะพบว่า กราฟตดัแกน X สองจุด และหาจุดที่กราฟตัดแกน X โดยให้       

y = 0 จะได้            09x2   
                 03)3)(x(x   
                                     x   =   3, –3 

แสดงว่ากราฟตัดแกน X ที่จุด (3, 0) และ (–3, 0) 

พิจารณาหาคา่ x เมื่อ 09x2  (หรือ y < 0) 
จากรูป y < 0 เมื่อ  –3 < x < 3 

ดังนั้น เซตค าตอบของอสมการ 09x2   คือ –3 < x < 3 
2. ครูยกตัวอยา่งเกี่ยวกบัการแก้อสมการโดยใชก้ราฟเพิ่มเติมอีก 2–3 ตวัอย่าง  แล้ว
ให้นักเรียนช่วยกันหาค าตอบ 
3. ครูให้ความรู้เกี่ยวกับการแก้ปัญหาโดยใชค้วามรู้เรื่องฟังก์ชันและกราฟ โดยใช้การ
ถามตอบเพื่อให้นักเรียนทราบหลักการส าคัญในการแก้ปัญหาดังนี้ 

“หลักในการใชค้วามรู้เกีย่วกับฟังก์ชันแก้ปัญหาในเรื่องต่างๆ จะใช้วธิีก าหนด
ค่าที่เกี่ยวข้องให้เป็นตัวแปรต่างๆ แลว้จึงหาความสัมพันธ์ของตัวแปรในรูปสมการ
ของฟังก์ชัน เมื่อเราหาสมการของฟังกช์ันได้แล้วจะช่วยให้เราแก้ปัญหาทีเ่กี่ยวกับ
การหาคา่ต่ าสุดหรือสูงสดุได้” 

ครูยกตวัอย่างประกอบการอธิบาย  เช่น 
 
ตัวอย่างที่ 1   ก าหนดให้  x แทนความยาวด้านของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส 

y  แทนพื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส 
เน่ืองจาก  พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส = ความยาวด้าน  ความยาวดา้น              

ดังนั้น   จึงได้ว่า 2xxxy             …………(1) 
สมการ (1) เป็นสมการของฟังก์ชัน f โดยที่ 

  








 2xyRRy)(x,f  

เน่ืองจาก fy)(x,   เราเขียนได้เป็น f(x)y          …………(2) 

เน่ืองจาก (1) = (2)  จึงได้ว่า 2xf(x)   
นั่นคือ  พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสเป็นค่าฟังกช์ันของความยาวด้าน ซึ่งคา่ของ

พื้นที่จะเป็นเท่าไรจะข้ึนอยู่กับค่าของความยาวดา้น จึงกลา่วไดว้่า “ความยาวดา้น” 
เป็น “ตัวแปรต้น” และ “พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส” เป็น “ตัวแปรตาม” 
4. ครูยกตัวอยา่งเพิ่มเติมอีก 2-3 ตัวอย่าง ให้นักเรียนช่วยกันหาค าตอบ เช่น 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ทักษะการคิดวิเคราะห ์
 
ทักษะการคิดแปลความ 
ทักษะการคิดวิเคราะห ์
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ทักษะการคิดแปลความ 
ทักษะการคิดวิเคราะห ์
 
 
 



กิจกรรมการเรียนการสอน ฝึกการคิดแบบ 
 
ตัวอย่างที่ 2  จ านวนจรงิสองจ านวนบวกกันมีคา่เท่ากับ 15 จงเขียนสมการของ

ฟังก์ชัน f  ซึ่งมีค่าฟังก์ชนัเป็นผลคูณของจ านวนจริงสองจ านวนนั้น 
วิธีท า  ให้     x  แทนจ านวนจริงจ านวนแรก 

                 ดังนั้น  15–x  จะแทนจ านวนจริงจ านวนที่สอง 
ให้  f(x) แทนผลคูณของจ านวนจริงสองจ านวนนัน้ 
ดังนั้น  f(x) = x(15–x )                                                           

ตัวอย่างที่ 3  จงหาจ านวนเต็มบวกสองจ านวนซ่ึงมีผลบวกเท่ากับ 50 และผล
คูณของจ านวนทั้งสองมคี่ามากที่สดุ 

วิธีท า   ให้  x  เป็นจ านวนเต็มบวกจ านวนแรก 
                     f(x) เป็นผลคูณของจ านวนเต็มบวกทั้งสอง 

ดังนั้น  จ านวนเต็มบวกจ านวนที่สอง คือ  50–x 
และผลคูณของจ านวนทั้งสองคือ  x(50–x) 

จะได้ 2xxx)x(50f(x)  50  
จะพบว่าผลคูณของจ านวนทั้งสองเป็นฟังก์ชันก าลังสอง มีค่า a = –1 ซึ่ง

จะท าให้ได้กราฟคว่ าและจุดวกกลับจะเป็นจุดสูงสุด 

จากจดุยอดของกราฟฟังก์ชันก าลังสอง คือ 












 


4a
b4ac,

2a
b 2

 

 
ดังนั้น จะได้จดุยอดของกราฟของฟังก์ชันของผลคูณ คือ   

625)(25,
1)4(
(50)1)(0)4(,

1)2(
50 2





















  

นั่นคือ  จ านวนเต็มบวกทั้งสองคือ 25 และ 25 โดยผลคูณที่มากที่สุดคอื 
625 
5. ครูให้นักเรียนแบ่งกลุ่มท าใบงานที่ 7 ภายในชัว่โมงเรียน แล้วรว่มกันเฉลยค าตอบ
ว่าข้อใดเป็นจริงและข้อใดเป็นเท็จ พร้อมทั้งเฉลยละเอียดเฉพาะข้อที่ยากและมีบาง
กลุ่มท าผิด 
6. ครูให้นักเรียนท าแบบฝึกหัด 7 เป็นการบ้าน 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ทักษะการคิดวิเคราะห ์
 

 
 
 
5.3 ขั้นสรุป 



ครูและนักเรียนร่วมกันสรุปความรู้เกี่ยวกับการประยุกต์ของฟังก์ชันเป็นแผนผัง  ดังนี้ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
6.   สื่อการเรียนรู/้แหล่งการเรียนรู ้

6.1 สื่อการเรียนรู ้
1)  หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน  คณิตศาสตร์ ม.5 ภาคเรียนที ่2 
2)  ใบงานที่ 7 
3)  แบบฝึกหัด 7 

6.2 แหล่งการเรียนรู ้
-  ห้องสมุดโรงเรียน 
-  ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

7.   กิจกรรมเสนอแนะ 
7.1 กิจกรรมส่งเสริมการคิดเชิงวิเคราะห์ 

ขั้นรวบรวมข้อมูล 
ให้นักเรียนแบ่งกลุ่มแต่งโจทย์ปัญหาเกี่ยวกับการหาค่าสูงสุดหรือค่าต่ าสุดของฟังก์ชันกลุ่มละ 3 ข้อ 
ขั้นวิเคราะห์ 
ให้นักเรียนวิเคราะห์โจทย์ที่แต่งขึ้น  แล้วแสดงวธิหีาค่าสูงสุดหรือค่าต่ าสุดตามวธิีการที่ได้เรียนมา 
ขั้นสรุป 
ให้นักเรียนเขียนโจทย์และวิธีหาค าตอบ  พร้อมวาดรูปประกอบ(ถ้ามี) จัดท าเป็นรายงานส่งคร ู
ขั้นประยุกต์ใช ้
ครูเลือกโจทย์ที่น่าสนใจน ามาอภิปรายร่วมกันในชั้นเรียน 

7.2 กิจกรรมบรูณาการ 
 - 

การประยกุตข์อง
ฟังกช์นั 

การแกปั้ญหาโดยใชค้วามรู้
เร่ืองฟังกช์นัและกราฟ 

การแกอ้สมการโดยใช้
กราฟ 

ใชว้ิธีก าหนดค่าท่ีเก่ียวขอ้งเป็นตวัแปรต่าง ๆ แลว้หาความสัมพนัธ์ของตวัแปร
ในรูปสมการของฟังกช์นัซ่ึงจะท าใหส้ามารถหาค่าของฟังกช์นัไดโ้ดยการ
แทนค่าของตวัแปรลงในสมการของฟังกช์นัท่ีสร้างข้ึน 



8.บันทึกหลังการสอน  
 ผลการสอน 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
 ปัญหาและอปุสรรค 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
 ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
       ลงชื่อ ………………………………………………….. ผู้สอน 
           (นายปิยะชัย   อาสาสอน) 
                          ต าแหน่ง คร ู
 
 
 
 
 
 
 



9. ใบความรู้  ใบงาน และเครื่องมือวัดผล 
แบบสังเกตพฤติกรรมการเรียน 

แบบบันทึกการสังเกตพฤติกรรมการเรียนรายบคุคลวิชาคณิตศาสตร์ 
ชื่อนักเรียน ...................................................... ชัน้ ........... วันที่ ................ เดือน ............................ ปี .................... 

ครั้งที่ ............................................................... ผูส้ังเกต ............................................................................................ 

หัวข้อการประเมิน 
ระดับการประเมิน 

ดีมาก ดี พอใช้ ควรปรับปรุง 
ความสนใจ     

การตอบค าถาม     

การท ากิจกรรมหน้าชั้นเรียน     

การใช้ความรู้ทกัษะ/กระบวนการทางคณิตศาสตร์
ในการแก้ปัญหาในสถานการณต์่างๆ 

    

ความสามารถในการใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทาง
คณิตศาสตร์ในการสือ่สารสื่อความหมาย 

    

 

 

แบบประเมินพฤติกรรมการท างานกลุ่ม 

 
 
 

แบบประเมินพฤติกรรมการท างานกลุ่ม 
ระดับชั้น.................................................. ประจ าวนัที่ ............................................................... กลุม่ที่ ....................... 

หัวข้อการประเมิน 
ระดับการประเมิน 

ดีมาก ดี ปานกลาง น้อย น้อยมาก 
การวางแผนการท างาน      

การก าหนดการปฏิบัติงานมีข้ันตอนชัดเจน      

การปฏิบัติตามขั้นตอนที่ก าหนด      

ความคดิสร้างสรรค์      

ผลการท างาน      
 



 
 



แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 13 
หน่วยการเรยีนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  เรื่อง ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 
วิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน  3 ชื่อรายวิชา  ค 32101  กลุ่มสาระการเรยีนรู้ คณิตศาสตร์ 
ชั้น มัธยมศึกษาปีที่ 5 ภาคเรียนที่ 1  ปีการศึกษา ............  เวลา  4  คาบ 
ผู้สอน  นายปิยะชัย   อาสาสอน 
                                                                                                                                                                          
                                                                                                                                                                           

1.1 มาตรฐานการเรียนรู ้
มาตรฐาน ค1.2 เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้ได้ 
ตัวชี้วดั  ค 1.2 ม.4-6/1 .ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ที่ก าหนด 

1.2 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
1)  เขียนกราฟฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลได้ 
2)  น าความรู้เรื่องฟังก์ชนัเอกซ์โพเนนเชียลไปประยุกต์ใช้ในการแก้สมการและแก้ปัญหาต่างๆ ได้ 
 

2.  สาระส าคัญ 
2.1 สาระการเรยีนรู ้ 

1)  ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 
2)  การประยุกต์ของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 

2.2 ทักษะ/กระบวนการ 
1)  ทักษะการให้เหตุผล 
 2)  ทักษะการสื่อสาร สื่อความหมาย  
 3)  ทักษะการแก้ปัญหา 

2.3   ทักษะการคิด 
  การคดิค านวณ  การคิดแปลความ  การคดิวิเคราะห์  การคดิสรุปความ 
 

3.  ร่องรอยการเรียนรู ้
3.1 ผลงาน/ช้ินงาน  

1)  ผลงานจากการท าใบงานที่ 8 และแบบฝึกหัด 8 
2)  ผลงานจากการท ากิจกรรมกลุ่ม 

3.2 กระบวนการขั้นตอนการปฏิบัติงาน 
1)  จัดกลุ่ม กลุ่มละ 3 คน 
2)  เลือกหัวหน้ากลุ่ม 
3)  หัวหน้ากลุ่มแบ่งงาน 
4)  ร่วมกันท าใบงานที ่8 
5)  ส่งงาน 

 



3.3 พฤติกรรมตามคุณลักษณะพึงประสงค์ 
1)  ให้ความร่วมมือในการท างานกลุ่ม 
2)  มีความละเอียดรอบคอบและรับผิดชอบในการท างาน 

3.4 ความรู้ความเข้าใจ 
1)  นักเรียนรู้วธิีการเขียนกราฟของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 
2)  นักเรียนรู้วธิีการน าความรู้เรื่องฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลไปใช้แก้ปัญหาต่างๆ   
 

4.  แนวทางการวัดผลและประเมินผล 
เกณฑ์ผ่านขั้นต่ า 

1)  ได้ระดับ “พอใช”้ ขึ้นไป 
 2)  ได้ระดับ “ดี” ขึ้นไป 
 3)  ท าได้ถูกต้อง 80% ขึ้นไป  

การสรุปผลการประเมิน 
 ต้องผ่านเกณฑ์ขั้นต่ าทั้ง 3 รายการ 
 

5.   กิจกรรมการเรียนการสอนเพ่ือการเรียนรู้ 
5.1 ขั้นน า 

ครูทบทวนเรื่องการเขียนกราฟของฟังก์ชันตา่งๆ โดยยกตวัอย่างฟังก์ชัน 1-2 ฟังก์ชัน ให้นักเรียนช่วยกัน

เขียนกราฟ  เช่น x2y  โดยใหห้าจุดบนฟังก์ชัน 5-7 จดุ  ดังนี ้

เมื่อแทน  x = –3  จะได้   8
1

2
12y
3

3   

x = –2  จะได้   4
1

2
12y
2

2   

x = –1  จะได้   2
1

2
12y
1

1   

x = 0    จะได้   12y 0   

x = 1    จะได้   22y 1   

x = 2    จะได้   42y 2   

x = 3    จะได้   82y 3   
 
 
 
 
 
 



 

เขียนกราฟ  x2y    ได้ดังนี ้
 

x … –3 –2 –1 0 1 2 3 … 

x2y   … 
8
1  

4
1  

2
1  1 2 4 8 … 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
5.2 ขั้นสอน 

กิจกรรมการเรียนการสอน  
1. ครูแนะน าวา่ ฟังก์ชันที่ยกตัวอยา่งในข้ันน า  เรียกวา่ ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล  
โดยให้นิยามความหมายของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลอีกครั้ง  ดังนี้ 

 “ ถ้า f เป็นฟังก์ชันที่มีสมการเป็น  xay   โดยที่ 0a  และ 1a   แล้ว จะได้
ว่าสมาชิกในโดเมนของ f เป็นจ านวนจริง  และสมาชิกในเรนจ์ของ f จะเป็นจ านวน

จริงบวกเสมอ  ในกรณีนีเ้ราจะเรียก 








 xayRRy)(x,f  วา่ ฟังก์ชัน 

เอกซ์โพเนนเชียล 
2. ครูยกตัวอยา่งการเขียนกราฟของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลอีก 2-3 ตัวอย่าง แล้ว
ใช้การถามตอบ เพื่อสรุปข้อสังเกตที่ได้จากตัวอยา่ง  ดังนี้ 

ข้อสังเกตเกี่ยวกับฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 
1)  ถ้า 1a    แล้ว   ...aaa 321     

นั่นคือ  เมื่อ 1a    จะท าให้  xay   เป็นฟังก์ชันเพิ่ม 

2)  ถ้า 1a0    แล้ว  ...aaa 321   

นั่นคือ  เมื่อ  1a0   จะท าให้  xay   เป็นฟังก์ชันลด 

 

  

 

 

 
(3, 8) 

(2, 4) 

(1, 2) 

(0, 1) 
(–1, ) 

X 

Y  

(–3, ) 
 

O 



กิจกรรมการเรียนการสอน  
3)  ส าหรับจ านวนจริง a ใดๆ ที่ 1a0,a   ถ้า  vu aa   แล้ว u = v 

4)  ส าหรับจ านวนจริง a ใดๆ ที่ 1a0,a   และ 1b0,b   ถ้า uu ba     
แล้ว u = 0 
3. ครูยกตัวอยา่งการน าข้อสังเกตของลักษณะฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลไปใช้ในการ
แก้สมการ 2-3 ตัวอย่าง เช่น 

ตัวอย่าง   จงแก้สมการต่อไปนี ้

(1)  813x         (2)  2433 4x          (3)  15x15x 32   

วิธีท า       (1)   จากสมการ   813x    

จะได้           4x 33   
ดังนั้น            4x   

(2)   จากสมการ  2433 4x   

จะได้       54x 333   

          
4

5
x

3
33   

          1x 33   
 ดังนั้น               1x   

(3)   จากสมการ  15x15x 32      
จะได้ว่า      015x   

   15x   
     

5
1x 

  

4. ครูให้นักเรียนแบ่งเป็น  3  กลุ่ม แล้วก าหนดโจทย์บนกระดาน 3  ข้อ  แล้วให้แต่
ละกลุ่มแสดงวิธีท าแข่งขันกันบนกระดาน  โดยครูเป็นผู้คอยชี้แนะ  และร่วมกันเฉลย
ค าตอบ 
5. ครูถามนักเรียนว่าเราสามารถน าความรู้เรื่องฟงัก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลไป
ประยุกต์ใช้กับปัญหาเรื่องอะไรได้บ้าง โดยครใูช้การถามตอบพร้อมทั้งยกตวัอย่าง 
เช่น เรื่องการหาผลตอบแทนจากการฝากเงินที่มีอัตราดอกเบ้ียคงตัว การหาค่าราย
งวดในการซื้อบ้านหรือซื้อรถยนต์แบบเงินผ่อน การเจริญเติบโตของประชากร เป็น
ต้น 
6. ครูยกตัวอยา่งการแก้โจทย์ปัญหาเรื่องต่างๆ โดยใช้ความรู้เรื่องฟังก์ชันเอกซ์
โพเนนเชียล 2–3 ตัวอย่าง 



กิจกรรมการเรียนการสอน  
7. ครูให้นักเรียนแบ่งกลุ่มท าใบงานที่ 8 ภายในชัว่โมงเรียน  แล้วร่วมกันเฉลย
ค าตอบว่าข้อใดเป็นจริงและข้อใดเป็นเท็จ พร้อมทัง้เฉลยละเอียดเฉพาะข้อที่ยาก
และมีบางกลุ่มท าผิด 
8. ครูให้นักเรียนท าแบบฝึกหัด 8 เป็นการบ้าน 

 
 
5.3 ขั้นสรุป 

ครูและนักเรียนร่วมกันสรุปความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชนัเอกซ์โพเนนเชียลเป็นแผนผัง ดังนี้ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

ฟังกช์นัเอกซ์โพเนนเชียล 

เป็นฟังกช์นัท่ีมีสมการเป็น    
โดยท่ี   และ   

2)  ถา้   แลว้   

นัน่คือ  เม่ือ   จะท าให ้  
เป็นฟังกช์นัลด 
 

1)  ถา้   แลว้      

นัน่คือ  เม่ือ   จะท าให ้   
เป็นฟังกช์นัเพ่ิม 
 

3)  ส าหรับจ านวนจริง  a  ใด ๆ  ท่ี     

ถา้   แลว้  u = v 
4)  ส าหรับจ านวนจริง a ใด ๆ ท่ี   และ   

ถา้   แลว้ u = 0 
 

ขอ้สงัเกตของฟังกช์นั 
เอกซ์โพเนนเชียล 

 



6.   สื่อการเรียนรู/้แหล่งการเรียนรู ้
6.1  สื่อการเรียนรู ้

-  หนังสือเรียนรายวิชาพืน้ฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 ภาคเรียนที่ 1 
-  ใบงานที่ 8 
-  แบบฝึกหัด 8 

6.2 แหล่งการเรียนรู ้
-  ห้องสมดุโรงเรียน 
-  ห้องสมดุกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

 
 

7.   กิจกรรมเสนอแนะ 
- 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



8.บันทึกหลังการสอน  
 ผลการสอน 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
 ปัญหาและอุปสรรค 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
 ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
       ลงชื่อ ………………………………………………….. ผู้สอน 
           (นายปิยะชัย   อาสาสอน) 
                          ต าแหน่ง คร ู
 
 
 
 
 
 



9. ใบความรู้  ใบงาน และเครื่องมือวัดผล 
แบบสังเกตพฤติกรรมการเรียน 

แบบบันทึกการสังเกตพฤติกรรมการเรียนรายบคุคลวิชาคณิตศาสตร์ 
ชื่อนักเรียน ...................................................... ชัน้ ........... วันที่ ................ เดือน ............................ ปี .................... 

ครั้งที่ ............................................................... ผูส้ังเกต ............................................................................................ 

หัวข้อการประเมิน 
ระดับการประเมิน 

ดีมาก ดี พอใช้ ควรปรับปรุง 
ความสนใจ     

การตอบค าถาม     

การท ากิจกรรมหน้าชั้นเรียน     

การใช้ความรู้ทกัษะ/กระบวนการทางคณิตศาสตร์
ในการแก้ปัญหาในสถานการณต์่างๆ 

    

ความสามารถในการใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทาง
คณิตศาสตร์ในการสือ่สารสื่อความหมาย 

    

 

 

แบบประเมินพฤติกรรมการท างานกลุ่ม 

 
 

แบบประเมินพฤติกรรมการท างานกลุ่ม 
ระดับชั้น.................................................. ประจ าวนัที่ ............................................................... กลุม่ที่ ....................... 

หัวข้อการประเมิน 
ระดับการประเมิน 

ดีมาก ดี ปานกลาง น้อย น้อยมาก 
การวางแผนการท างาน      

การก าหนดการปฏิบัติงานมีข้ันตอนชัดเจน      

การปฏิบัติตามขั้นตอนที่ก าหนด      

ความคดิสร้างสรรค์      

ผลการท างาน      
 



 
 

 



แผนการจัดการเรียนรู้ที่ 14 
หน่วยการเรยีนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  เรื่อง ฟังก์ชันขั้นบันใด 
วิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน  3 ชื่อรายวิชา  ค 32101  กลุ่มสาระการเรยีนรู้ คณิตศาสตร์ 
ชั้น มัธยมศึกษาปีที่ 5 ภาคเรียนที่ 1  ปีการศึกษา ............. เวลา  4  คาบ 
ผู้สอน  นายปิยะชัย   อาสาสอน 
                                                                                                                                                                          

1.1 มาตรฐานการเรียนรู ้
มาตรฐาน ค1.2 เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้ได้ 
ตัวชี้วดั  ค 1.2 ม.4-6/1 .ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ที่ก าหนด 

1.2 จุดประสงค์การเรียนรู ้
เขียนกราฟของฟังก์ชันคา่สัมบูรณ์และฟังก์ชันข้ันบันไดได้ 
 

2.    สาระส าคัญ 
 2.1 สาระการเรยีนรู ้ 

1)  ฟังก์ชันคา่สัมบูรณ ์
2)  ฟังก์ชันขั้นบันได 

 2.2 ทักษะ/กระบวนการ 
1)  ทักษะการให้เหตุผล 
 2)  ทักษะการสื่อสาร สื่อความหมาย  
 3)  ทักษะการแก้ปัญหา 

 2.3 ทักษะการคิด 
  การคดิแปลความ  การคดิวิเคราะห์  การคดิสรุปความ 
 
3.   ร่องรอยการเรียนรู ้

 3.1 ผลงาน ช้ินงาน  
 1)  ผลงานจากการท าใบงานที่ 9 และแบบฝึกหัด 9 
 2)  ผลงานจากการท ากิจกรรมกลุ่ม 

 3.2 กระบวนการขั้นตอนการปฏิบัติงาน 
1)  จัดกลุ่ม กลุ่มละ 3 คน 
2)  เลือกหัวหน้ากลุ่ม 
3)  หัวหน้ากลุ่มแบ่งงาน 
4)  ร่วมกันท าใบงานที ่9 
5)  ส่งงาน 

 
 
 



 

 3.3 พฤติกรรมตามคุณลักษณะพึงประสงค์ 
1)  ให้ความร่วมมือในการท างานกลุ่ม 
2)  มีความละเอียดรอบคอบและรับผิดชอบในการท างาน 

 3.4 ความรู้ความเข้าใจ 
นักเรียนรู้วิธีการเขียนกราฟของฟังก์ชันคา่สัมบูรณ์และฟังก์ชันข้ันบันได 
 

4.   แนวทางการวัดผลและประเมินผล 
 เกณฑ์ผ่านขั้นต่ า 

1)  ได้ระดับ “พอใช”้ ขึ้นไป 
 2)  ได้ระดับ “ด”ี ขึ้นไป 
 3)  ท าได้ถูกต้อง 80% ขึ้นไป 

 การสรุปผลการประเมนิ 
 ต้องผ่านเกณฑ์ขั้นต่ าทั้ง 3 รายการ 
 
5.    กิจกรรมการเรียนการสอนเพื่อการเรียนรู้ 

5.1 ขั้นน า 
ครูทบทวนเรื่องค่าสัมบูรณ์ของจ านวนต่างๆ โดยยกตัวอยา่งบนกระดาน แล้วให้นักเรียนหาค่า เชน่ 
1)  33   
2)  33   
3)  1x      เมื่อ x = 1  จะได้   1x   =  11     = 0   

เมื่อ x = 0   จะได้  1x   =  10     = 1 
เมื่อ x = –1   จะได ้ 1x   =  11  = 2 
เมื่อ x =  2    จะได้  1x   =  12      = 1 
เมื่อ x =  –2  จะได้   1x   =  12   = 3 

        
5.2 ขั้นสอน 

กิจกรรมการเรียนการสอน  
1. ครูเขียนฟังก์ชันให้อยูใ่นรูปค่าสัมบูรณ์ แล้วอธบิายนักเรียนเกี่ยวกับความหมายของ
ฟังก์ชันค่าสัมบูรณ ์ ดังนี ้

“ ฟังก์ชันที่เขียนอยู่ในรปู caxy   เมื่อ a และ c เป็นจ านวนจริง เรียกว่า 
ฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์” 
 
 
 
 
 

 



 

กิจกรรมการเรียนการสอน  
2. ครูยกตัวอยา่งการเขียนกราฟของฟังก์ชัน xy   ดังนี ้ 

หาคู่อันดับ 5-10 คู่ที่อยู่บนกราฟของ  xy    ดังตารางต่อไปนี ้
 

x … –4 –3 –2 –1 0 1 2 3 4 … 

xy   … 4 3 2 1 0 1 2 3 4 … 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
3. ครูให้นักเรียนแบ่งกลุ่มช่วยกันเขียนกราฟของ 2xy   และ 2xy   
เปรียบเทียบกับกราฟของ xy   แล้วใชก้ารถามตอบเพื่อสรุปข้อสังเกตที่ได้จาก
กราฟ ดังนี้ 

1)  กราฟของ  2xy   เกิดจากการเลื่อนกราฟของ xy   จากแกน Y ไป
ทางขวามือ 2 หน่วย 

2)  กราฟของ  2xy   เกิดจากการเลื่อนกราฟของ xy   จากแกน Y ไป
ทางซ้ายมือ 2 หน่วย 

3)  กราฟของ  axy   เมื่อ a > 0 เกิดจากการเลื่อนกราฟของ xy    จาก
แกน Y ไปทางขวามือ a  หน่วย และถ้า a < 0 จะเกิดจากการเลื่อนกราฟของ 

xy    จากแกน Y ไปทางซ้ายมือ a  หน่วย 
4. ครูก าหนดฟังกช์ันค่าสัมบูรณ์เพิ่มเติมในลักษณะที่แตกต่างกันเพื่อใหน้ักเรียนแบ่งกลุ่ม
ช่วยกันเขียนกราฟของฟงัก์ชันอีก 2  ตัวอย่าง   เช่น จงเขียนกราฟของ  

32xy3,2xy2,xy2,xy   เปรียบเทียบกับกราฟ
ของ xy   แล้วใช้การถามตอบเพื่อสรุปข้อสังเกตที่ได้จากกราฟ ดังนี้ 

1)  กราฟของ 2xy   เกิดจากการเลื่อนกราฟของ xy   จากแกน X ขึ้นไป
ข้างบน 2 หน่วย 

2)  กราฟของ 2xy   เกิดจากการเลื่อนกราฟของ xy   จากแกน X ลง
ข้างล่าง 2 หน่วย 

  
 

 
(-1, 1)  

(3, 3) 
(2, 2) 

(1, 1)  

(0, 0) X


Y  

 
  

(4, 4) 

 

(-2, 2)  

(-4, 4)  
(-3, 3)  

O 



 

กิจกรรมการเรียนการสอน  
3)  กราฟของ bxy  เมื่อ b > 0 เกิดจากการเลื่อนกราฟของ xy   จาก

แกน X  ขึ้นไปข้างบน b  หน่วย และถ้า b < 0 เกิดจากการเลื่อนกราฟของ xy   
จากแกน X  ลงข้างล่าง b  หน่วย 

4)  กราฟของ  32xy    เกิดจากการเลื่อนกราฟของ  xy    จากแกน Y  
ไปทางขวาตามแกน X  เป็นระยะ 2  หน่วย และเลื่อนจากแกน X ขึ้นไปตามแกน Y  
เป็นระยะ  3  หน่วย 

5)  กราฟของ  32xy    เกิดจากการเลื่อนกราฟของ  xy    จากแกน Y  
ไปทางซ้ายตามแกน X  เป็นระยะ 2  หน่วย และเลื่อนจากแกน X ขึ้นไปตามแกน Y  
เป็นระยะ  3  หน่วย 

6)  กราฟของ  baxy    เกิดจากการเลื่อนกราฟของ xy    จากแกน Y 
ไปตามแกน X  เป็นระยะ a  หน่วย โดยถ้า a > 0  เลื่อนไปทางขวา และถ้า a < 0 
เลื่อนไปทางซ้ายและเลื่อนจากแกน X ไปตามแกน Y เป็นระยะ b  หน่วย โดยถ้า b > 
0  เลื่อนไปข้างบน และถ้า b < 0  เลื่อนไปข้างล่าง 
5. ครูให้ความรู้เรื่องฟังกช์ันข้ันบันได โดยบอกนิยามว่า 

“ฟังก์ชันข้ันบันได คือฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นสับเซตของจ านวนจริงและมคี่าฟังก์ชัน
เป็นค่าคงตัวเป็นช่วงๆ  และกราฟของฟังกช์ันมีลกัษณะคล้ายบันได” โดยยกตัวอยา่งใน
หนังสือเรียนประกอบ 
6. ครูให้ข้อสังเกตจากกราฟของฟังก์ชันขั้นบันไดวา่จะมีส่วนที่เป็นจุดทึบ และส่วนที่เป็น
จุดกลวง การอ่านกราฟขั้นบันไดนี้ให้นักเรียนอ่านเฉพาะข้อมูลที่บันทึกเป็นจุดทึบ และ
ไม่อ่านข้อมูลที่บันทึกเป็นจุดกลวง 
7. ครูให้นักเรียนแบ่งกลุ่มท าใบงานที่ 9  ภายในชั่วโมงเรียนแล้วร่วมกันเฉลยค าตอบว่า
ข้อใดเป็นจริงและข้อใดเป็นเท็จ พร้อมทั้งเฉลยละเอียดส าหรับข้อที่ยากและมีบางกลุ่มท า
ผิด 
8. ครูให้นักเรียนท าแบบฝึกหัด 9 เป็นการบ้าน 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

5.3 ขั้นสรุป 
ครูให้นักเรียนสรุปความคิดรวบยอดเกี่ยวกับฟังกช์ันค่าสัมบูรณ์และฟังก์ชนัข้ันบันไดเป็นแผนผังความคิด เช่น 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 

 
6.   สื่อการเรียนรู/้แหล่งการเรียนรู ้

6.1  สื่อการเรียนรู ้
-  หนังสือเรียนรายวิชาพืน้ฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 ภาคเรียนที่ 1 
-  ใบงานที่ 9 
-  แบบฝึกหัด 9 

6.2 แหล่งการเรียนรู ้
 -  ห้องสมุดโรงเรียน 

-  ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
 

7.   กิจกรรมเสนอแนะ 
7.1 กิจกรรมส่งเสริมการคิดเชิงวิเคราะห์ 

ขั้นรวบรวมข้อมูล 
ให้นักเรียนจับคู่กันแล้วช่วยกันสร้างฟังก์ชันคา่สัมบูรณ์และฟังก์ชันข้ันบันได  อยา่งละ 1 ฟังก์ชัน 
ขั้นวิเคราะห์ 
ให้นักเรียนเขียนกราฟของฟังก์ชันที่สรา้งขึ้น 
 

ฟังกช์นัค่าสมับูรณ์ 

ฟังกช์นัท่ีมีโดเมนเป็นสบัเซตของจ านวน
จริงและมีค่าฟังกช์นัเป็นค่าคงตวัเป็นช่วงๆ  
และกราฟของฟังกช์นัมีลกัษณะคลา้ยบนัได 

ฟังกช์นัท่ีเขียนอยูใ่นรูป   
   

เม่ือ a และ c เป็นจ านวนจริง   

1) กราฟของ   เม่ือ a > 0 เกิดจากการเล่ือนกราฟของ  จากแกน Y ไปทางขวา  หน่วย 
และถา้ a < 0 เกิดจากการเล่ือนกราฟของ  จากแกน Y ไปทางซา้ย  หน่วย 

2) กราฟของ   เม่ือ b > 0  เกิดจากการเล่ือนกราฟของ    จากแกน X ไปขา้งบน  หน่วย 
และถา้ b < 0 เกิดจากการเล่ือนกราฟของ  จากแกน X ลงขา้งล่าง  หน่วย 

3) กราฟของ    เกิดจากการเล่ือนกราฟของ   จากแกน Y ไปตามแกน X เป็นระยะ   
หน่วย โดยถา้ a > 0 เล่ือนไปทางขวา และถา้ a < 0 เล่ือนไปทางซา้ย และเล่ือนจากแกน X ไปตามแกน Y เป็น
ระยะ  หน่วย  โดยถา้ b > 0 เล่ือนไปขา้งบน และถา้ b < 0 เล่ือนไปขา้งล่าง 

 

ฟังกช์นัขั้นบนัได 



 

ขั้นสรุป 
ให้แต่ละคู่น าผลงานมาแลกเปลี่ยนกันเพื่อตรวจสอบความถูกต้อง 
ขั้นประยุกต์ใช ้
ครูคัดเลือกผลงานที่ถูกตอ้งและน่าสนใจมาตดิบอร์ดหน้าชั้นเรียน 

7.2 กิจกรรมบรูณาการ 
       - 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

8.บันทึกหลังการสอน  
 ผลการสอน 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
 ปัญหาและอปุสรรค 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
 ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
       ลงชื่อ ………………………………………………….. ผู้สอน 
           (นายปิยะชัย   อาสาสอน) 
                          ต าแหน่ง คร ู
 
 
 
 
 

 
 
 



 

9. ใบความรู้  ใบงาน และเครื่องมือวัดผล 
แบบสังเกตพฤติกรรมการเรียน 

แบบบันทึกการสังเกตพฤติกรรมการเรียนรายบคุคลวิชาคณิตศาสตร์ 
ชื่อนักเรียน ...................................................... ชัน้ ........... วันที่ ................ เดือน ............................ ปี .................... 

ครั้งที่ ............................................................... ผูส้ังเกต ............................................................................................ 

หัวข้อการประเมิน 
ระดับการประเมิน 

ดีมาก ดี พอใช้ ควรปรับปรุง 
ความสนใจ     

การตอบค าถาม     

การท ากิจกรรมหน้าชั้นเรียน     

การใช้ความรู้ทกัษะ/กระบวนการทางคณิตศาสตร์
ในการแก้ปัญหาในสถานการณต์่างๆ 

    

ความสามารถในการใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทาง
คณิตศาสตร์ในการสือ่สารสื่อความหมาย 

    

 

 

แบบประเมินพฤติกรรมการท างานกลุ่ม 

 
 

 
 

แบบประเมินพฤติกรรมการท างานกลุ่ม 
ระดับชั้น.................................................. ประจ าวนัที่ ............................................................... กลุม่ที่ ....................... 

หัวข้อการประเมิน 
ระดับการประเมิน 

ดีมาก ดี ปานกลาง น้อย น้อยมาก 
การวางแผนการท างาน      

การก าหนดการปฏิบัติงานมีข้ันตอนชัดเจน      

การปฏิบัติตามขั้นตอนที่ก าหนด      

ความคดิสร้างสรรค์      

ผลการท างาน      
 



 

การประเมินและสะท้อนตนเองหลังเสร็จสิ้นการเรียนในหน่วยการเรยีนรูท้ี่ 1 
(Self Reflection) 

1. การประเมินตนเองของนักเรียน ให้ด าเนินการดงันี้ 
 1.1 ครูทบทวนผลการเรียนรูป้ระจ าบททุกข้อ ให้นักเรียนได้ทราบ โดยอาจเขียนไว้บนกระดาน พร้อมทั้งทบทวน
ถึงหัวข้อกิจกรรมการเรียนว่าได้เรียนอะไรบ้าง 
 1.2 ให้นักเรียนเขียนบันทึกการประเมินตนเองไว้ในสมุดงานดา้นหลังตามหัวข้อ ดังนี้ 

บันทึกการประเมินและสะท้อนตนเองประจ าหน่วยการเรยีนรู้ที่ 1 
วัน/เดือน/ปี ที่บันทึก ............... / ............... / ............... 

รายการบันทึก 
1. จากการเรียนที่ผา่นมาไดม้ีความรูอ้ะไรบ้าง 
 ............................................................................................................................................................................... 
 ............................................................................................................................................................................... 
2. ปัจจุบันนี้มีความสามารถปฏิบัติสิ่งใดได้แล้วบ้าง 
 ............................................................................................................................................................................... 
 ............................................................................................................................................................................... 
3. สิ่งที่ยังไม่รู้ ไม่กระจ่าง ไม่เข้าใจ มีอะไรบ้าง 
 ............................................................................................................................................................................... 
 ............................................................................................................................................................................... 
4. ผลงานหรือชิ้นงานที่เน้นความภาคภูมิใจจากการเรียนในบทนี้คืออะไร ท าไมจึงภาคภูมิใจ 
 ............................................................................................................................................................................... 
 ............................................................................................................................................................................... 
 

2. การพัฒนาการเรียนการสอนโดยใช้กระบวนการวิจัยในชั้นเรียนของครู 
ชื่อเรื่องที่วิจัย....................................................................... 

1. ความเป็นมาของปัญหา 
สิ่งที่คาดหวัง.......................................................................................................................................................... 

 ............................................................................................................................................................................... 
สิ่งที่เป็นจริง........................................................................................................................................................... 

 ............................................................................................................................................................................... 
 ปัญหาที่พบคือ....................................................................................................................................................... 
 ............................................................................................................................................................................... 
 สาเหตุของปัญหาคือ.............................................................................................................................................. 
 ............................................................................................................................................................................... 
 แนวทางการแก้ปัญหาคือ....................................................................................................................................... 



 

 ............................................................................................................................................................................... 
2. วัตถุประสงค์ในการแกป้ัญหา 
 2.1 เพื่อแก้ปัญหาเรื่อง........................................................................................................................................... 
  ของนักเรียนชั้น..................... ห้อง........................... จ านวน............................ คน โดยใช้............................ 
  ........................................................................................................................................................................ 
 2.2 เพื่อศึกษาผลการแก้ปัญหาเกี่ยวกับ.................................................................................................................. 
  หลังจากที่ได้ทดลองใชว้ธิีแก้ปัญหาโดย......................................................................................................... 
3. ขอบเขตของการแก้ปัญหา 
 3.1 กลุ่มเป้าหมายในการแกป้ัญหาคือ นักเรียนชั้น.......................... ห้อง................. จ านวน...........................คน 
  ในภาคเรียนที่...................... ปีการศึกษา................................... ที่มีปัญหาเกี่ยวกับ........................................ 
 3.2 เน้ือหาที่ใช้ในการศึกษาคือ เรื่อง........................................................... หน่วยการเรียนรู้............................... 
  วิชา................................................................................... 
 3.3 ระยะเวลาในการศึกษา ประมาณ.......... สัปดาห/์เดือน ตั้งแต่วันที่....... เดือน.......................... พ.ศ. .............. 
  ถึงวันที่................. เดือน..................................... พ.ศ. ......................... 
4. วิธีด าเนินการในการแกป้ัญหา 
 4.1 เครื่องมือที่ใช้ในการแก้ปัญหา คือ.................................................................................................................. 
  ........................................................................................................................................................................ 
  ซึ่งมีข้ันตอนในการสร้างและพัฒนาดังนี้ 
  ........................................................................................................................................................................ 
  ........................................................................................................................................................................ 
  ........................................................................................................................................................................ 
 4.2 เครื่องมือที่ใช้ในการเก็บรวบรวมข้อมูลคือ..................................................................................................... 
  ........................................................................................................................................................................ 
  ซึ่งมีข้ันตอนในการสร้างและตรวจสอบคุณภาพดงันี้ 
  ........................................................................................................................................................................ 
  ........................................................................................................................................................................ 
  ........................................................................................................................................................................ 
  
 
 4.3 การเก็บรวบรวมข้อมูล  ได้ด าเนินการเก็บรวบรวมข้อมูลตามวิธกีารดังนี ้
  1) น าเครื่องมือที่ใช้ในการแก้ปัญหาไปทดลองใช้กับนักเรียนในเวลา............................................................ 
   โดย............................................................................................................................................................ 
   ................................................................................................................................................................... 
   ................................................................................................................................................................... 
   ................................................................................................................................................................... 



 

  2) น าเครื่องมือเก็บรวบรวมข้อมูลไปเก็บข้อมูลเกี่ยวกับ................................................................................. 
   โดย............................................................................................................................................................ 
   ................................................................................................................................................................... 
   ................................................................................................................................................................... 
   ................................................................................................................................................................... 
 4.4 การวิเคราะห์ข้อมูลและการสรุปผล ไดด้ าเนินการวิเคราะห์ข้อมูลและสรปุผลดังนี้  
  ........................................................................................................................................................................ 
  ........................................................................................................................................................................ 
  ........................................................................................................................................................................ 
  ........................................................................................................................................................................ 
5. ผลการแก้ปัญหา 
 ผลการแก้ปัญหาเกี่ยวกับ........................................................................................................................................ 
 ของนักเรียนกลุ่มเป้าหมาย ปรากฏผลดังนี ้
 ............................................................................................................................................................................... 
 ............................................................................................................................................................................... 
 ............................................................................................................................................................................... 
 ............................................................................................................................................................................... 
 ............................................................................................................................................................................... 
 ............................................................................................................................................................................... 
 ............................................................................................................................................................................... 
 
 
 

 
 

 
 
 


