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  หน่วยการเรียนรู้ท่ี  1   ความสัมพันธ์และฟังก์ชัน   
   
 อนึ่งผู้เขียนหวังว่าแผนการจัดการเรียนรู้เล่มนี้ คงจะมีประโยชน์ต่อครูผู้สอนรายวิชาคณิตศาสตร์หรือ
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หลักสูตรวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม  รหัสวิชา  ค31203 
ภาคเรียนที่  2   ชั้นมัธยมศึกษาปีที่  4             3  ชั่วโมง / สัปดาห์   1.5  หน่วยการเรียน 

ค าอธิบายรายวิชา 

 ศึกษา พร้อมท้ังฝึกทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ในเนื้อหาของสาระ ดังนี้ 
 ความสัมพันธ์และฟังก์ชัน  ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน การใช้ฟังก์ชันในชีวิตจริง กราฟของฟังก์ชัน  
การด าเนินการของฟังก์ชัน ฟงัก์ชันผกผัน 

ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลและฟังก์ชันลอการิทึม เลขยกก าลัง ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล ฟังก์ชัน
ลอการิทึม การหาค่าลอการิทึม การเปล่ียนฐานลอการิทึม  สมการและอสมการลอการิทึม การประยุกต์ของ
ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลและฟังก์ชันลอการิทึม 

เรขาคณิตวิเคราะห์ ความรู้เบ้ืองต้นเกี่ยวกับเรขาคณิตวิเคราะห์ ภาคตัดกรวย 
 โดยจัดประสบการณ์ให้ผู้เรียนได้พัฒนาทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์ ได้แก่ การแก้ปัญหา   
การส่ือและส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  การเช่ือมโยง การให้เหตุผล และการคิดสร้างสรรค์  

การใช้ส่ืออุปกรณ์เทคโนโลยี และแหล่งข้อมูล และน าประสบการณ์ ตลอดจนทักษะ กระบวนการท่ีได้
ไปใช้ในการเรียนรู้ส่ิงต่าง ๆ  และใช้ในชีวิตประจ าวันอย่างสร้างสรรค์  รวมทั้งเห็นคุณค่าและเจตคติท่ีดีต่อ
คณิตศาสตร์  สามารถท างานอย่างเป็นระบบ  มีความรอบครอบและมีวิจารณญาณ 
 การวัดผลและประเมินผลใช้วิธีการท่ีหลากหลาย  ตามสภาพความเป็นจริงให้สอดคล้องกับเนื้อหาและ
ทักษะท่ีต้องการวัด 
 
ผลการเรียนรู้ 
1. หาผลลัพธ์ของการบวก การลบ การคูณ การหารฟังก์ชัน หาฟังก็ชันประกอบและฟังก็ชันผกผัน 
2. ใช้สมบัติของฟังก์ชันในการแก้ปัญหา 
3. เข้าใจลักษณะกราฟของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลและฟังก์ชันลอการิทึม และน าไปใช้ในการแก้ปัญหา 
4. แก้สมการเอกซ์โพเนนเชียลและสมการลอการิทึม และน าไปใช้ในการแก้ปัญหา 
5. เข้าใจและใช้ความรู้เกี่ยวกับเรขาคณิตวิเคราะห์ในการแก้ปัญหา 
รวมทั้งหมด 5 ผลการเรียนรู้ 
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หน่วยการเรียนรู้  สาระการเรียนรู้  และจุดประสงค์การเรียนรู้ 

 รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม  รหัสวิชา  ค31203   ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  4  ภาคเรียนท่ี  2  
ประกอบด้วยหน่วยการเรียนรู้  สาระการเรียนรู้  และจุดประสงค์การเรียนรู้ดังตารางต่อไปนี้ 
 

หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 

ชื่อหน่วย 
การเรียนรู้ 

สาระการเรียนรู้ จุดประสงค์การเรียนรู้ 

1 ความสัมพันธ์ 1.1 คู่อันดับ 
1.2 การหาค่าของคู่ 
      อันดับ 
1.3 ผลคูณคาร์ทีเซียน 

1.  บอกความหมายของคู่อันดับได้ 
2.  บอกได้ว่าคู่อันดับท่ีก าหนดให้เท่ากันหรือ 
     ไม่ 
3.  บอกความหมายของผลคูณคาร์ทีเชียนและ 
     น าไปใช้ได้ 

  1.4 ความสัมพันธ์ 
1.5 การเขียนความ 
      สัมพันธ ์
1.6 กราฟของความ 
      สัมพันธ ์

1.  บอกความหมายของความสัมพันธ์ได้ 
2.  เขียนกราฟ 
3.  เขียนกราฟของความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ 
     ได้ 

  1.7 โดเมนและเรนจ์ 
      ของความสัมพันธ์ 

1.  บอกความหมายของโดเมนและเรนจ์ของ 
     ความสัมพันธ์ได้ 
2.  หาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ที่ 
     ก าหนดให้ได้ 

 ฟังก์ชัน 2.1 ความหมายของ 
      ฟังก์ชัน 

1.  บอกความหมายของฟังก์ชันได้ 
2.  เขียนแผนภาพแสดงความสัมพันธ์ที่เป็น 
     ฟังก์ชันได้ 

  2.2 รูปแบบการเขียน 
      ฟังก์ชัน 

1.  เขียนฟังก์ชันในรูปแบบต่าง ๆ  เช่น สมการ 
     กราฟ  และตารางได้ 

  2.3 วิธีการตรวจสอบ 
      ความสัมพันธ์ว่า 
      เป็นฟังก์ชันหรือ 
      ไม ่

1.  ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้  แบบ 
     แจกแจงสมาชิกว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่  โดย 
     ใช้นิยามของฟังก์ชันได้ 
2.  ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้  แบบ 
     บอกเงื่อนไขว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่  โดยการ   
      ทดลองแทนค่า  x  ใด ๆ ท่ีเป็นสมาชิก 
     ตัวหน้าของความสัมพันธ์และกราฟได้ 

  2.4 โดเมนและเรนจ์ 
       ของฟังก์ชัน 

1.  บอกความหมายของโดเมนและเรนจ์ของ 
     ฟังก์ชันได้ 
2.  หาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ 
     ได้ 
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หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 

ชื่อหน่วย 
การเรียนรู้ 

สาระการเรียนรู้ จุดประสงค์การเรียนรู้ 

  2.5 สัญลักษณ์ของ 
      ฟังก์ชัน 
2.6 การหาค่าของ 
      ฟังก์ชัน 

1.  บอกสัญลักษณ์ท่ีใช้แทนฟังก์ชันได้ 
2.  หาค่าของฟังก์ชันเมื่อก าหนดโดเมนให้ได้ 

  3.1 ฟังก์ชันเชิงเส้น 
 3.1.1  กราฟของ 
  ฟังก์ชันเชิงเส้น 
  3.1.2 การแก้ปัญหา 
  โดยใช้ฟังก์ชัน            
  เชิงเส้น 

1.  บอกความหมายของฟังก์ชันเชิงเส้นได้ 
2.  เขียนกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นได้ 
3.  น าความรู้เรื่องฟังก์ชันเชิงเส้นไปใช้ในการ 
     แก้ปัญหาได้ 

  3.2 ฟังก์ชันก าลังสอง 
 3.2.1 กราฟของสมการ 
y  =  ax2  เมื่อ  a  0 
 3.2.2 กราฟของสมการ 
y = ax2 + k เมื่อ a  0,  
k  0 
 3.2.3 กราฟของสมการ 
y = a(x – h)2 เมื่อ a  
0 และ  h  0 
 3.3.4 กราฟของสมการ 
y  =  a(x – h)2 + k เมื่อ  
a  0,  h  0   และ  

1.  บอกความหมายของฟังก์ชันก าลังสองได้ 
2.  เขียนกราฟและบอกลักษณะของกราฟท่ี 
     ก าหนดด้วยสมการ  y =  ax2  เมื่อ  a  0 ได้ 
3.  เขียนกราฟและบอกลักษณะของกราฟท่ี 
     ก าหนดด้วยสมการ  y = ax2 + k เมื่อ  a  0,   
     k  0  ได้ 
4.  เขียนกราฟและบอกลักษณะของกราฟท่ี 
     ก าหนดด้วยสมการ  y = a(x – h)2 เมื่อ a  0  
     และ  h  0  ได้ 
5.  เขียนกราฟและบอกลักษณะของกราฟท่ี 
     ก าหนดด้วยสมการ y  =  a(x – h)2 + k เมื่อ   
     a  0,  h  0   และ k  0 ได้ 

 ฟังก์ชันท่ีควร 
รู้จัก 

 k  0 
3.3.5 กราฟของสมการ 
y  =  ax2 + bx + c  
 3.3.6 การแก้สมการ 
ก าลังสองโดยกราฟ 
 3.3.7 การแก้อสมการ 
ก าลังสองโดยใช้กราฟ 
 3.2.8 การแก้ปัญหา 
 โดยใช้ความรู้เรื่อง 
 ฟังก์ชันก าลังสองและ 
กราฟ 

6.  เขียนกราฟและบอกลักษณะของกราฟท่ี 
     ก าหนดด้วยสมการ  y  =  ax2 + bx + c  ได้ 
7.  แก้สมการก าลังสอง  ax2 + bx + c  =  0 
     เมื่อ  a  0  โดยใช้กราฟได้ 
8.  แก้อสมการก าลังสองโดยใช้กราฟได้ 
9.  น าความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ 
     ไปใช้ได้ 
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หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 

ชื่อหน่วย 
การเรียนรู้ 

สาระการเรียนรู้ จุดประสงค์การเรียนรู้ 

   k  0 
3.3.5 กราฟของสมการ 
y  =  ax2 + bx + c  
 3.3.6 การแก้สมการ 
ก าลังสองโดยกราฟ 
 3.3.7 การแก้อสมการ 
ก าลังสองโดยใช้กราฟ 
 3.2.8 การแก้ปัญหา 
 โดยใช้ความรู้เรื่อง 
 ฟังก์ชันก าลังสองและ 
กราฟ 

6.  เขียนกราฟและบอกลักษณะของกราฟท่ี 
     ก าหนดด้วยสมการ  y  =  ax2 + bx + c  ได้ 
7.  แก้สมการก าลังสอง  ax2 + bx + c  =  0 
     เมื่อ  a  0  โดยใช้กราฟได้ 
8.  แก้อสมการก าลังสองโดยใช้กราฟได้ 
9.  น าความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ 
     ไปใช้ได้ 

  3.3 ฟังก์ชันเอกซ์โพ 
เนนเชียล 
 3.3.1 สมการเอกซ์โพ 
เนนเชียล 
 3.3.2 การแก้ปัญหา 
โดยใช้ฟังก์ชันเอกซ์
โพเนนเชียล 

1.  บอกความหมายของฟังก์ชันเอกซ์โพ- 
     เนนเชียลได้ 
2.  บอกลักษณะของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 
     ได้ดังนี้ 
3.  แก้สมการเอกซ์โพเนนเชียลโดยใช้สมบัติ 
     ax  =  ay   ก็ต่อเมื่อ  x  =  y  เมื่อ a  1,   
     a > 0  ได้ 
4.  น าความรู้เรื่องฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลไป 
     ใช้ในการแก้ปัญหาได้ 

  3.4 ฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ 1.  บอกความหมายของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ได้ 
2.  เขียนกราฟของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ได้ 
3.  หาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ 
     ได้ 
4.  แก้สมการท่ีอยู่ในรูปค่าสัมบูรณ์โดยใช้ 
     กราฟได้ 

  3.5 ฟังก์ชันขั้นบันได 1.  บอกความหมายของฟังก์ชันขั้นบันไดได้ 
2.  เขียนกราฟของฟังก์ชันขั้นบันไดได้ 
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แผนหลักวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม  รหัสวิชา  ค31203 
ภาคเรียนท่ี  2   ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 
 ช่ัวโมงท่ี  1     ปฐมนิเทศ 
 ช่ัวโมงท่ี  2     ทดสอบก่อนเรียน 
 

แผนการ
จัดการ
เรียนรู้ท่ี 

สัปดาห์
ท่ี 

จ านวน
ชั่วโมง
สอน 

ชั่วโมง
ท่ี 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

 
สาระการเรียนรู้ 

 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
ราย
จุดประส
งค ์

กลาง
ภาค 

ปลาย
ภาค 

1 2 2 3 1. บอกความหมาย
ของคู่อันดับได้ 
2. บอกได้ว่าคู่อันดับ
ที่ก าหนดให้เท่ากัน
หรือไม ่

- คู่อันดับ 
- การเท่ากันของ 
  คู่อันดับ 

- ใบความรู้ รหัส 
   ที่ 1 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสที่ 1.1 
- แบบสรุปเน้ือ 
  หา  รหัสที่ 1 

/ / / 

  1 4 3. บอกความหมาย
ของผลคูณคาร์ท-ี  
เชียลและน าไปใช้ได้ 

- ผลคูณคาร์ท ี
เชียล 

- เอกสารแนะ 
  แนวทาง รหัส 
  ที่ 1 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสที่ 1.2 
- เอกสารฝึกหัด 
  เพ่ิมเติม รหัสที่  
  1 
- แบบสรุปเน้ือ 
  หา  รหัสที่ 1 

/ / / 

2 3 – 4  2  5 – 6  1. บอกความหมาย
ของความสัมพันธ์ได้ 
2. เขียน
ความสัมพันธ์แบบ
แจกแจงสมาชิกและ
แบบบอกเงื่อนไขได้ 

- ความสัมพันธ์ 
- การเขียนความ 
  สัมพันธ์ 

- ใบความรู้ 
   รหัสที่ 2 
- แบบฝึกทักษะ 
   รหัสที่ 2.1 
- แบบสรุปเน้ือ 
   หา  รหัสที่ 2 

/ / / 

  1 7 3. เขียนกราฟของ
ความสัมพันธ์ที่
ก าหนดให้ได้ 

- กราฟของ
ความสัมพันธ์ 

- แผ่นโปร่งใส 
  รหัสที่ 2 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสที่ 2.2 
- เอกสารฝึกหัด 
  เพ่ิมเติม  รหัส 
  ที่  2 

/ / / 
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แผนการ
จัดการ
เรียนรู้ท่ี 

สัปดาห์
ท่ี 

จ านวน
ชั่วโมง
สอน 

ชั่วโมง
ท่ี 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

 
สาระการเรียนรู้ 

 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
ราย
จุดประสงค ์

กลาง
ภาค 

ปลาย
ภาค 

3 4 1 8 1. บอกความหมาย
ของโดเมนและเรนจ์
ของความสัมพันธ์ได้ 
2. หาโดเมน
และเรนจ์ของ
ความสัมพันธ์ที่
ก าหนดให้ได้ 

- โดเมน
และเรนจ์ของ
ความสัมพันธ์ 

- ใบกิจกรรม   
  รหัสที่  3 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสที่ 3 

/ / / 

4 5 1 9 1. บอกความหมาย
ของฟังก์ชันได้ 
2. เขียนแผนภาพ
แสดงความสัมพันธ์ที่
เป็นฟังก์ชันได้ 

- ความหมาย
ของฟังก์ชัน 

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน  รหัสที่ 4 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสที่ 4 
- แบบสรุปเน้ือ 
  หา  รหัสที่ 4 

/ / / 

5 5 1 10 1. เขียนฟังก์ชันใน
รูปแบบต่าง ๆ เช่น 
สมการ  กราฟและ
ตารางได้ 

- รูปแบบการ
เขียนฟังก์ชัน 

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน  รหัสที่ 5 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสที่ 5 
- แบบสรุปเน้ือ 
  หา  รหัสที่ 5 

/ / / 

6 6 2 11-12 1. ตรวจสอบ
ความสัมพันธ์ที่
ก าหนดให้แบบแจก
แจงสมาชิกว่าเป็น
ฟังก์ชันหรือไม่  โดย
ใช้นิยามของฟังก์ชัน
ได้ 
2. ตรวจสอบ
ความสัมพันธ์ที่
ก าหนดให้แบบบอก
เงื่อนไขว่าเป็น
ฟังก์ชันหรือไม่  โดย
ทดลองแทนค่า z ใด 
ๆ ว่าเป็นสมาชิกตัว
หน้าของ
ความสัมพันธ์และ
กราฟได้ 

- วิธีการ
ตรวจสอบ
ความสัมพันธ์ว่า
เป็นฟังก์ชัน
หรือไม ่

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน  รหัสที่ 6 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสที่ 6 
- แบบสรุปเน้ือ 
  หา  รหัสที่ 6 

/ / / 
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แผนการ
จัดการ
เรียนรู้ท่ี 

สัปดาห์
ท่ี 

จ านวน
ชั่วโมง
สอน 

ชั่วโมง
ท่ี 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

 
สาระการเรียนรู้ 

 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
ราย
จุดประส
งค ์

กลาง
ภาค 

ปลาย
ภาค 

7 7 1 13 1. บอกความหมาย
ของโดเมนและเรนจ์
ของฟังก์ชันได้ 
2. หาโดเมน
และเรนจ์ของ
ฟังก์ชันที่ก าหนดให้
ได้ 

- โดเมน
และเรนจ์ของ
ฟังก์ชัน 

- เอกสารแนะ 
  แนวทาง  รหัส 
  ที่ 7 
- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน รหัสที่ 7 
- แบบฝึกทักษะ  
  รหัสที่ 7 
- แบบสรุปเน้ือ 
  หา  รหัสที่ 7 

/ / / 

8 7-8 1 14 1. บอกสัญลักษณ์ที่
ใช้แทนฟังก์ชันได้ 

- สัญลักษณ์ของ
ฟังก์ชัน 

- ใบกิจกรรม 
  รหัสที่ 8 

- - - 

  2 15-16 2. หาค่าของฟังก์ชัน
เมื่อก าหนดโดเมนให้
ได้ 

- การหาค่าของ
ฟังก์ชัน 

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน รหัสที่ 8 
- แบบฝึกทักษะ
รหัสที่ 8 
- แบบสรุปเน้ือ 
  หา  รหัสที่ 8 

/ / / 

9 9 1 17 1. บอกความหมาย
ของฟังก์ชันเชิงเส้น
ได้ 
2. เขียนกราฟของ
ฟังก์ชันเชิงเส้นได้ 

- ฟังก์ชันเชิงเส้น 
- กราฟของ
ฟังก์ชันเชิงเส้น 

- ใบความรู้ 
  รหัสที่ 9 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสที่ 9 
- แบบสรุปเน้ือ 
  หา  รหัสที่ 9 

/ / / 

  1 18 3. น าความรู้เรื่อง
ฟังก์ชันเชิงเส้นไปใช้
ในการแก้ปัญหาได้ 

- การแก้ปัญหา
โดยใช้ฟังก์ชัน
เชิงเส้น 

- ใบกิจกรรม 
  รหัสที่ 9 
- เอกสารฝึกหัด 
  เพ่ิมเติม  รหัส 
  ที่ 9 

/ / / 

10 10-13 1 19 1. บอกความหมาย
ของฟังก์ชันก าลัง
สองได้ 
2. เขียนกราฟและ
บอกลักษณะของ
กราฟที่ก าหนดด้วย
สมการ  y = ax2  
เมื่อ  a  0 ได้ 

- ความหมาย
ของฟังก์ชันก าลัง
สอง 
- กราฟของ
สมการ  y  =  
ax2  เมื่อ  a  
0  

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน รหัสที่  
  10.1 
- แบบสรุปเน้ือ 
  หา  รหัสที่ 10 

/ / / 
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แผนการ
จัดการ
เรียนรู้ท่ี 

สัปดาห์
ท่ี 

จ านวน
ชั่วโมง
สอน 

ชั่วโมง
ท่ี 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

 
สาระการเรียนรู้ 

 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
ราย
จุดประส
งค ์

กลาง
ภาค 

ปลาย
ภาค 

  1 20 3. เขียนกราฟและ
บอกลักษณะของ
กราฟที่ก าหนดด้วย
สมการ  y = ax2 + k  
เมื่อ  a  0, k  0 
ได้ 

- กราฟของ 
สมการ   
y = ax2 + k  
เมื่อ  a  0, k 
 0 

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน รหัสที่  
  10.2 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสที่ 10.2 
- แบบสรุปเน้ือ 
  หา  รหัสที่ 10 

/ / / 

  1 21 4. เขียนกราฟและ
บอกลักษณะของ
กราฟที่ก าหนดด้วย
สมการ y = a(x – 
h)2   เมื่อ  a  0, h 
 0 ได้ 

- กราฟของ 
สมการ  
y = a(x – h)2   
เมื่อ  a  0,  
h  0 ได้ 

- เอกสารประ 
  กอบการสอน 
  รหัสที่  10.3 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสที่ 10.3 
- แบบสรุปเน้ือ 
  หา  รหัสที่ 10 

/ / / 

  1 22 5. เขียนกราฟและ
บอกลักษณะของ
กราฟที่ก าหนดด้วย
สมการ  
y = a(x – h)2   + k
เมื่อ  a  0, h  0 
และ  k  0 ได้ 

- กราฟของ 
สมการ  
y = a(x – h)2 + 
kเมื่อ  a  0, 
h  0  และ   
k  0  

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน  รหัสที่ 
   10.4 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสที่ 10.4 
- แบบสรุปเน้ือ 
  หา  รหัสที่ 10 

/ / / 

  1 23 6. เขียนกราฟและ
บอกลักษณะของ
กราฟที่ก าหนดด้วย
สมการ   
y = ax2 + bx + c  
ได้ 

- กราฟของ 
สมการ   
y = ax2 + bx + 
c   

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน  รหัสที่ 
  10.5 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสที่ 10.5 
- แบบสรุปเน้ือ 
  หา  รหัสที่ 10 

/ / / 

  1 24 7. แก้สมการ 
ก าลังสอง  
ax2 + bx + c = 0 
เมื่อ a  0  โดยใช้
กราฟได้ 

- การแก้สมการ
ก าลังสองโดยใช้
กราฟ 

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน  รหัสที่ 
  10.6 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสที่ 10.6 
- แบบสรุปเน้ือ 
  หา  รหัสที่ 10 

/ / / 
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แผนการ
จัดการ
เรียนรู้ท่ี 

สัปดาห์
ท่ี 

จ านวน
ชั่วโมง
สอน 

ชั่วโมง
ท่ี 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

 
สาระการเรียนรู้ 

 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
ราย
จุดประสงค์ 

กลาง
ภาค 

ปลาย
ภาค 

สอบกลางภาค 
  1 25 8. แก้อสมการก าลัง

สองโดยใช้กราฟได้ 
- การแก้
อสมการก าลัง
สองโดยใช้กราฟ 

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน  รหัสที่ 
  10.7 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสที่ 10.7 
- แบบสรุปเน้ือ 
  หา  รหัสที่ 10 

/ - / 

  1 26 9. น าความรู้เรื่อง
ฟังก์ชันก าลังสอง
และกราฟไปใช้ได้ 

- การแก้ปัญหา
โดยใช้ความรู้
เรื่องฟังก์ชัน
ก าลังสองและ
กราฟ 

- เอกสาร 
  ประกอบการ 
  สอน  รหัสที่ 
  10.8 
- เอกสารฝึกหัด 
  เพ่ิมเติม 
  รหัสที่ 10.8 
- แบบสรุปเน้ือ 
  หา  รหัสที่ 10 

/ - / 

11 14 1 27 1. บอกความหมาย
ของฟังก์ชันเอกซ์
โพเนนเชียลได้ 
2. บอกลักษณะของ
ฟังก์ชันเอกซ์โพเนน
เชียลได้ดังน้ี 
  2.1 บอกโดเมน 
  และเรนจ์ได้ 
  2.2 เขียนกราฟได้ 
  2.3 บอกได้ว่าเป็น 
  ฟังก์ชันลดหรือ 
  ฟังก์ชันเพ่ิม 

- ฟังก์ชันเอกซ์
โพเนนเชียล 

- ใบกิจกรรม 
  รหัสที่ 11.1 –  
  11.2 
- แบบสรุปสาระ 
  การเรียนรู้ 
  รหัสที่  11 

/ - / 

  1  28 3. แก้สมการเอกซ์
โพเนนเชียลโดยใช้
สมบัติ  ax = ay   
ก็ต่อเมื่อ  x = y  
เมื่อ a  1  และ  a 
> 0  ได้ 
4. น าความรู้เรื่อง
ฟังก์ชันเอกซ์โพเนน
เชียลไปใช้ในการ
แก้ปัญหาได้ 

- สมการเอกซ์
โพเนนเชียล 
- การแก้ปัญหา
โดยใช้ฟังก์ชัน
เอกซ์โพเนน 
เชียล 

- ใบกิจกรรม 
  รหัสที่  11.1- 
  11.2 
- แบบสรุปสาระ 
  การเรียนรู้ 
  รหัสที่ 11 

/ - / 
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แผนการ
จัดการ
เรียนรู้ท่ี 

สัปดาห์
ท่ี 

จ านวน
ชั่วโมง
สอน 

ชั่วโมง
ท่ี 

จุดประสงค์ 
การเรียนรู้ 

 
สาระการเรียนรู้ 

 
สื่อการเรียนรู้ 

การวัดผล 
ราย
จุดประส
งค ์

กลาง
ภาค 

ปลาย
ภาค 

12 15 1 29 1. บอกความหมาย
ของฟังก์ชันค่า
สัมบูรณ์ได้ 
2. เขียนกราฟของ
ฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ได้ 
3. หาโดเมน
และเรนจ์ของ
ฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ได้ 

- ความหมาย
ของฟังก์ชันค่า
สัมบูรณ ์
- กราฟของ
ฟังก์ชันค่า
สัมบูรณ ์

- ใบกิจกรรม 
  รหัสที่  11.3 – 
  11.4 
- แบบสรุปเน้ือ 
  หา  รหัสที่  11 

/ - / 

  1 30 4. แก้สมการที่อยู่ใน
รูปค่าสัมบรูณ์โดยใช้
กราฟได้ 

- การแก้สมการ
ที่อยู่ในรูปค่า
สัมบูรณ์โดยใช้
กราฟได้ 

- ใบความรู้ 
  รหัสที่  12.1 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสที่  12.1 
- แบบสรุปเน้ือ 
  หา  รหัสที่  12 

/ - / 

13 16 1 31 1. บอกความหมาย
ของฟังก์ชันข้ันบันได
ได้ 
2. เขียนกราฟของ
ฟังก์ชันข้ันบันไดได้ 

- ฟังก์ชัน
ข้ันบันได 

- ใบความรู้ 
  รหัสที่ 13 
- แบบฝึกทักษะ 
  รหัสที่ 13 

/ - / 
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ก าหนดการวัดผล  วิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม  รหัสวิชา  ค31203 
ภาคเรียนท่ี  2   ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 
 

หน่วย
การ
เรียนรู้
ที่ 

 
ชื่อหน่วย
การเรียนรู้ 

 
 
สาระการเรียนรู ้

การเก็บคะแนน 
รายจุดประสงค์  

รวม 
กลางภาค ปลายภาค 

ความรู้ ทักษะ
กระบวนการ 

คุณลักษ
ณะ ข้อทดสอบ ข้อทดสอบ 

คะแนน คะแนน คะแนน ข้อ คะแนน ข้อ คะแนน 
1 ความ 

สัมพันธ์ 
1.1 คู่อันดับและผลคูณ 
      คาร์ทีเชียล 

3 2 1 6 3 3 2 2 

  1.2 ความสัมพันธ์ 4 2 2 8 5 5 3 3 
  1.3 โดเมนและเรนจ์ของ 

      ความสัมพันธ์ 
3 2 1 6 3 3 3 3 

2 ฟังก์ชัน 2.1 รูปแบบของการเขียน 
     ฟังก์ชัน 

2 1 1 4 2 2 2 2 

  2.2 วิธีตรวจสอบความ 
     สัมพันธ์ว่าเป็นฟังก์ชัน 
     หรือไม ่

3 2 1 6 4 4 3 3 

  2.3 โดเมนและเรนจ์ของ 
     ฟังก์ชัน 

3 2 1 6 3 3 3 3 

  2.4 การหาค่าของฟังก์ชัน 5 3 2 10 6 6 4 4 
3 ฟังก์ชันที่ 3.1 ฟังก์ชันเชิงเส้น 4 2 2 8 5 5 4 4 
 ควรรู้จัก 3.2 ฟังก์ชันก าลังสอง 10 4 2 16 9 9 6 6 

กลางภาค 
คะแนนรวม 70 40 40 - 
คะแนนจริง 35 20 - 

 3.3 ฟังก์ชันเอกซ์โพเนน 
     เชียล 

3 2 1 6 3 3 

 3.4 ฟังก์ชันค่าสัมบูรณ ์ 3 2 1 6 3 3 
 3.5 ฟังก์ชันข้ันบันได 2 1 1 4 2 2 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
หมายเหตุ    คะแนนรายจุดประสงค์  คะแนนกลางภาค  และคะแนนปลายภาค 
       สามารถเปล่ียนแปลงได้ตามความเหมาะสม 
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รายละเอียดของแผนการจัดการเรยีนรู ้ รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค31203   ภาคเรียนที ่ 2   ชั้นมัธยมศึกษาปีที่  4 

 
 

แผนการ
จัดการ
เรียนรู้ 

สาระการเรียนรู้ จ านวนชั่วโมงสอน 

1  คู่อันดับและผลคูณคาร์ทีเชียล 2 
2  ความสัมพันธ์ 3 
3  โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ 1 
4  ความหมายของฟังก์ชัน 1 
5  รูปแบบการเขียนฟังก์ชัน 1 
6  วิธีการตรวจสอบความสัมพันธ์ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่ 2 
7  โดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน 1 
8  สัญลักษณ์และการหาค่าของฟังก์ชัน 3 
9  ฟังก์ชันเชิงเส้น 2 
10  ฟังก์ชันก าลังสอง 8 
11  ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 2 
12  ฟังก์ชันค่าสัมบูรณ์ 2 
13  ฟังก์ชันขั้นบันได 1 

รวม 29 
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การด าเนินการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 
 
 
 
 
 
 
 

ชั่วโมงที่  1 
ปฐมนิเทศ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

ชั่วโมงที่  2 
ทดสอบก่อนเรียน 
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กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
สาระที่  1  จ านวนและพชีคณิต 
เร่ือง  ความสมัพนัธ์ 

 
หน่วยการเรียนรู้ที่  1 

รายวชิา  คณิตศาสตร์เพิม่เติม 
ช่วงชั้นที่  4  (ม. 4) 
เวลา   8   ชัว่โมง 

 

 
 มาตรฐานการเรียนรู้ 
 
 มาตรฐาน  ค 1.2 
  มาตรฐานการเรียนรู้ช่วงชั้นที่  4   ค 1.2   เขา้ใจและวเิคราะห์แบบรูป ความสมัพนัธแ์ละฟังกช์นั  
ล าดบัและอนุกรม และน าไปใช ้
 

 
 ผลการเรียนรู้ 
 
 1. ห ำผลลพัธข์องก ำรบวก กำรลบ กำรคูณ กำรหำรฟังกช์นั หำฟังกช์นัประกอบ และฟังกช์นัผกผนั  
 2. ใชส้มบตัิของฟังกช์นัในกำรแกปั้ญหำ 
 

 
 สาระการเรียนรู้ 
 
 ฟังกช์นั  
 - กำรบวก กำรลบ กำรคูณ กำรหำรฟังกช์นั  
 - ฟังกช์นัประกอบ  
 - ฟังกช์นัผกผนั 
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แผนการจัดการเรียนรู้ที่  1 
เร่ือง 

คู่อนัดบัและผลคูณคาร์ทีเซียน 
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รายวชิา  คณิตศาสตร์เพิม่เติม 
รหสัวิชา  ค31203 
ระดบัชั้น  มธัยมศึกษาปีที่  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  1 
สปัดาห์ที่  2 
ชัว่โมงที่  3 - 4 

เร่ือง คู่อนัดบัและผลคูณคาร์ทีเซียน 
จ านวนชัว่โมงสอน  2  ชัว่โมง 
ภาคเรียนที่  2    

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นกัเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของคู่อนัดบัได ้
   1.2 บอกไดว้า่คูอ่นัดบัที่ก  าหนดใหเ้ท่ากนัหรือไม่ 
   1.3 บอกความหมายของผลคูณคาร์ทีเซียน  และน าไปใชไ้ด ้
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นกัเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแกปั้ญหา 
   2.2 ในการใหเ้หตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเร่ิมสร้างสรรค ์
  3. ด้านคุณลักษณะ   นกัเรียน 
   3.1 มีความรับผดิชอบ 
   3.2 มีความซ่ือสตัย ์
   3.3 มีความเช่ือมัน่ในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวนิยั 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  1. คู่อนัดบั 
  2. ผลคูณคาร์ทีเซียน 
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   กิจกรรมการเรียนรู้ 
 
ช่ัวโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / ส่ือการเรียนรู้ 

3      1.  แจง้จุดประสงคก์ารเรียนรู้ใหน้กัเรียนทราบวา่  เม่ือเรียนจบแผนการเรียนรู้น้ีแลว้  
นกัเรียนจะสามารถ    
          -  บอกความหมายของคู่อนัดบัได ้
          -  บอกไดว้า่คูอ่นัดบัที่ก  าหนดใหเ้ท่ากนัหรือไม่ 
          -  บอกความหมายของผลคูณคาร์ทีเซียนและน าไปใชไ้ด ้
     2.  สนทนากบันกัเรียนเก่ียวกบัส่ิงต่าง ๆ ที่มีความสมัพนัธก์นั  พร้อมใหน้กัเรียน
ยกตวัอยา่งส่ิงสองส่ิงที่มีความสมัพนัธก์นั  เช่น 
          -  จ านวนจริง  a  กบัอินเวอร์สการบวกของ  a 
          -  จ านวนคี่บวก  m  กบัอินเวอร์สการคูณของ  m 
     3.  นกัเรียนศึกษาใบความรู้  รหสัที่  1  แลว้ร่วมกนัสรุปความหมายของคูอ่นัดบัและ
ความเท่ากนัของคูอ่นัดบั  หลงัจากนั้นบนัทกึลงในแบบสรุปเน้ือหา  รหสัที่  1 
     4.  นกัเรียนท าแบบฝึกทกัษะ  รหสัที่  1.1  แลว้เปล่ียนกนัตรวจตามแผนภูมิเฉลย  
และบนัทึกคะแนนที่ไดไ้ว ้ โดยครูตรวจสอบความถูกตอ้งอีกคร้ัง 
 

4      1.  ทบทวนความรู้เก่ียวกบัคู่อนัดบั  โดยใชก้ารถาม-ตอบ 
     2.  นกัเรียนท าเอกสารแนะแนวทาง  รหัสที่  1  โดยครูใชก้ารถาม-ตอบ  เฉลยค าตอบ
และร่วมกนัสรุปความหมายของผลคูณคาร์ทีเซียน  และบนัทึกลงในแบบสรุปเน้ือหา  
รหสัที่  1 
     3.  นกัเรียนท าแบบฝึกทกัษะ  รหสัที่  1.2  แลว้เปล่ียนกนัตรวจตามแผนภูมิเฉลยและ
บนัทึกคะแนนทไีดไ้ว ้ โดยครูตรวจสอบความถูกตอ้งอีกคร้ัง 
     4.  นกัเรียนท าเอกสารฝึกหดัเพิม่เติม  รหสัที่  1  เป็นการบา้นเพือ่เสริมทกัษะและ
ความแม่นย  าในการเรียนรู้ 
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  ส่ือการเรียนรู้ 
 
  1. ใบความรู้  รหสัที่  1 
  2. เอกสารแนะแนวทาง  รหสัที่  1 
  3. แบบฝึกทกัษะ  รหสัที่  1.1 – 1.2 
  4. แบบสรุปเน้ือหา  รหสัที่  1 
  5. เอกสารฝึกหดัเพิม่เติม  รหสัที่  1 
 
 
  แหล่งการเรียนรู้ 
 
  1. หอ้งสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. หอ้งสมุดโรงเรียน 
  3. หอ้งสมุดประชาชน 
 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
 
  1. แบบฝึกทกัษะ   รหสัที่  1.1 – 1.2  
  2. เอกสารแนะแนวทาง  รหสัที่  1 
  3. แบบสรุปเน้ือหา  รหสัที่  1 
  4. เอกสารฝึกหดัเพิม่เติม 
 
 การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 
 
 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สงัเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สงัเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทกัษะ 
4.  การท าเอกสารแนะแนวทาง 
5.  การท าแบบสรุปเน้ือหา 
6.  การท าเอกสารฝึกหดัเพิม่เติม 

1.  นกัเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามไดถู้กตอ้ง 
2.  นกัเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นกัเรียนส่วนใหญ่ท าไดถู้กตอ้ง 
4.  นกัเรียนส่วนใหญ่ท าไดถู้กตอ้ง 
5.  นกัเรียนส่วนใหญ่สรุปไดถู้กตอ้ง 
6.  นกัเรียนส่วนใหญ่ท าไดถู้กตอ้ง 
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  บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
 
  สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 
  ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผูส้อน 
             (นายวเิชียร  กีรติศกัด์ิกุล) 

       ครู วทิยฐานะครูช านาญการพเิศษโรงเรียนเมืองราดวทิยาคม 
     วนัที่ ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวชิา  คณิตศาสตร์เพิม่เติม 
รหสัวิชา   ค31203 
ระดบัชั้น  มธัยมศึกษาปีที่  4 

 

ใบความรู้ 
รหสัใบความรู้ที่  1 
ใชป้ระกอบแผนการจดัการเรียนรู้ที่ 1 
ชัว่โมงท่ี 3  จ านวนชัว่โมงสอน 1 ชัว่โมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. บอกความหมายของคู่อนัดบัได ้
  2. บอกไดว้า่คูอ่นัดบัที่ก  าหนดใหไ้ด ้
 
 สาระส าคญั 
 
  คู่อนัดบัแต่ละคู่อนัดบัประกอบดว้ยสมาชิก  2  ตวั  คือ  สมาชิกตวัหนา้และสมาชิกตวัหลงั  โดยเขียน
ในวงเล็บ  (   )   แลว้คัน่สมาชิกดว้ยเคร่ืองหมายจุลภาค 
 
 สาระการเรียนรู้ 

คู่อนัดบั  (Ordered Pairs) 

  คู่อนัดบั คอื สญัลกัษณ์ที่แสดงการจบัคู่กนัระหวา่งส่ิง  2  ส่ิง  เช่น  ระยะทางกบัเวลา  ถา้เราจะแสดง
การจบัคู่ระยะทาง  (กิโลเมตร)  กบัเวลา  (ชัว่โมง)  เราจะเขียนระยะทางกบัเวลาลงในวงเล็บเล็ก  และคัน่ดว้ย
เคร่ืองหมายจุลภาค  เช่น  (200, 4)  จะหมายถึงระยะทาง  200  กิโลเมตร  ตอ้งใชเ้วลา  4  ชัว่โมง  เป็นตน้ 
  คู่อนัดบั  ประกอบดว้ยสมาชิก  2  ตวั  คือ  สมาชิกตวัหนา้  และสมาชิกตวัหลงั  หรือสมาชิกตวัที่หน่ึง
และสมาชิกตวัที่สอง 
  ตัวอย่างของคู่อันดับ 
   (a, b)  อ่านวา่  คู่อนัดบั  เอบ ี
   a  เป็นสมาชิกตวัหนา้หรือสมาชิกตวัที่หน่ึงของคู่อนัดบั  (a, b) 
   b  เป็นสมาชิกตวัหลงัหรือสมาชิกตวัที่สองของคู่อนัดบั  (a, b) 
  (3, 9)  อ่านวา่  คู่อนัดบัสามเกา้ 
   3  เป็นสมาชิกตวัหนา้หรือสมาชิกตวัที่หน่ึงของคู่อนัดบั  (3, 9) 
   9  เป็นสมาชิกตวัหลงัหรือสมาชิกตวัที่สองของคู่อนัดบั  (3, 9) 
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  การเขียนคู่อนัดบัจะสบัเปล่ียนสมาชิกไม่ได ้ จะท าใหค้วามหมายเปล่ียนไป  เช่น  (a, b)  เป็น  (b, a)  
จะท าให ้ (a, b)  ไม่เท่ากบั  (b, a)  ยกเวน้  a  =  b 
 
 บทนิยาม  คู่อนัดบั  (a, b)  =  (c, d)  ก็ต่อเม่ือ  a  =  c  และ  b  =  d    
     เม่ือ  a, b, c, d  เป็นจ านวนจริงใด ๆ 
 
 ตัวอย่างที่  1  จงหาค่า  x  และ  y  ที่ท  าให ้ (x + 2, y + 10)  =  (6, 12) 
 วิธีท า  จากความหมายการเท่ากนัของคูอ่นัดบั  จะไดว้า่ 
     x + 2   =   6  และ      y + 10   =   12 
            x   =   4      และ              y   =   2 
 
 ตัวอย่างที่  2  จงหาค่าของ  x  และ  y  ที่ท  าให ้ (2x + y, 24)  =  (6, 3x – y) 
 วิธีท า  จากความหมายการเท่ากนัของคูอ่นัดบั  จะไดว้า่ 
      2x + y = 6 ……………………….. 1 
      3x – y  = 24 ……………………….. 2 
   1  +  2  ;         5x = 30 
         x = 6 
   แทนค่า  x  ใน     จะได ้ y     =     -6 
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รายวชิา  คณิตศาสตร์เพิม่เติม 
รหสัวิชา   ค31203 
ระดบัชั้น  มธัยมศึกษาปีที่  4 

 

เอกสารแนะแนวทาง 
รหสัเอกสารแนะแนวทางที่  1 
ใชป้ระกอบแผนการจดัการเรียนรู้ที่ 1 
ชัว่โมงท่ี 4  จ านวนชัว่โมงสอน 1 ชัว่โมง 

 
ค าช้ีแจง  ใหน้กัเรียนเติมค าตอบลงในช่องวา่งใหถู้กตอ้งสมบูรณ์ 
 
ข้อที่ เซต  A เซต  B ผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต  A  และเซต  B 

1   {1, 2}   {3, 4, 5}   {(1, 3), (1, 4), (1, 5), (2, 3), (2, 4), (2, 5)} 
2   {a}   {1, 2}   {(a, 1), (a, 2)} 
3   {3, 4}   {a, b, c}   {(3, a), (3, b), (3, c), (4, a), (4, b), (4, c)} 
4   {2, 4}   {5, 6}  
5   {a, b}   {3, 4, 5, 6}  
6   {1, 2, 3}   {5, 7, 9}  
7   {a, b, c}   {2, 4}  
8   {x, y}   {1, 2, 3}  
9   {1, 2}   {1, 2}  

10   {m, n}   {x, y}  
 
         สรุป          ผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต  A  และเซต  B  คือ …………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
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เฉลยเอกสารแนะแนวทาง  รหัสที่  1 
 
 
 

 
4. 

 
   {(2, 5), (2, 6), (4, 5), (4, 6)} 

5.    {(a, 3), (a, 4), (a, 5), (a, 6), (b, 3), (b, 4), (b, 5), (b, 6)} 
6.    {(1, 5), (1, 7), (1, 9), (2, 5), (2, 7), (2, 9), (3, 5), (3, 7), (3, 9)} 
7.    {(a, 2), (a, 4), (b, 2), (b, 4), (c, 2), (c, 4)} 
8.    {(x, 1), (x, 2), (x, 3), (y, 1), (y, 2), (y, 3)} 
9.    {(1, 1), (1, 2), (2, 1), (2, 2)} 
10.    {(m, x), (m, y), (n, x), (n, y)} 

 
          สรุป          ผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต  A  และเซต  B  คือเซตของคู่อนัดบั  (a, b) 
                           ทั้งหมด  โดยที่  a  A  และ  b  B  เขียนแทนดว้ย   A  B 
                                         A  B   อ่านวา่  “เอคูณบี” 
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รายวชิา  คณิตศาสตร์เพิม่เติม 
รหสัวิชา   ค31203 
ระดบัชั้น  มธัยมศึกษาปีที่  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหสัแบบฝึกทกัษะที่  1.1 
ใชป้ระกอบแผนการจดัการเรียนรู้ที่ 1 
ชัว่โมงท่ี 3  จ านวนชัว่โมงสอน 1 ชัว่โมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1 – 2  
 
ค าช้ีแจง   ใหน้กัเรียนเติมค าตอบลงในช่องวา่งแต่ละขอ้ใหถู้กตอ้งสมบูรณ์ 

 

ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 
1. คู่อนัดบัสามแปด  เขียนแทนดว้ยสญัลกัษณ์ใด  
2. (10, 6)  อ่านวา่อยา่งไร  มีสมาชิกตวัหนา้คือจ านวนใด  
3. คู่อนัดบั  (2, 3)  และ  ( 4 , 3)  เท่ากนัหรือไม่  
4. จงหาค่าของตวัแปรในแต่ละขอ้ต่อไปน้ี 

   4.1   (x, y)   =   (6, 9) 
   4.2   (x – 2, 4)   =   (8, y + 2) 
   4.3   (-3, a)   =   (b – 4, 6) 
   4.4   (x + y, x – y)   =   (6, 4) 
   4.5   (2x, y)   =   (16, 2) 

 
4.1  …………………………. 
4.2  …………………………. 
4.3  …………………………. 
4.4  …………………………. 
4.5  …………………………. 

 
 
 
    คะแนนที่ได ้ =  …………………………           
   ผูต้รวจ …………………………………..                      ปัญหาทุกอย่างจะ 
   วนัที่ ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    หมดไป  ถ้าใส่ใจ 
           คณติศาสตร์ 
                  เด้อ  ! 
 
 
 
 
รายวชิา  คณิตศาสตร์เพิม่เติม  รหสัแบบฝึกทกัษะที่  1.2 
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รหสัวิชา   ค31203 
ระดบัชั้น  มธัยมศึกษาปีที่  4 

แบบฝึกทักษะ ใชป้ระกอบแผนการจดัการเรียนรู้ที่ 1 
ชัว่โมงท่ี 4  จ านวนชัว่โมงสอน 1 ชัว่โมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.3 
 

ค าช้ีแจง   ใหน้กัเรียนเติมค าตอบลงในช่องวา่งแต่ละขอ้ใหถู้กตอ้งสมบูรณ์ 
 

 
 1. ก าหนด   A  =  {3}  และ   B  =  {5, 6}   แลว้ 
  1.1 A  B =      …………………………………………………………………. 
  1.2 B  A =      …………………………………………………………………. 
  1.3 A  A =      …………………………………………………………………. 
  1.4 B  B  =      …………………………………………………………………. 
 
 2. ก าหนด   A  =  {1, 3}  และ  B  =  {5, 7, 9}   แลว้ 
  2.1 A  B =      …………………………………………………………………. 
  2.2 B  A =      …………………………………………………………………. 
  2.3 A  A =      …………………………………………………………………. 
  2.4 B  B  =      …………………………………………………………………. 
 
 3. ถา้   A  =  {2, 4}   และ   B  =  {6, 8, 10, 12}    แลว้   จงหา 
  3.1 จ านวนสมาชิกของ   A  B     = …………………………………………… 
  3.2 จ านวนสมาชิกของ   B  B     = …………………………………………… 
 
 
    คะแนนที่ได ้ =  …………………………           
   ผูต้รวจ …………………………………..                      คดิจะเรียนให้รุ่ง 
   วนัที่ ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………            จะต้องมุ่งศึกษาคณติ 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  1.1 
 
 
 
   1) (3, 8) 
   2) คู่อนัดบัหกแปด, 10 
   3) เท่ากนั 
   4) 4.1 x  =  6,   y  =  9 
    4.2 x  =  10,   y  =  2 
    4.3 a  =  6,   b  =  1 
    4.4 x  =  4,   y  =  2 
 
 
 

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  1.1 
 
 
  1) 1.1 {(3, 5), (3, 6)} 
   1.2 {(5, 3), (6, 3)} 
   1.3 {(3, 3)} 
   1.4 {(5, 5), (5, 6), (6, 5), (6, 6)} 
  2) 2.1 {(1, 5), (1, 7), (1, 9), (3, 5), (3, 7), (3, 9)} 
   2.2 {(5, 1), (7, 1), (9, 1), (5, 3), (7, 3), (9, 3)} 
   2.3 {(1, 1), (1, 3), (3, 1), (3, 3)} 
   2.4 {(5, 5), (5, 7), (5, 9), (7, 5), (7, 7), (7, 9), (9, 5), (9, 7), (9, 9)} 
  3) 3.1 8 
   3.2 16 
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รายวชิา  คณิตศาสตร์พื้นฐาน 
รหสัวิชา   ค41102 
ระดบัชั้น  มธัยมศึกษาปีที่  4 

 

แบบสรุปเน้ือหา 
รหสัแบบสรุปเน้ือหาที่  1 
ใชป้ระกอบแผนการจดัการเรียนรู้ที่ 1 
ชัว่โมงท่ี 3-4 จ านวนชัว่โมงสอน 2 ชัว่โมง 

 
  ค าช้ีแจง ใหน้กัเรียนสรุปเน้ือหาตามใบความรู้รหัสที่  1  และเอกสารแนะแนวทางรหสัที่  1  
   ตามหวัขอ้ต่อไปน้ี 
 
1. คู่อันดับ  คือ  …………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………. 
 
2. (6, 8)  อ่านว่า  ………………………………………………………………………………….. 
 
3. (a, b)  =  (c, d)  ก็ต่อเม่ือ  ……………………………………………………………………… 
 เม่ือ  a, b, c, d  เป็นจ านวนจริงใด 
 
4. ผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต  A  และ  B  หมายถึง  ……………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
 
5. การหาจ านวนสมาชิกของ  A  B  ท าได้โดย  …………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
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รายวชิา  คณิตศาสตร์เพิม่เติม 
รหสัวิชา   ค31203 
ระดบัชั้น  มธัยมศึกษาปีที่  4 

 

เอกสารฝึกหัดเพิม่เติม 
รหสัเอกสารฝึกหดัเพิม่เติมที่  1 
ใชป้ระกอบแผนการจดัการเรียนรู้ที่ 1 
ชัว่โมงท่ี 3-4 จ านวนชัว่โมงสอน 2 ชัว่โมง 

 
ค าช้ีแจง  ใหน้กัเรียนแสดงวิธีท  าทุกขอ้ 
 
 
  1) จงหาค่าตวัแปรในแต่ละขอ้ต่อไปน้ี 
   1.1 (2x + y, 8) =      (16, x – y) 
   1.2 (x2 – 2x + 1, 6)     =     (0, 2y) 
 
  2) ก าหนด   A  =  {x | x เป็นจ านวนคี่บวกที่นอ้ยกวา่  7}   และ 
   B  =  {x | x เป็นจ านวนคู่บวกที่นอ้ยกวา่  6}    จงหา 
   2.1 A  B 
   2.2 B  A 
  
  3) ก าหนด    A  =  {5, 10, 15}   และ   B  =  {2, 4, 6, 8, 10} 
   จงหาจ านวนสมาชิกของ   A  B ,  B  A ,  A  A   และ   B  B 
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แผนการจัดการเรียนรู้ที่  2 
เร่ือง 

ความสัมพันธ์ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  1 
สัปดาห์ท่ี  3 – 4  
ช่ัวโมงท่ี  5 - 7 

เรื่อง  ความสัมพันธ์ 
จ านวนช่ัวโมงสอน  3  ช่ัวโมง 

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของความสัมพันธ์ได้ 
   1.2 เขียนความสัมพันธ์แบบแจกแจงสมาชิกและแบบบอกเงื่อนไขได้ 
   1.3 เขียนกราฟของความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ได้ 
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  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  1. ความสัมพันธ์ 
  2. กราฟของความสัมพันธ์ 
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 กิจกรรมการเรียนรู้ 
ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
5 – 6       1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  

นักเรียนจะสามารถ    
          -  บอกความหมายของความสัมพันธ์ได้ 
          -  เขียนความสัมพันธ์แบบแจกแจงสมาชิกและแบบบอกเงื่อนไขได้ 
          -  เขียนกราฟของความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ได้ 
     2. ทบทวนความรู้เกี่ยวกับคู่อันดับ  และผลคูณคาร์ทีเซียน  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนศึกษาใบความรู้  รหัสท่ี  1  แล้วร่วมกันสรุปความหมายของ
ความสัมพันธ์และวิธีการเขียนความสัมพันธ์  โดยครูคอยช้ีแนะแนวทางอย่างใกล้ชิด  
หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  2 
     4.  ครูเขียนตัวอย่าง  1 – 2  ตัวอย่างบนกระดานแล้วให้นักเรียนร่วมกันหา
ความสัมพันธ์  เพื่อเป็นการตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนอีกครัง้หนึ่ง 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  2.1  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย
และบนัทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง  (หากนักเรียนคนใดท า
ไม่ทันเวลาให้ท าเป็นการบ้าน) 

7      1.  ครูซักถามปัญหาเกี่ยวกับการท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  2.1  โดยครูเฉลยและ
อธิบายค าตอบเพิ่มเติม  เพื่อให้นักเรียนได้แก้ไขข้อบกพร่องในการเรียนและพฒันาตนเอง
ให้ดีขึ้น 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับความหมายของความสัมพันธ์และการเขียนความสัมพันธ์
แบบแจกแจงสมาชิกและแบบบอกเงื่อนไข  โดยใช้การถาม-ตอบ  
     3.  นักเรียนดูแผ่นโปร่งใส  รหัสท่ี  2  โดยครูอธิบายวิธีเขียนกราฟของความสัมพันธ์
ว่าต้องท าอย่างไร  และให้นักเรียนร่วมกันสรุปและซักถามปัญหาจนกว่าจะเข้าใจ  
หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  2 
     4.  ครูให้นักเรียนออกมาเขียนกราฟของความสัมพันธ์  2 – 3  คน  บนกระดาน  
เพื่อเป็นการตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนอีกครั้งหนึ่ง 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  2.2  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     6.  แบ่งนักเรียนเป็นกลุ่ม ๆ ละ  4  คน  คละตามความสามารถจัดท ากราฟแสดง
ความสัมพันธ์  โดยหาโจทย์เอง  เป็นผลงานของกลุ่มส่งครูนอกเวลาเรียน 
     7.  นักเรียนท าเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  2  เป็นการบ้านเพื่อเสริมทักษะและ
ความแม่นย าในการเรียนรู้ 

 
  สื่อการเรียนรู้ 
  1. ใบความรู้  รหัสท่ี  2 
  2. แผ่นโปร่งใส  รหัสท่ี  2 
  3. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  2.1 – 2.2 
  4. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  2 
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  5. เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  2 
 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  2.1 – 2.2  
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  2 
  3. เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  2 
  4.  กราฟของความสัมพันธ์ 
 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
5.  การท าเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 
6.  การเขียนกราฟของความสัมพันธ์ 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
6.  นักเรียนส่วนใหญ่เขียนกราฟได้ถูกต้อง 
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บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
 
  สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 
  ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

        ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
                (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

                  ครู วิทยฐานะครูช านาญการพิเศษโรงเรียนเมืองราดวิทยาคม  
          วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 
ใบความรู้ 

รหัสใบความรู้ท่ี  2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 2 
ช่ัวโมงท่ี 5 - 6  จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. บอกความหมายของความสัมพันธ์ได้ 
  2. เขียนความสัมพันธ์แบบแจกแจงสมาชิกและแบบบอกเงื่อนไขได้ 
 
 สาระส าคัญ 
  ความสัมพันธ์ เป็นเซตซึ่งสมาชิกในเซตคู่อันดับหรือความสัมพันธ์เป็นสับเซตของผลคูณ 
คาร์ทีเซียนรหว่างเซตสองเซต  การเขียนแสดงความสัมพันธ์อาจเขียนในรูปสมการ  ตาราง  และกราฟก็ได้ 
 สาระการเรียนรู ้

ความสัมพันธ์ 

  ถ้าให้   A  =  {3, 4}  และ  B  =  {3, 4, 5}  จะได้ว่า 
   A  B  =  {(3, 3), (3, 4), (3, 5), (4, 3), (4, 4), (4, 5)} 
  และถ้าให้   r  เป็นเซตของคู่อันดับท่ีเกี่ยวข้องกันแบบ  “น้อยกว่า”  จะได้ 
    r   =  {(3, 4), (3, 5), (4, 5)}   เราเรียก  r  ว่าเป็นความสัมพันธ์แบบ  “น้อยกว่า”  จาก  A  ไป  
B 
  ลักษณะของความสัมพันธ์  r  นั้น  ต้องเป็นเซตของคู่อันดับท่ีได้มาจากสมาชิกใน  A  B  และมี
ความสัมพันธ์เงื่อนไขท่ีก าหนด  ซึ่งสามารถนิยามความสัมพันธ์ได้ดังนี้ 
 บทนิยาม      ให้  A  และ  B  เป็นเซต   r  เป็นความสัมพันธ์จาก  A  ไป  B  ก็ต่อเมื่อ   
           r  เป็นสับเซตของ  A  B   
 ตัวอย่างที่  1 ก าหนด   A  =  {2, 3} ,  B  =  {4, 6, 9}   และให้ 
     r1  แทนความสัมพันธ์  “สองเท่า”  จาก  A  ไป  B 
     r2  แทนความสัมพันธ์  “หารลงตัว”  จาก  A  ไป  B 
     r3  แทนความสัมพันธ์  “รากท่ีสอง”  จาก  A  ไป  B 
 วิธีท า  A  B   = {(2, 4), (2, 6), (2, 9), (3, 4), (3, 6), (3, 9)} 
     r1 = { } 
     r2 = {(2, 4), (2, 6), (3, 6), (3, 9)} 
     r3 = {(2, 4), (3, 9)} 
 ตัวอย่างที่  2 ก าหนด  A  เป็นเซตของจ านวนเต็มบวก  และ  B  เป็นเซตของจ านวนจริง 
     r1 = {(x, y)  A  B |   y  =  x + 2} 
     r2 = {(x, y)  A  B |   y  =  2x} 
     จงเขียน  r1  และ  r2  แบบแจกแจงสมาชิก 
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 วิธีท า จาก r1 = {(x, y)  A  B |   y  =  x + 2} 
   ถ้า   x  =  1   จะได้   y  =  1 + 2   =  3    คู่อันดับคือ  (1, 3) 
                 x  =  2   จะได้   y  =  2 + 2   =  4    คู่อันดับคือ  (2, 4) 
   ท าเช่นนี้เรื่อย ๆ ไป  จะได้ 
     r1 =       {(1, 3), (2, 4), (3, 5), . . . } 
   จาก r2 = {(x, y)  A  B |   y  =  2x} 
    ความสัมพันธ์ของ  r2  อยู่ภายใต้กฎเกณฑ์  คือ 
    สมาชิกตัวหลัง   =   2 เท่าของสมาชิกตัวหน้า 
      r2 =     {(1, 2), (2, 4), (3, 6), . . . } 
 ตัวอย่างที่  3 ก าหนด   A  =  {1, 2, 3}   จงเขียน  r1  และ  r2  แบบบอกเงื่อนไข   
     เมื่อ  r1 , r2  เป็นความสัมพันธ์ใน  A  และ   
     r1 =     {(1, 2), (2, 3)} 
     r2 =     {(1, 1), (2, 2), (3, 3)} 
 วิธีท า  จาก  r1 =     {(1, 2), (2, 3)} 
    r1 =     {(x, y)  A  A  |   y  =  x + 1} 
   จาก r2 =     {(1, 1), (2, 2), (3, 3)} 
    r2 =     {(x, y)  A  A  |   y  =  x} 
 
   สรุป 
  
   1. ความสัมพันธ์เป็นเซต 
   2. เซตท่ีเป็นความสัมพันธ์ต้องมีสมาชิกเป็นคู่อันดับ 
   3. คู่อันดับท่ีอยู่ในความสัมพันธ์จะต้องอยู่ในกฎเกณฑ์ท่ีก าหนด 
   4. ถ้า  A  มีสมาชิก  m  ตัว  และ  B  มีสมาชิก  n  ตัว   A  B  จะมีสมาชิก  mn  ตัว 
           สับเซตของ A  B  จะมี  2mn  สับเซต 
           ความสัมพันธ์จาก  A  ไป  B   จะมี  2mn  ความสัมพันธ์ 
 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 
แบบฝึกทักษะ 

รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  2.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 2 
ช่ัวโมงท่ี 5-6  จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1 – 1.2  
 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนหาค าตอบแต่ละข้อต่อไปนี้แล้วเติมลงในกระดาษค าตอบท่ีแจกให้ 

 
 1. จงเขียนความสัมพันธ์แต่ละข้อต่อไปนี้ในรูปแจกแจงสมาชิก 
  1.1 r1 = {(x, y)  I  I+  |  y2  =  x} 
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  1.2 r2 = {(x, y)  A  A  |  y  =  x – 4 }   เมื่อ  A  =  {2, 5, 6, 10} 
  1.3 r3 = {(x, y)  I  I  |  y2  =  1 – x2} 
 
 2. จงเขียนความสัมพันธ์ของ  r  ในแต่ละข้อต่อไปนี้   เมื่อ  A  =  {1, 2, 3, 4}  และ   
  r  เป็นความสัมพันธ์ใน  A 
  2.1 r = {(4, 2), (1, 1)} 
  2.2 r = {(1, 2), (2, 3), (3, 4)} 
  2.3 r = {(3, 1)} 
 
 3. ก าหนดเซต  A  มีสมาชิก  3  ตัว  เซต  B  มีสมาชิก  4  ตัว   จงหา 
  3.1 จ านวนความสัมพันธ์จาก  A  ไป  A 
  3.2 จ านวนความสัมพันธ์จาก  A  ไป  B 
  3.3 จ านวนความสัมพันธ์จาก  B  ไป  B 
 
 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      เรียนคณิตศาสตร์ 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    วันละนิดช่วยพิชิต 
           ความโง่เขลา 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์พื้นฐาน 
รหัสวิชา   ค41102 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 
แผ่นโปร่งใส 

รหัสแผ่นโปร่งใสท่ี  2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 2 
ช่ัวโมงท่ี 7  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
กราฟของความสัมพันธ์ 

 
 

 บทนิยาม    ให้  R  เป็นเซตของจ านวนจริง  และความสัมพันธ์  r  เป็น 
   สับเซตของ  R  R   กราฟของความสัมพันธ์  r  คือ  เซตของ 
   จุดในระนาบโดยท่ีแต่ละจุดแทนสมาชิกของความสัมพันธ์  r 
 
     ตัวอย่างที่  1 จงเขียนกราฟของความสัมพันธ์  (1, 4), (2, 5), (3, 7) 
     วิธีท า        กราฟของความสัมพันธ์ดังกล่าว  จะมีท้ังหมด  3  จุด  ดังรูป 
        Y  
                  7      (3, 7) 
 
              (2, 5) 

               (1, 4)     
   
 
 
          X 
                             -4        0             4 
 
 
 
 
 ตัวอย่างที่  2 จงเขียนกราฟของ  r  =  {(x, y)  R  R  |   y  =  2x + 1} 
 วิธีท า จาก   r  =   {(x, y)  R  R  |   y  =  2x + 1} 
 เราสามารถหาคู่อันดับใน  r  ท่ีสอดคล้องกับสมการ   y  =  2x + 1  บางคู่อันดับได้ดังนี้ 
 

x 0 1 2 3 -1 -2 -3 -4 
y 1 3 5 7 -1 -3 -5 -7 

  จากนั้นน าคู่อันดับ  (x, y)  ไปก าหนดต าแหน่งของจุดแต่ละจุดได้ดังนี้ 
                         Y 
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             X 
 
 
 
 
หมายเหตุ การเขียนกราฟของความสัมพันธ์จะมีข้อตกลงดังนี้ 
   1. ถ้า  r  เป็นเซตจ ากัด  และจ านวนสมาชิกมีน้อย  จะเขียนจุดท่ีใช้แทน 
 สมาชิกของ  r  ทุกสมาชิก 
   2. ถ้า  r  เป็นเซตจ ากัด  แต่จ านวนสมาชิกมีมากจะเขียนจุดท่ีใช้แทน 
 สมาชิกของ  r  เพียง  3  สมาชิกแรกและสมาชิกสุดท้าย  (จุดท่ีใช้แทนสมาชิกอื่น ๆ  
 จะละไว ้ ในฐานท่ีเข้าใจ) 
   3. ถ้า  r  เป็นเซตอนันต์  จะเขียนจุดท่ีใช้แทนสมาชิกของ  r  เพียง  5 – 10   
 สมาชิก  โดยเว้นจุดให้ห่างเป็นระยะ ๆ  จะท าให้ได้กราฟของ  r  อย่างหยาบ ๆ 
 
 
 
 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 
แบบฝึกทักษะ 

รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  2.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 2 
ช่ัวโมงท่ี 7  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.3 
 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเขียนกราฟของความสัมพันธ์แต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้องสมบูรณ์ 

 
1.  จงเขียนกราฟของ  r  =  {(2, 4), (3, 7), (1, 
5)} 
 

3.  จงเขียนกราฟของ  
      r  =  {(x, y)  I  I  |  x2 + y2  =  4} 
 
 
 
 
 
 
 

2.  จงเขียนกราฟของ  r  =  {(0, 0), (-1, -1),  
     (-2, -2), (-3, -3), (-4, -4)} 

4.  จงเขียนกราฟของ  
      r  =  {(x, y)  I  I  |  y  =  x + 3} 
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    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      ทุกอย่างเร่ิมต้นที่ 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………           ความคิดอยากรู้คณิตต้อง 
                 หม่ันคิดและไตร่ตรอง 

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  2.1 
 
  1) 1.1 r1 =     {(1, 1), (4, 2), (9, 3), (16, 4), . . .} 
   1.2 r2 =     {(6, 2), (10, 6)} 
   1.3 r3 =     {(0, 1), (0, -1), (1, 0), (-1, 0)} 
  2) 2.1 r1 =     {(x, y)  A  A  |   y2  =  x} 
   2.2 r2 =     {(x, y)  A  A  |   y  =  x + 1} 
   2.3 r3 =     {(x, y)  A  A  |   y  =  x – 2} 
  3) 3.1 16  ความสัมพันธ์ 
   3.2 212  ความสัมพันธ์ 
   3.3 216  ความสัมพันธ์ 

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  2.2 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 
แบบสรุปเนือ้หา 

รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 2 
ช่ัวโมงท่ี 5-7 จ านวนช่ัวโมงสอน 3 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามใบความรู้  รหัสท่ี  2  และแผ่นโปร่งใส  รหัสท่ี  2  
   ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. ความสัมพันธ์   หมายถึง  ………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
 
2. ความสัมพันธ์ใด ๆ สามารถเขียนแทนในรูปของ   
 2.1 ……………………………………………………………………………………………... 
 2.2 ……………………………………………………………………………………………... 
 2.3 ……………………………………………………………………………………………... 
 2.4 ……………………………………………………………………………………………... 
 
3. จ านวนความสัมพันธ์จากเซต  A  ไปเซต  B  หาได้โดย  ………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
 
4. กราฟของความสัมพันธ์  คือ  …………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 
เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 

รหัสเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติมท่ี  2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 2 
ช่ัวโมงท่ี 5-7 จ านวนช่ัวโมงสอน 3 ช่ัวโมง 

 
ค าช้ีแจง  ให้นักเรียนแสดงวิธีท าทุกข้อ 
 
 
  1) จงเขียนความสัมพันธ์ในแต่ละข้อต่อไปนี้ในรูปการแจกแจงสมาชิก 
   1.1 ก าหนด   r  =  {(x, y) |  y  =  x2 ,  x  {1, 2, 3}} 
   1.2 ก าหนด   A  =  {-1, 0, 1}  และ  r  =  {(x, y)  A  A |  x  =  –y } 
 
  2) ก าหนด   A  =  {1, 2, 3, 4}  และ  B  =  {1, 2, 3, . . . , 9}   จงเขียนความสัมพันธ์ 
   ต่อไปนี้ในรูปแบบบอกเงื่อนไขของสมาชิก 
   2.1 r1  แทน  “เป็นรากท่ีสาม”  จาก  A  ไป  B 
   2.2 r2  แทน  “เป็นสองเท่า”  จาก  A  ไป  B 
   2.3 r3  แทน  “มากกว่ากันอยู่  3”  จาก  B  ไป  A 
  
  3) จงเขียนกราฟของความสัมพันธ์ในแต่ละข้อต่อไปนี้ 
   3.1 r   =   {(x, y)  R  R |  x  0 ,  x  y  และ  x + y    1} 
   3.2 r   =   {(x, y) |   1   x  <  1} 
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แผนการจัดการเรยีนรู้ที่  3 
เรื่อง 

โดเมนและเรนจข์องความสัมพันธ ์
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค 31203 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  3 
สัปดาห์ท่ี  4  
ช่ัวโมงท่ี  8 

เรื่อง  โดเมนและเรนจ์ของความ 
          สัมพันธ ์
จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ได้ 
   1.2 หาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  1. โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ 
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กิจกรรมการเรียนรู้ 
ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 

8       1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  
นักเรียนจะสามารถ   หาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ได้ 
     2. ทบทวนความรู้เกี่ยวกับความสัมพันธ์และกราฟของความสัมพันธ์  โดยใช้การถาม-
ตอบ 
     3.  นักเรียนท าใบกิจกรรม  รหัสท่ี  3  แล้วร่วมกันสรุปวิธีหาโดเมนและเรนจ์ของ
ความสัมพันธ์  โดยครูควรอธิบายเพิ่มเติม  เมื่อนักเรียนสงสัยแล้วจากนั้นบันทึกลงในแบบ
สรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  3 
     4.  ครูยกตัวอย่างความสัมพันธ์  2 – 3  ตัวอย่าง  บนกระดานแล้วให้นักเรียนร่วมกัน
หาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์  เพื่อทดสอบความเข้าใจของนักเรียนอีกครั้ง 
     5.  นักเรียนแต่ละกลุ่มส่งตัวแทนร่วมแข่งขันท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  3  ข้อ  1 – 5  
ให้เวลาแข่งขัน  5  นาที  นักเรียนกลุ่มใดท าได้คะแนนสูงสุดจะเป็นผู้ชนะอันดับ  1, 2, 3  
ตามล าดับ  ซึ่งจะได้รับรางวัลจากผู้สอน 
     6.  นักเรียนแต่ละกลุ่มท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  3  ข้อ  6 – 10  เป็นการบ้าน  เพื่อ
เสริมทักษะและความแม่นย าในการเรียนรู้ 
     7.  นักเรียนแต่ละกลุ่มท า  Mind Map  เรื่องความสัมพันธ์  เพื่อเสริมทักษะและ
ความเข้าใจ  ตลอดจนพัฒนาความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ของนักเรียน 

 

 สื่อการเรียนรู้ 
  1. ใบกิจกรรม  รหัสท่ี  3 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  3 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  3 
 แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
 หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  3 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  3 
  3. Mind Map  เรื่อง  ความสัมพันธ์ 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
 
5.  การท า  Mind Map 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง   
     ครบถ้วน 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้องสวยงาม 
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  บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
  สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
  ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
                                 (นายวิเชียร  กีรติศักดิ์กุล) 

                          ครู วิทยฐานะครูช านาญการพิเศษโรงเรียนเมืองราดวิทยาคม 
                   วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. …………….. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค 31203 
ระดับ ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

ใบกิจกรรม 
รหัสใบกิจกรรมท่ี  3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 3 
ช่ัวโมงที่ 8  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 ค าช้ีแจง ให้นักเรียนหาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ในแต่ละข้อตามตัวอย่างดังต่อไปนี้ 
 ตัวอย่าง  จงหาโดเมนและเรนจ์ของ  r  =  {(2, 5), (3, 6), (4, 7), (5, 8)} 
 วิธีท า  โดเมนของความสัมพันธ์  r  คือ เซตของสมาชิกตัวหน้าในคู่อันดับของความสัมพันธ์ 
    เขียนแทนด้วย   Dr 
    Dr = {2, 3, 4, 5} 
    เรนจ์ของความสัมพันธ์  r  คือ เซตของสมาชิกตัวหลังในคู่อันดับของ  r  เขียนแทนด้วย  Rr 
    Rr = {5, 6, 7, 8} 
 1. ก าหนด   r  =  {(1, 2), (2, 4), (3, 5), (4, 6)} 
 1.1  Dr = ………………………………………………………………… 
 1.2  Rr = ………………………………………………………………… 
 2. ก าหนด   r  =  {(-2, 5), (3, 7), (6, 6), (6, 2), (4, 8)} 
 2.1  Dr = ………………………………………………………………… 
 2.2  Rr = ………………………………………………………………… 
 3. ก าหนด   r  =  {(0, 0), (1, 1), (2, 2), (3, 3), (4, 4)} 
 3.1  Dr = ………………………………………………………………… 
 3.2  Rr = ………………………………………………………………… 
 4. ก าหนด   r  =  {(2, 4), (3, 5), (4, 6), (5, 7), (6, 8)} 
 4.1  Dr = ………………………………………………………………… 
 4.2  Rr = ………………………………………………………………… 
ตัวอย่างที่  2  ให้   r  =  {(x, y)  R  R  |   y  =  2x + 1}   จงหาโดเมนและเรนจ์ของ  r 
 วิธีท า  จากความสัมพันธ์  r  ท่ีก าหนดให้   y  =  2x + 1  เราสามารถหาค่า  y  ท่ีเป็นจริง 
    และสอดคล้องกับความสัมพันธ์ที่ได้เสมอ 
   หาเรนจ์     จาก      y  =    2x + 1   จะต้องท าให้อยู่ในรูป  x  =  เทอมของ  y   
     จะได้       2x =    y - 1  
               x =    

2

1 -y  

   จากความสัมพันธ์  x  =    
2

1 -y    เราสามารถหาค่า  x  ท่ีเป็นจริงและสอดคล้องกับ 

   ความสัมพันธ์นี้ได้เสมอ 
       Rr =     {y |  y  R} 
 1. จงหาโดเมนและเรนจ์ของ 
  r  =  {(x, y)  I+  I+  |  x + y  =  8} 
  Dr  =  ………………………………………………………. 
  Rr  =  ………………………………………………………. 
 2. จงหาโดเมนและเรนจ์ของ 
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  r  =  {(x, y)  I  I+  |  y  =  2x + 1} 
  Dr  =  ………………………………………………………. 
  Rr  =  ………………………………………………………. 
 3. จงหาโดเมนและเรนจ์ของ 
  r  =  {(x, y)  |   y  =  

1 -x 

1 } 

  Dr  =  ………………………………………………………. 
  Rr  =  ………………………………………………………. 
 4. จงหาโดเมนและเรนจ์ของ 
  r  =  {(x, y)  |   y  =  x2  และ  x  I} 
  Dr  =  ………………………………………………………. 
  Rr  =  ………………………………………………………. 
 
 สรุป 
 
 1. โดเมนของความสัมพันธ์  r  คือ  เซตของสมาชิกตัวหน้าในคู่อันดับของความสัมพันธ์  r 
  เขียนแทนด้วย  Dr 
 2. เรนจ์ของความสัมพันธ์  r  คือ  เซตของสมาชิกตัวหลังในคู่อันดับของความสัมพันธ์  r 
  เขียนแทนด้วย  Rr 
 3. การหาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์   สามารถท าได้ดังนี้ 
  3.1  กรณีความสัมพันธ์สามารถเขียนในรูปแจกแจงสมาชิกได้ 
    โดเมน  คือ  สมาชิกตัวหน้าในคู่อันดับของความสัมพันธ ์
    เรนจ์  คือ  สมาชิกตัวหลังในคู่อันดับของความสัมพันธ ์
  3.2  กรณีความสัมพันธ์ไม่สามารถเขียนในรูปแจกแจงสมาชิกได้ 
    3.2.1 การหาโดเมน   ควรเขียนความสัมพันธ์ให้อยู่ในรูปของ 

        y   =   เทอมของ  x 

   แล้วพิจารณาว่า  ภายในเซตท่ีก าหนดให้  x  มีค่าอะไรบ้างท่ีท าให้หาค่า  y  ได้โดยท่ี  y  นั้นต้อง
อยู่ภายในเซตท่ีก าหนดให้  ค่า  x  เหล่านั้นจะเป็นสมาชิกในโดเมน  
    3.2.2 การหาเรนจ์   ควรเขียนความสัมพันธ์ให้อยู่ในรูปของ 

        x   =   เทอมของ  y 

     แล้วพิจารณาว่า   y  มีค่าเป็นอะไรบ้างท่ีท าให้หาค่า  x  ได้  โดยท่ี  x  นั้น 
     ต้องอยู่ภายในเซตท่ีก าหนดให้   ค่า  y  เหล่านั้น  จะเป็นสมาชิกในเรนจ์ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 3 
ช่ัวโมงที่ 8  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1 – 1.2  
 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในช่องว่างแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้องสมบูรณ์ 

 
ข้อที่ ความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ โดเมน เรนจ ์

1 {(1, a), (2, b), (3, c), (4, d)}   
2 {(2, 10), (3, 20), (4, 30), (5, 40)}   
3 {(1, 3), (2, 4), (3, 5), (4, 6)}   
4 {(0, 0), (1, 1), (2, 2), (3, 3)}   
5 {(1, 4), (2, 5), (3, 6), (4, 7)}   
6 {(1, 1), (2, 4), (3, 9), (4, 16)}   
7 {(0, 0), (1, 2), (2, 4), (3, 6), (4, 8)}   
8 {(x, y)  |  y  =  x - 4}   
9 {(x, y)  I  I  |  y  =  x2 + 1}   
10 {(x, y)  |  y  =  8 -x }   

 
 
 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      คณิตศาสตร์ไม่ยาก 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    อย่างที่คิด  ถ้าใส่ใจ 
           คิดและพากเพียร  
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  3 
 

ข้อที่ โดเมน เรนจ ์
1   {1, 2, 3, 4}   {a, b, c, d} 
2   {2, 3, 4, 5}   {10, 20, 30, 40} 
3   {1, 2, 3, 4}   {3, 4, 5, 6} 
4   {0, 1, 2, 3}   {0, 1, 2, 3} 
5   {1, 2, 3, 4}   {4, 5, 6, 7} 
6   {1, 2, 3, 4}   {1, 4, 9, 16} 
7   {0, 1, 2, 3, 4}   {0, 2, 4, 6, 8} 
8   {x |  x  R }   {y |  y  R } 
9   {x |  x  I }   {y |  y  I } 
10   {x |  x  8 }   {y |  y  0 } 
.   

รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 3 
ช่ัวโมงที่  8  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามใบกิจกรรมท่ี  3  ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
1. โดเมนของความสัมพันธ์  คือ  ……………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
2. เรนจ์ของความสัมพันธ์  คือ  ……………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
3. การหาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ในกรณีที่ความสัมพันธ์สามารถเขียนในรูปการ 
 แจกแจงสมาชิก  หาได้โดย  …………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
4. การหาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ในกรณีที่ความสัมพันธ์ไม่สามารถเขียนให้อยู่ในรูป 
 การแจกแจงสมาชิก  หาได้โดย………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
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แผนการจัดการเรยีนรู้ที่  4 
เรื่อง 

ความหมายของฟังกช์ัน 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  4 
สัปดาห์ท่ี  5 
ช่ัวโมงท่ี  9 

เรื่อง   ความหมายของฟังก์ชัน 
จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  ปีการศึกษา  

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของฟังก์ชันได้ 
   1.2 เขียนแผนภาพแสดงความสัมพันธ์ที่เป็นฟังก์ชันได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  1. ฟังก์ชัน 
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กิจกรรมการเรียนรู้ 
 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
9      1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบตามแผนการจัดการ

เรียนรู้นี้แล้ว  นักเรียนจะสามารถบอกความหมายของฟังก์ชันได้  และเขียนแผนภาพ
แสดงความสัมพันธ์ที่เป็นฟังก์ชันได้ 

      2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับความสัมพันธ์  โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์  โดยใช้
การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  4  แล้วร่วมกันสรุปความหมาย
ของฟังก์ชัน  ดังนี ้
 
 
 
 
หลังจากนั้นให้นักเรียนบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  4 
     4.  ครูเขียนความสัมพันธ์  ดังนี้ 
               r1   =   {(-3, 9), (3, 9), (2, 4)} 
               r2   =   {(-2, 5), (5, 7), (0, 1), (4, -2)} 
               r3   =   {(1, 2), (2, 3), (3, 4), (4, 5)} 
               r4   =   {(2, 4), (2, 5), (3, 6)} 
แล้วให้นักเรียนร่วมกันพิจารณาว่า  ความสัมพันธ์ใดบ้างเป็นฟังก์ชัน  เพื่อเป็นการ
ตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนอีกครั้ง 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  4  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง  นักเรียนคนใดท า
คะแนนได้ไม่ถึง  70%  จะได้รับการสอนเพิ่มเติม  หรือให้ศึกษาเอกสารประกอบการสอน
อีกครั้ง  

 
 

 
  สื่อการเรียนรู้ 
 
  1. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  4 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  4   
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  4 
 
  แหล่งการเรียนรู้ 
 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 

บทนิยาม     ฟังกช์นั  คือ  ความสมัพนัธท์ี่สมาชิกในโดเมนแต่ละตวัจบัคู่กบั 
      สมาชิกในเรนจข์องความสมัพนัธเ์พยีงตวัเดียวเท่านั้น 
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  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  4 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  4 
 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง 

 
บันทึกผลหลังการสอน 
สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 
  ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

        ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
                (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

                  ครู วิทยฐานะครูช านาญการพิเศษโรงเรียนเมืองราดวิทยาคม  
          วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 

 



 55 

      r1 

      r2       r3 

รายวิชา  คณิตศาสตร์เพีมเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  4 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 4 
ช่ัวโมงที่ 9  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. บอกความหมายของฟังก์ชันได้ 
  2. เขียนแผนภาพแสดงความสัมพันธ์ที่เป็นฟังก์ชันได้ 
 
 สาระส าคัญ 
  ฟังก์ชัน  เป็นความสัมพันธ์ที่มีสมาชิกในโดเมนแต่ละตัว จับคู่กับสมาชิกในเรนจ์ของความสัมพันธ์เพียง
ตัวเดียวเท่านั้น 
 
 สาระการเรียนรู้ 

ฟังก์ชัน 
 ตารางแสดงความสัมพันธ์ที่เป็นฟังก์ชัน 
 

ข้อที่ ความสัมพันธ์ 
ฟังก์ชัน 

เป็น ไม่เป็น 
1    r1   =   {(1, 2), (2, 3), (3, 4), (4, 5)}  - 

2    r2   =   {(0, 1), (1, 2), (2, 3), (3, 4)}  - 

3    r3   =   {(2, 1), (2, 3), (3, 4), (4, 6)} -  
4    r4   =   {(1, 2), (1, 4), (1, 5), (2, 6), (3, 7)} -  
5    r5   =   {(5, 6), (6, 7), (7, 8), (8, 9), (9, 10)}  - 

  จากตารางข้อ  1,  2,  5  เป็นฟังก์ชันเพราะว่า  สมาชิกในโดเมนแต่ละตัวจับคู่กับสมาชิกในเรนจ์ของ
ความสัมพันธ์เพียงตัวเดียว  ซึ่งแสดงด้วยแผนภาพดังนี ้
 
       1     2 
       2     3 
       3     4 
       4     5 
          
 
             
             
             
             

 

0 
1 
2 
3 

1 
2 
3 
4 

5 
6 
7 
8 
9 

6 
7 
8 
9 
10 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  4 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 4 
ช่ัวโมงที่ 9 จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนกาเครื่องหมาย    ลงในตารางต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 

ข้อที่ ความสัมพันธ์ 
ฟังก์ชัน 

เป็น ไม่เป็น 
1    r   =   {(1, 2), (3, 7), (4, 9), (8, 6), (10, 8)}   
2    r   =   {(3, 2), (4, 2), (6, 2)}   
3    r   =   {(1, 3), (2, 4), (3, 6), (3, 8)}   
4    r   =   {(x, y) |  y  =  x2 - 1}   
5    r   =   {(x, y) |  xy  =  2}   
6    r   =   {(x, y) |  y2  =  x + 3}   
7    r   =   {(x, y) |  y  =  x3}   
8    r   =   {(x, y) |  y  =  x2 + 3}   
9    r   =   {(2, 3), (2, 4), (3, 6), (4, 9)}   
10    r   =   {(x, y) |  x  =  y2 + 2y + 1}   

 
เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  4 

 
 

ข้อที่ 
ฟังก์ชัน 

เป็น ไม่เป็น 

1  - 

2  - 
3 -  
4  - 
5  - 

6 -  
7  - 

8  - 

9 -  
10 -  
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  4 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 4 
ช่ัวโมงที่  9  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  4  ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. ฟังก์ชัน  คือ  ………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 
2. ยกตัวอย่างความสัมพันธ์ที่เป็นฟังก์ชันมา  8  ตัวอย่าง  พร้อมท้ังบอกเหตุผลว่าท าไมถึงเป็น 
       ฟังก์ชัน  

ข้อที่ ความสัมพันธ์ที่เป็นฟังก์ชัน เหตุผล 
1   
2   
3   
4   
5   
6   
7   
8   
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แผนการจัดการเรยีนรู้ที่  5 
เรื่อง 

รูปแบบการเขยีนฟังก์ชัน 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค 31203 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  3 
สัปดาห์ท่ี  4  
ช่ัวโมงท่ี  8 

เรื่อง  รูปแบบการเขียนฟังก์ชัน 
จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  ปีการศึกษา  

  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 เขียนฟังก์ชันในรูปแบบต่าง ๆ  เช่น  สมการ  กราฟ  และตารางได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
  สาระการเรียนรู้ 
   1. รูปแบบการเขียนฟังก์ชัน 
  กิจกรรมการเรียนรู้ 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
10       1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  

นักเรียนจะสามารถ   เขียนฟังก์ชันในรูปแบบต่าง ๆ  เช่น  สมการ  กราฟ  และตารางได้ 
     2. ทบทวนความรู้เกี่ยวกับความหมายของฟังก์ชัน  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนจับคู่กันศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  5    แล้วร่วมกันสรุป 
รูปแบบต่าง ๆ  โดยครูคอยตอบปัญหาของนักเรียนอย่างใกล้ชิด  หลังจากนั้นบันทึกลงใน
แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  5 
     4.  ครูให้นักเรียนฝึกเขียนฟังก์ชันในรูปแบบต่าง ๆ  เช่น  สมการ  กราฟ  และตาราง
บนกระดาน  เพื่อตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนอีกครั้ง 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  5  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลยและ
บันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     6.  นักเรียนแต่ละกลุ่มจัดท าแผนภูมิรูปแบบการเขียนฟังก์ชัน  เป็นผลงานของกลุ่ม
ส่งครูนอกเวลาเรียน  โดยใช้กระดาษ  A4 

 

 
 

  สื่อการเรียนรู้ 
  1. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  5 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  5 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  5 
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แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  5 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  5 
  3. แผนภูมิรูปแบบการเขียนฟังก์ชัน 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
5.  การท าแผนภูมิรูปแบบการเขียน 
     ฟังก์ชัน 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง   
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้องและ 
     สวยงาม 

บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
  สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
  ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร กีรติศีกดิ์กุล) 

       ครู  วิทยฐานะครูช านาญการพิเศษ โรงเรียนเมืองราดวิทยาคม 
      วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  5 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 5 
ช่ัวโมงที่ 10  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1.1  เขียนฟังก์ชันในรูปแบบต่าง ๆ  เช่น  สมการ  กราฟและตารางได้ 
 
 สาระส าคัญ 
  ฟังก์ชันสามารถเขียนแทนด้วยสมการกราฟ  หรือตารางก็ได้ 
 
 สาระการเรียนรู้ 
 

รูปแบบการเขยีนฟังก์ชัน 

  การเขียนฟังก์ชันมีหลายรูปแบบ  แต่รูปแบบท่ีพบบ่อย ๆ  มี  5  รูปแบบ  คือ 
 รูปแบบที่  1  การเขียนฟังก์ชันโดยใช้แผนภาพ  รูปแบบนี้เป็นการน าฟังก์ชันในรูปการแจกแจงสมาชิกมา
เขียนให้เห็นชัดเจนว่าคู่อันดับซึ่งเป็นสมาชิกของ  f  แต่ละสมาชิกเกิดจากการจับคู่กันอย่างไร 
 1)   2    1  2)        ก   1 
    4    3          ข   2 
    6    5          ค 
    8    7 
 
 
 รูปแบบที่  2   การเขียนฟังก์ชันโดยการแจกแจงสมาชิก  รูปแบบนี้เป็นการเขียนฟังกัน  f  ในรูปเซต  และ
เขียนสมาชิกแต่ละตัวของ  f   ซึ่งเป็นคู่อันดับลงในเซต  เช่น 
       f    =    {(1, 4), (2, 6), (3, 8), (4, 10)} 
 รูปแบบที่  3   การเขียนฟังก์ชันแบบบอกเงื่อนไขของสมาชิกในเซต  รูปแบบนี้เกิดจากการเขียนฟังก์ชันใน
รูปเซตแบบบอกเงื่อนไข  โดยใช้คู่อันดับ  (x , y)  แทนสมาชิกใด ๆ  ในเซต  f  แล้ว  มีเงื่อนไขบอกให้ทราบว่า  
x  กับ  y   จับคู่กันด้วยกฎเกณฑ์ใด  เช่น 
      f =     {(x, y)  R  R |   y  =  3x} 
 ในตัวอย่างนี้  f  เป็นเซต  มีสมาชิกเป็นคู่อันดับ  (x, y)  ใด ๆ  โดยท่ี  x  กับ  y  จับคู่กันโดยใช้กฎเกณฑ์  
(หรือเงื่อนไข)  ว่า   y  =  2x 
  การเขียนฟังก์ชันแบบนี้  นิยมเขียนเฉพาะกฎเกณฑ์  (เงื่อนไข)  ท่ี  x  กับ  y  จับคู่กัน  แทนการเขียน
เซต  f  เช่น 
       เซต   f   =    {(x, y)  R  R |  y  =  3x}   นิยมเขียนเป็น   y  =  3x 
       เซต   f   =    {(x, y)  R  R |  y  =  x2 - 4x - 6}   นิยมเขียนเป็น   y  =  x2 - 4x - 6  
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 รูปแบบที่  4   การเขียนฟังก์ชันโดยการใช้ตาราง  รูปแบบนี้เป็นการน าคู่อันดับ  ซึ่งเป็นสมาชิกของ  f   แต่
ละสมาชิกเขียนไว้ในตาราง  เช่น 

x 1 2 3 4 
f(x) 4 6 8 10 

 
 รูปแบบที่  5   การเขียนฟังก์ชันโดยใช้กราฟ  รูปแบบนี้เกิดจากการน าคู่อันดับ  (x, y)  ท่ีอยู่ใน  f  ไปเขียน
เป็นจุดบนระนาบ  ซึ่งจะได้เซตของจุดมากมายท่ีเห็นเป็นรูปกราฟแบบต่าง ๆ  เช่น 
 1) 
 
 
          
 
 
 
 
 
 
 
  

0

Y

X 0

Y

X
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203ระดับช้ัน  
มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  5 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 5 
ช่ัวโมงที่ 10  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1 
 

ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเลือกค าตอบท่ีนักเรียนเห็นว่าถูกท่ีสุดเพียงค าตอบเดียว 
 ก าหนด   f  =  {(1, 2), (2, 4), (3, 6), (4, 8)} 
 ใช้ตอบค าถามข้อ  1 - 3 
  1. เขียน  f  ให้อยู่ในรูปสมการได้ตรงกับข้อใด 
 ก.  y   =   2x 
 ข.  y   =   3x 
 ค.  y   =   2x + 1 
 ง.  y   =   x + 1 
  2. เขียนฟังก์ชัน  f  ในรูปของกราฟได้ตรงกับ 
       ข้อใด 
 ก.  
 
 
 
 
        ข. 
 
 
 

 ค.   
 
 
 
 
  
        ง.                     Y 
     
                                       1 
                                 0                         X 

   

3. เขียนฟังก์ชัน  f  ในรูปตารางได้ตรงกับข้อใด 

 
 ก.   
 
 ข.   
 
 ค.   
 
 ง.   
 

 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                     เฉลย 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………       1.   ก         2.   ก        3.  ง 
  

x 2 4 6 8 
f(x) 1 2 3 4 

 x 0 2 3 4 
f(x) 2 4 6 8 

 x 2 4 6 4 
f(x) 1 2 3 8 

 x 1 2 3 4 
f(x) 2 4 6 8 

 

0

Y

X

0

Y

X

0

Y

X
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  5 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 5 
ช่ัวโมงที่  10  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  5   ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
  รูปแบบการเขียนฟังก์ชัน   มีวิธีการเขียนดังนี ้
 1. ……………………………………………………………………………………………………………………………………………... 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 2. …………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 3. …………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 4. …………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 5. …………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
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แผนการจัดการเรยีนรู้ที่  6 
เรื่อง 

วิธีการตรวจสอบความสมัพันธ์ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์พื้นฐาน 
รหัสวิชา  ค41102 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  6 
สัปดาห์ท่ี  6 

ช่ัวโมงท่ี  11 – 12  

เรื่อง วิธีการตรวจสอบความสัมพันธ์ 
         ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่     
จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  ปีการศึกษา  

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้แบบแจงสมาชิกว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่ได้ 
    โดยใช้นิยามของฟังก์ชัน 
   1.2 ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้แบบบอกเงื่อนไขว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่  โดย 
    การตรวจแทนค่า  x  ใด ๆ ท่ีเป็นสมาชิกตัวหน้าของความสัมพันธ์และกราฟได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
   1. วิธีการตรวจสอบความสัมพันธ์ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่  โดยใช้นิยามของฟังก์ชัน 
  2. วิธีการตรวจสอบความสัมพันธ์ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่  โดยการลองแทนค่า  x  ท่ีเป็น 
   สมาชิกตัวหน้าของความสัมพันธ์ 
  3. วิธีตรวจสอบความสัมพันธ์ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่   โดยใช้กราฟได้ 
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กิจกรรมการเรียนรู้ 
 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
11 – 12        1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  

นักเรียนจะสามารถ 
               -  ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้แบบแจกแจงสมาชิกว่าเป็นฟังก์ชัน 
                  หรือไม่ได้  โดยใช้นิยามของฟังก์ชัน 
               -  ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้แบบบอกเงื่อนไขว่าเป็นฟังก์ชันหรือ 
                  ไม่ได้  โดยใช้การลองแทนค่า  x ใด ๆ ท่ีเป็นสมาชิกตัวหน้าของความ 
                  สัมพันธ์และกราฟได้ 
     2. ทบทวนความรู้เกี่ยวกับรูปแบบการเขียนฟังก์ชัน  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  6  แล้วร่วมกันสรุปวิธีการ
ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่  โดยครูคอยแนะน าเพิ่มเติม  
เมื่อนักเรียนสงสัย  หลังจากนั้นให้บันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  6 
     4.  ครูยกตัวอย่างความสัมพันธ์  2 – 3  ตัวอย่างบนกระดาน  แล้วให้นักเรียน
ตรวจสอบว่าความสัมพันธ์ดังกล่าวเป็นฟังก์ชันหรอืไม่  เพื่อเป็นการตรวจสอบความเข้าใจ
ของนักเรียน 
     5.  นักเรียนแต่ละกลุ่มแข่งขันท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  6  แล้วแต่ละกลุ่มเปล่ียนกัน
ตรวจตามแผนภูมิเฉลย  และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  หลังจากนั้นส่งคืนกลุ่มเดิม 
     6.  นักเรียนแต่ละกลุ่มน าส่งครูผู้สอนตรวจสอบความถูกต้อง   พร้อมท้ังประกาศผลผู้
ชนะอันดับ  1, 2  และ  3 
     7.  ครูชมเชบกลุ่มท่ีท าคะแนนได้สูงสุดและต้ังใจร่วมกิจกรรมด้วยความต้ังใจ  พร้อม
ท้ังมอบรางวัล 
     8.  นักเรียนแต่ละกลุ่มท าบัตรค าถามเกี่ยวกับการตรวจสอบความสัมพันธ์ว่าเป็น
ฟังก์ชันหรือไม่  กลุ่มละ  10  บัตร  ส่งครูนอกเวลาเรียน 

 
 

  สื่อการเรียนรู้ 
  1. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  6 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  6 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  6 
 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  6 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  6 
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  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
5.  การท าบัตรค าถาม 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง   
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้องและ 
     สวยงาม 

บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
  สรุปผลการเรียนรู้ 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
  ข้อเสนอแนะ 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 ………………………………………………………………………………………………….. 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร กีรติศักดิ์กุล) 

       ครู  วิทยฐานะครูช านาญการพิเศษ โรงเรียนเมืองราดวิทยาคม 
      วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์ เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  6 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 6 
ช่ัวโมงที่ 11  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1.1  ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้แบบแจกแจงสมาชิกว่าเป็นฟังก์ชันหรือไมไ่ด้ 
    โดยใช้นิยามของฟังก์ชัน 
  1.2  ตรวจสอบความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้แบบบอกเงื่อนไขว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่ได้ 
    โดยใช้การทดลองแทนค่า  x  ใด ๆ  ท่ีเป็นสมาชิกตัวหน้าของความสัมพันธ์และกราฟ 
    ได้ 
 
 สาระส าคัญ 
  การตรวจสอบว่าความสัมพันธ์เป็นฟังก์ชันหรือไม่  มีวิธีการตรวจสอบอยู่หลายวิธี  คือ  ใช้นิยามของ
ฟังก์ชัน  การทดลองแทนค่าของ  x  ใด ๆ  ท่ีเป็นสมาชิกตัวหน้าของความสัมพันธ์และกราฟได้ 
 
 สาระการเรียนรู้ 
 

วิธีการตรวจสอบว่าความสัมพันธ์เป็นฟังก์ชันหรือไม่ 

  1. ความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้เขียนเป็นแบบแจกแจงสมาชิก   วิธีการตรวจสอบสามารถท าได้โดยดูท่ี
สมาชิกตัวหน้าว่ามีการใช้ซ้ ากันหรือไม่ 
   1.1 ถ้าไม่มีการใช้ซ้ า  ความสัมพันธ์นั้นจะเป็นฟังก์ชัน 
   1.2 ถ้ามีการใช้ซ้ า  ให้พิจารณาสมาชิกตัวหลังของคู่อันดับดังกล่าว  ซึ่งถ้ามีค่าเท่ากัน 
     ก็จะเป็นฟังก์ชัน  แต่ถ้ามีค่าไม่เท่ากันก็จะไม่เป็นฟงัก์ชัน 
 
 ตัวอย่างที่  1  จงพิจารณาความสัมพันธ์ต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันหรือไม่ 
      1. r1    =   {(-1, 1), (3, 5), (-1, sin 90  ), (2, 1)} 
      2. r2    =   {(2, 3), (3, 3), (5, 7), (7, 9)} 
      3. r3    =   {(-3, 1), (7, 2), (-3, -1), (2, 7)} 
 วิธีท า 1) r1   เป็นฟังก์ชัน  เพราะว่ามีคู่อันดับอยู่  2  คู่ท่ีมีสมาชิกตัวหน้าเหมือนกัน  แต่ 
     สมาชิกตัวหลังเท่ากันด้วย   sin 90   =  1   จึงท าให้  r1  เป็นฟังก์ชัน 
   2) เป็นฟังก์ชัน  เพราะว่า  ไม่มีคู่อันดับต้ังแต่  2  คู่ขึ้นไป  ท่ีมีสมาชิกตัวหน้าเหมือน 
     กันเลย 
   3) ไม่เป็นฟังก์ชัน  เพราะว่า  มีคู่อันดับ  2  คู่  ท่ีมีสมาชิกตัวหน้าเหมือนกัน  คือ 
     (-3, 1)  และ  (-3, -1)   ซึ่งสมาชิกตัวหลังต่างกัน  1    -1  ท าให้  r3  ไม่เป็น 
     ฟังก์ชัน       
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  2. ความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้เขียนเป็นแบบบอกเง่ือนไขของสมาชิก   วิธีการตรวจสอบสามารถท า
ได้  2  วิธี  ดังนี ้
   2.1 ตรวจสอบโดยลองแทนค่าแต่ละตัวของ  x  ใด ๆ  ท่ีเป็นสมาชิกตัวหน้าของความสัมพันธ์ลงใน
ความสัมพันธ์  แล้วพิจารณา 
     2.1.1 ถ้าในแต่ละตัวของ  x  ได้ค่า  y  เพียงค่าเดียวสรุปได้ว่าความสัมพันธ์นั้น 
       เป็นฟังก์ชัน 
     2.1.2 ถ้ามี  x  บางตัวที่ท าให้ได้ค่า  y  มากกว่า  1  ค่า  สรุปได้ว่า  ความสัมพันธ์ 
       นั้นจะไม่เป็นฟังก์ชัน 
 ตัวอย่างที่  2   จงพิจารณาความสัมพันธ์ต่อไปนี้ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่ 
      1)  r1   =   {(x, y)  R  R |  y  =  2 + 3x - x2} 
      2)  r2   =   {(x, y)  R  R |  x2 + y2 - 8x + 7   =   0} 
 วิธีท า 1) r1   เป็นฟังก์ชัน  เพราะว่า  เงื่อนไขของ  r1  (y  =  2 + 3x - x2)  
     เมื่อลองแทนค่า  x  ใด ๆ ลงไปก็จะได้ค่า  y  เพียงค่าเดียว  ส าหรับค่า  x 
     เช่น     x  =  0    จะได้   y  =  2 + 3(0) - 02   =   2 
       x  =  2    จะได้   y  =  2 + 3(2) - 22   =   4 
   2) r2  ไม่เป็นฟังก์ชัน  เพราะว่า  ถ้าลองแทนค่า  x  หนึ่งค่าลงในเงื่อนไขของ  r2 
     (x2 + y2 + 8x + 7   =   0)   ก็จะได้ค่า  y  ถึงสองค่า  เช่น 
     แทนค่า   x  =  1 ลงในสมการ x2 +  y2 + 8x + 7 = 0 
                    - y2 + 16      = 0 
                            - y2      = 16 
                               y       =  4 
   นั่นคือ  เราสามารถยกตัวอย่างคู่อันดับท่ีมีสมาชิกตัวหน้าเหมือนกันแต่สมาชิกตัวหลังต่างกันได้  
เช่น  (1, 4), (1, -4)   ดังนั้น  r2  จึงไม่เป็นฟงัก์ชัน 
   2.2 ถ้าเงื่อนไขของความสัมพันธ์เราทราบรูปแบบของกราฟหรือโจทย์ก าหนดกราฟมาให้  วิธีการ
ตรวจสอบสามารถท าได้โดยการลากเส้นตรงขนานกับแกน  Y  ใด ๆ  ตัดกราฟของความสัมพันธ์  แล้วพิจารณา
ดังนี ้
     2.2.1 ถ้าเส้นตรงขนานแกน  Y  ใด ๆ  ตัดกราฟเพียงจุดเดียวเสมอ  ความสัมพันธ์ดังกล่าวก็
จะเป็นฟังก์ชัน 
     2.2.2 ถ้าเส้นตรงขนานแกน  Y  ใด ๆ  ตัดกราฟมากกว่า  1  จุด  ความสัมพันธ์ดังกล่าวก็จะ
ไม่เป็นฟังก์ชัน 
 ตัวอย่างที่  3    จงพิจารณาว่าความสัมพันธ์ต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันหรือไม่ 
       r1   =   {(x, y ) |  y  =  3} 
       r2   =   {(x, y ) |  y  =  2x2} 
       r3   =   {(x, y ) |  y  =  x   และ  x    0}  
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วิธีท า 1) จาก    r1   =   {(x, y ) |  y  =  3}   เขียนกราฟได้ดังนี้ 
 
            y = 3 
 
 
 
    
 จากรูป  ไม่มีเส้นขนานกับแกน  Y   เส้นใดตัดกราฟของ  r1  มากกว่า  1  จุด 
      r1  เป็นฟังก์ชัน 
  2)  จาก     r2   =   {(x, y ) |  y  =  2x2} 

x 0 1 2 -1 -2 
y 0 2 8 2 8 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
    จากรูป  พบว่าไม่มีเส้นขนานกับแกน  Y  เส้นใดตัดกราฟของ  r2  มากกว่า  1  จุด 
         r2  เป็นฟังก์ชัน 
   3) จาก      r3   =   {(x, y ) |  y   =  x   และ  x    0} 

x 0 1 4 9 16 
y 0  1  2  3  4 

 
 
 
 
 
 
 
 
    จากรูป  พบว่ามีเส้นขนานกับแกน  Y  เส้นใดตัดกราฟของ  r3  สองจุด  เพราะว่า 
    แสดงว่า  มี  x  ท่ีท าให้เกิดค่า  y  ท่ีเท่ากัน 
         r3  ไม่เป็นฟังก์ชัน  เพราะว่า  มี  x  ท่ีท าให้ได้  y  ท่ีเท่ากันสองค่า 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  6 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 6 
ช่ัวโมงที่ 11-12  จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1 – 12  
 

ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนตรวจสอบความสัมพันธ์แต่ละข้อต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันหรือไม่   
   แล้วเขียนค าตอบลงในตารางให้ถูกต้อง 
 
ข้อที่ ความสัมพันธ์ ค าตอบ 

1    r1   =   {(3, 2), (-1, 4), (0, 2), (5, -3)}  
2    r2   =   {(1, -1), (-1, -1), (0, 1), (3, 1)}  
3    r3    =   {(4, 2), (4, 3), (5, 4), (6, 6)}  
4    r4   =   {(6, 1), (6, 1), (7, 2), (8, 3), (9, 4)}  
5    r5   =   {(2, 1), (2, 3), (3, 4), (4, 5), (5, 6)}  
6    r6  =   {(x, y) |  y  =  3x – 1}  
7    r7  =   {(x, y) |  y  =  3x2– x + 3}  
8    r8  =   {(x, y) |  y  =  2x2 + 1}  
9    r9  =   {(x, y) |  y  =  4x2}  
10    r10  =   {(x, y) |  x2 + y2   =   4 ,  x    0}  

 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………        
 
 

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  6 
 
    1) เป็นฟังก์ชัน 
    2) เป็นฟังก์ชัน 
    3) ไม่เป็นฟังก์ชัน 
    4) เป็นฟังก์ชัน 
    5) ไม่เป็นฟังก์ชัน 
    6) เป็นฟังก์ชัน 
    7) เป็นฟังก์ชัน 
    8) เป็นฟังก์ชัน 
    9) เป็นฟังก์ชัน 
    10) ไม่เป็นฟังก์ชัน 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  6 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 6 
ช่ัวโมงที่  11-12  จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  6   ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. วิธีการตรวจสอบความสัมพันธ์ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่  เมื่อก าหนดความสัมพันธ์เป็นแบบ 
 แจกแจงสมาชิก  สามารถท าได้โดย  …………………………………………………………… 
 1.1   …………………………………………………………………………………………… 
 1.2   …………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
 
2. วิธีการตรวจสอบความสัมพันธ์ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่  เมื่อก าหนดความสัมพันธ์แบบบอก 
 เงื่อนไขของสมาชิก  มีวิธีการตรวจสอบดังนี้ 
 2.1   …………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
 2.2   …………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
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แผนการจัดการเรียนรู้ที่  7 
เร่ือง 

โดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  7 
สัปดาห์ท่ี  7 
ช่ัวโมงท่ี  13 

เรื่อง  โดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน 
จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  ปีการศึกษา  

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันได้ 
   1.2 หาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  1. ความหมายของโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน 
  2. การหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ 
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 กิจกรรมการเรียนรู้ 
ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 

13      1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  
นักเรียนจะสามารถ 
               -  บอกความหมายของโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันได้ 
               -  หาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
     2. ทบทวนความรู้เกี่ยวกับความหมายของฟังก์ชัน  รูปแบบการเขียนฟังก์ชัน  และ
วิธีการตรวจสอบความสัมพันธ์ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่  และโดเมนและเรนจ์ของ
ความสัมพันธ์  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนท าเอกสารแนะแนวทาง  รหัสท่ี  7  โดยครูใช้การถาม-ตอบ  เฉลย
ค าตอบ  และร่วมกันสรุปความหมายของโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน  แล้วบันทึกลงใน
แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  7 
     4.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  7  แล้วร่วมกันอภิปรายและ
สรุปวิธีหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน  โดยครูคอยช้ีแนะแนวทาง  และอธิบายเพิ่มเติม  
หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  7 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  7    เป็นการบ้านเพื่อเสริมทักษะและความ
แม่นย าในการเรียนรู ้

  สื่อการเรียนรู้ 
  1. เอกสารแนะแนวทาง  รหัสท่ี  7 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  7 
  3. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  7 
 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
    
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  7 
  2. เอกสารแนะแนวทาง  รหัสท่ี  7 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  7 
   
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
5.  การท าเอกสารแนะแนวทาง 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง   
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
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บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
  สรุปผลการเรียนรู้ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
  ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร กีรติศักดิ์กุล) 

       ครู  วิทยฐานะครูช านาญการพิเศษ โรงเรียนเมืองราดวิทยาคม 
      วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 
เอกสารแนะแนวทาง 

รหัสเอกสารแนะแนวทางท่ี  7 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 7 
ช่ัวโมงท่ี 13 จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
ค าช้ีแจง  ให้นักเรียนเติมค าตอบแต่ละข้อลงในตารางให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
 
ข้อที่ ฟังก์ชัน โดเมนของฟังก์ชัน เรนจ์ของฟังก์ชัน 

1    f  =  {(2, 5), (3, 7), (4, 9), (5, 11)}   {2, 3, 4, 5}   {5, 7, 9, 11} 
2    f  =  {(6, 12), (7, 12), (8, 12)}   {6, 7, 8}   {12} 
3    f  =  {(3, 10), (5, 20), (5, 30), (7, 40)}   {3, 5, 7, 9}   {10, 20, 30, 40} 
4    f  =  {(a, 1), (b, 2), (c, 3), (d, 4)}   
5    f  =  {(m, 2), (n, 4), (p, 6)}   
6    f  =  {(4, 7), (6, 9), (8, 11)}   
7    f  =  {(2, 1), (3, 2), (4, 3), (5, 4)}   
8    f  =  {(a, 10), (b, 10), (c, 10)}   
9    f  =  {(3, 6), (5, 10), (7, 14)}   
10    f  =  {(1, 4), (2, 5), (3, 6), (4, 7)}   

 
          สรุป           โดเมนของฟังก์ชัน  คือ …………………………………………………………... 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
                            เรนจ์ของฟังก์ชัน  คือ ………………………………………………………….… 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
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เฉลยเอกสารแนะแนวทาง  รหัสที่  7 
 
 
 

ข้อที่ โดเมนของฟังก์ชัน เรนจ์ของฟังก์ชัน 
4    {a, b, c, d}    {1, 2, 3, 4} 
5    {m, n, p}    {2, 4, 6} 
6    {4, 6, 8}    {7, 9, 11} 
7    {2, 3, 4, 5}    {1, 2, 3, 4} 
8    {a, b, c}    {10} 
9    {3, 5, 7}    {6, 10, 14} 
10    {1, 2, 3, 4}    {4, 5, 6, 7} 

 
         สรุป        โดเมนของฟังก์ชัน  คือ  เซตของสมาชิกตัวหน้าในคู่อันดับของฟังก์ชัน f 
                         เขียนแทนด้วย  Df 
                        เรนจ์ของฟังก์ชัน  คือ  เซตของสมาชิกตัวหลังในคู่อันดับของฟังก์ชัน  f 
                        เขียนแทนด้วย  Rf 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 
เอกสารประกอบการสอน 

รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  7 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 7 
ช่ัวโมงท่ี 13  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1.1  บอกความหมายของโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันได้ 
  1.2  หาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้ 
 
 สาระส าคัญ 
  การหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน  สามารถหาได้โดยนิยามของโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน  และการ
พิจารณาค่าของตัวแปร  x  กับตัวแปร  y  ในฟังกชั์น 
 
 สาระการเรียนรู้ 

ความหมายของโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน 

 
 
 บทนิยาม  โดเมนของฟังก์ชันคือ  เซตของสมาชิกตัวหน้าในคู่อันดับของฟังก์ชัน  f 
     เขียนแทนด้วย  Df 
     เรนจ์ของฟังก์ชันคือ  เซตของสมาชิกตัวหลังในคู่อันดับของฟังก์ชัน  f 
     เขียนแทนด้วย  Rf 
 
 
 ตัวอย่างที่  1  ก าหนด   f  =  {(2, 7), (4, 9), (6, 11), (8, 13)}   จงหาโดเมนและเรนจ์ของ 
      ฟังก์ชัน  f 
 วิธีท า  จาก        f  =   {(2, 7), (4, 9), (6, 11), (8, 13)} 
    จะได้     Df = {2, 4, 6, 8} 
          Rf = {7, 9, 11, 13} 
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การหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน 
 
 1. การหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน  เม่ือก าหนดฟังก์ชันแบบแจกแจงสมาชิก 
   วิธีหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน  จะอาศัยบทนิยามดังตัวอย่างท่ี  1 
 2. การหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน  เมื่อก าหนดฟังก์ชันแบบบอกเง่ือนไข  สามารถหาได้ 
  ดังนี ้
  2.1  การหาโดเมน 
    การหาโดเมนเพื่อความสะดวกเราควรเขียนฟังก์ชันให้อยู่ในรูปของ 
 
         y    =    เทอมของ  x 
 
   เช่น      y  =  x2 + 1 ,   y   =   

2 x 

1 x 



     เป็นต้น 

 หลังจากนั้นให้พิจารณาดูว่าภายในเซตท่ีก าหนดให้  x  มีค่าอะไรได้บ้างท่ีท าให้หาค่า  y  ได้  โดยท่ี  y  นั้น
ต้องอยู่ภายในเซตท่ีก าหนดให้   ค่า  x  ของ  x  เหล่านั้นจะเป็นสมาชิกของโดเมน 
 
 ตัวอย่างที่  2  ก าหนดให้     f   =   {(x, y)  R  R |   y  =  2x + 1}   จงหาโดเมนของ  f 
 วิธีท า  จาก      y   =   2x + 1 
    พบว่าทุก ๆ ค่าของ  x   ท่ีเป็นจ านวนจริง  เราสามารถหาค่าของ  y  ท่ีเป็นจ านวนจริง 
    และสอดคล้องกับ  f  ได้เสมอ 
       Df   =   {x |  x  R}   =   R 
 
  2.2  การหาเรนจ ์
    การหาเรนจ์มีหลักการเช่นเดียวกับการหาโดเมน  ต่างกันท่ีว่าแทนท่ีเราจะหาค่า  x  ก็เปล่ียนมา
เป็นค่า  y   และพิจารณาว่า  y  มีค่าเป็นอะไรได้บ้างท่ีสอดคล้องกับเงื่อนไขท่ีก าหนดให้  ดังนั้นเราจึงควรเขียน
เงื่อนไขดังกล่าวให้อยู่ในรูป 
 
         x    =    เทอมของ  y 
 
  แล้วพิจารณาค่า  y  โดยใช้หลักการเช่นเดียวกับการหาโดเมน 
 ตัวอย่างที่  3  ก าหนดให้     f   =   {(x, y)  R  R |   y  =  2x + 1} 
 วิธีท า  จากเงื่อนไขท่ีก าหนดให้  ต้องท าให้อยู่ในรูป     x  =  เทอมของ  y 
    จาก   y = 2x + 1 
        2x = y – 1  
          x = 

2

1 -y  

   แล้วพิจารณาค่า  y  จะพบว่า  ทุก ๆ ค่าของ  y  ท่ีเป็นจริงสามารถหาค่า  x  ท่ีเป็นจ านวนจริงและ
สอดคล้องกับสมการดังกล่าวได้เสมอ 
   นั่นคือ    Rf =   {y |  y  R}   =   R 
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 ตัวอย่างที่  4  ก าหนด    f   =   {(x, y)  R  R |   y  =  4 – x2}  จงหาโดเมนและเรนจ์ของ  f 
 วิธีท า หาโดเมน  จาก  y = 4 – x2  
    พบว่า  ทุก ๆ ค่าของ  x  ท่ีเป็นจ านวนจริง  เราสามารถหาค่าของ  y  ท่ีเป็นจ านวนจริง   
  และสอดคล้องกับ  f  ได้เสมอ 
      Df    = {x |   x  R}    =    R 
   หาเรนจ ์ จาก    y =    4 – x2   เขียนให้อยู่ในรูป    x  =  เทอมของ  y  ได้ดังนี ้
     จาก    y =    4 – x2 

         x2 =    4 – y 
           x =      y- 4   

      Rf    = {y |   y  R  และ   y  <  5} 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 
แบบฝึกทักษะ 

รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  7 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 7 
ช่ัวโมงท่ี 13   จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 

 
แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.2 

ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ลงในตารางให้ถูกต้อง  
   แล้วเขียนค าตอบลงในตารางให้ถูกต้อง 
 
ข้อที่ ฟังก์ชัน โดเมนของฟังก์ชัน เรนจ์ของฟังก์ชัน 

1    f  =  {(2, 3), (3, 4), (4, 5), (5, 6)}   
2    f  =  {(a, 2), (b, 4), (c, 6)}   
3    f  =  {(8, 12), (10, 14), (12, 16)}   
4    f  =  {(6, 5), (8, 5), (10, 5), (12, 5)}   
5    f  =  {(2, 0), (4, 1), (6, 2), (8, 3)}   
6    y   =   x2 - 1   
7    y   =   4x   
8    y   =   

2 -2x 

1 3x     

 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………        
 
 

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  7 
 
 

ข้อที่ โดเมนของฟังก์ชัน เรนจ์ของฟังก์ชัน 
1    {2, 3, 4, 5}    {3, 4, 5, 6} 
2    {a, b, c}    {2, 4, 6} 
3    {8, 10, 12}    {12, 14, 16} 
4    {6, 8, 10, 12}    {5} 
5    {2, 4, 6, 8}    {0, 1, 2, 3} 
6    {x |  x  R}    {y |  y  R} 
7    {x |  x  R}    {y |  y  R} 
8    {x |  x  R  และ  x  

2

1 }    {y |  y  R  และ  y   
2

1 } 

รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม  รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  7 
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รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แบบสรุปเนือ้หา ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 7 
ช่ัวโมงท่ี  13  จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาจากเอกสารแนะแนวทาง  และเอกสารประกอบการสอน 
     รหัสท่ี  67  ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. โดเมนของฟังก์ชัน  คือ  ……………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 
2. เรนจ์ของฟังก์ชัน  คือ  …………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 
3. การหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันที่ก าหนดแบบแจกแจงสมาชิก  หาได้โดย 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 
4. การหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันที่ก าหนดแบบบอกเง่ือนไข  หาได้โดย 
 4.1   การหาโดเมนของฟังก์ชัน   หาได้ดังนี้ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 4.2   การหาเรนจ์ของฟังก์ชัน  หาได้ดังนี้ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
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แผนการจัดการเรยีนรู้ที่  8 
เรื่อง 

สัญลักษณ์และการหาค่าของฟังก์ชัน 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  8 
สัปดาห์ท่ี  4  
ช่ัวโมงท่ี  8 

เรื่อง   สัญลักษณ์และการหาค่าของ 
           ฟังก์ชัน 
จ านวนช่ัวโมงสอน  3  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  ปีการศึกษา  

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกสัญลักษณ์ท่ีใช้แทนฟังก์ชันได้ 
   1.2 หาค่าของฟังก์ชันเมื่อก าหนดโดเมนให้ได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  1. สัญลักษณ์ของฟังก์ชัน 
  2. การหาค่าของฟังก์ชัน 
 
   กิจกรรมการเรียนรู้ 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
14       1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  

นักเรียนจะสามารถ    
                - บอกสัญลักษณ์ท่ีใช้แทนฟังก์ชันได้ 
                - หาค่าของฟังก์ชันเมื่อก าหนดโดเมนให้ได้ 
     2.  ครูซักถามปัญหาเกี่ยวกับการท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  7  พร้อมท้ังเฉลยค าตอบ  
โดยให้นักเรียนเปล่ียนกันตรวจและบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้อง
อีกครั้ง 
     3.  นักเรียนท าใบกิจกรรม  รหัสท่ี  8  แล้วร่วมกันสรุปสัญลักษณ์ท่ีใช้แทนฟังก์ชัน  
โดยครูอธิบายเพิ่มเติม  เมื่อนักเรียนมีข้อสงสัย 
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15 – 16       4.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  8  แล้วร่วมกันอภิปรายกลุ่ม
ย่อยเกี่ยวกับวิธีการหาค่าของฟังก์ชัน  เมื่อก าหนดโดเมนมาให้  โดยครูเดินดูรอบ ๆ  และ
อธิบายเพิ่มเติม  และแก้ไข  (ถ้ามี)  หลังจากนั้นให้บันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหาท่ี  8 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  8  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลยและ
บันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     6.  นักเรียนแต่ละกลุ่มส่งตัวแทนกลุ่ม  2  คน  ร่วมแข่งขันโจทย์ปัญหาคณิตศาสตร์  
จ านวน  10  ข้อ  โดยให้เวลาท า  20  นาที 
     7.  ด าเนินการแข่งขันตอบปัญหาโจทย์คณิตศาสตร์เกี่ยวกับการหาค่าฟังก์ชัน  โดยมี
เพื่อน ๆ คอยให้ก าลังใจ  เมื่อหมดเวลาแข่งขันให้แต่ละกลุ่มเปล่ียนกันตรวจตามท่ีครูเฉลย
บนกระดาน  แล้วบันทึกคะแนนไว้  แล้วน าส่งครูผู้สอน 
     8.  ประกาศผลการแข่งขันและมอบรางวัลแก่ผู้ชนะอันดับ 1, 2 และ 3  โดยครูยก
ย่องชมเชยนักเรียน  ให้ความสนใจในกิจกรรมนี้เป็นอย่างดี 
     9.  นักเรียนแต่ละกลุ่มจัดท า  Mind Map  เรื่อง  ฟังก์ชัน  เป็นผลงานของกลุ่ม  ส่ง
ครูนอกเวลาเรียน 

 
 

   
  สื่อการเรียนรู้ 
  1. ใบกิจกรรม  รหัสท่ี  8 
  2. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  8 
  3. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  8 
  4. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  8 
 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  8 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  8 
  3. Mind Map  เรื่อง  ฟังก์ชัน 
 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าใบกิจกรรม 
5.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
6.  การท า  Mind Map 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง   
5.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อได้ถูกต้อง 
6.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง  สวยงาม 
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บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
  สรุปผลการเรียนรู้ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
  ข้อเสนอแนะ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร กีรติศักดิ์กุล) 

       ครู  วิทยฐานะครูช านาญการพิเศษ โรงเรียนเมืองราดวิทยาคม 
      วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

ใบกิจกรรม 
รหัสใบกิจกรรมท่ี  8 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 8 
ช่ัวโมงที่ 14 จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 ค าช้ีแจง ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในช่องว่างแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้องสมบูรณ์ตามตัวอย่าง 
 
 ตัวอย่าง ถ้า  f  เป็นฟังก์ชันและ  (x, y)  f  แล้ว  จะเรียก  y  เป็นค่าของฟังก์ชัน  f  ท่ี  x 
   ซึ่งเขียนแทนด้วย   y  =  f(x)   ดังนัน้ 
  1.   ถ้า  (a, b)  f  แล้ว  จะเรียก  b  เป็นค่าของฟังก์ชัน  f  ท่ี  a  เขียนแทนด้วย ………….. 
  2.   ถ้า  (m, n)  f  แล้ว  จะเรียก  n  เป็นค่าของฟังก์ชัน  f  ท่ี  m  เขียนแทนด้วย ………… 
 
 ตัวอย่าง       f(2)   หมายถึง  ค่า  y  ของฟังก์ชัน  f   เมื่อ  x  =  2   ดังนั้น 
   f(3)   หมายถึง  ……………………………………………………………………… 
   f(4)   หมายถึง  ……………………………………………………………………… 
   f(5)   หมายถึง  ……………………………………………………………………… 
   f(-10)   หมายถึง  …………………………………………………………………… 
 
 สัญลักษณ์ของฟังก์ชัน 
  ถ้า  x  แทนสมาชิกในโดเมนของฟังก์ชัน  f   จะใช้สัญลักษณ์  f(x)  (อ่านว่าเอฟของเอกส์)  ในต าแหน่ง
ของ  y   คือ  แทนค่าของสมาชิกในเรนจ์ของฟังกชั์น  f  ท่ีคู่กับ  x 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  8 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 8 
ชั่วโมงที่ 15-16  จ านวนชั่วโมงสอน 2 ชั่วโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1.1  บอกสัญลักษณ์ท่ีใช้แทนฟังก์ชันได้ 
  1.2  หาค่าของฟังก์ชันเมื่อก าหนดโดเมนให้ได้ 
 
 สาระส าคัญ 
 
  วิธีการหาค่าของฟังก์ชัน  f  ท่ี  x   จะใช้วิธีแทนค่า  x  ลงในสมการของฟังก์ชันก็จะได้ค่า 
   ของฟังก์ชัน  f  ท่ี  x  ตามต้องการ 
 
 สาระการเรียนรู้ 
 

 

สัญลักษณ์ของฟังกช์ัน 
 

  ถ้า  f  เป็นฟังก์ชัน  และ  (x, y)  f   แล้ว  เรากล่าวว่า   y  เป็นค่าของฟังก์ชัน  f  ท่ี  x 
   ค่าของฟังก์ชัน  f  ท่ี  x   เขียนแทนด้วย   f(x)  อ่านว่า  เอฟของเอกซ์     ดังนั้น   y  =  f(x)  หมายถึง 
   y  เป็นค่าฟังก์ชันของ  x  ภายใต้ฟังก์ชัน  f 
  เช่น    f(2)   หมายถึง   ค่า  y  ของฟังก์ชัน  f   เมื่อ  x  มีค่าเท่ากับ  2 
      f(-1)  หมายถึง   ค่า  y  ของฟังก์ชัน  f  เมือ่  x  มีค่าเท่ากับ  -1 
      f(8)  หมายถึง   ค่า  y  ของฟังก์ชัน  f  เมื่อ  x  มีค่าเท่ากับ  8 
 
 

การหาค่าของฟังก์ชัน 
 
  การหาค่าของฟังก์ชัน   สามารถท าได้ดังตัวอย่างต่อไปนี้ 
 ตัวอย่างที่  1 ให้   f(x)  =  2x + 2    จงหาค่าของฟังก์ชัน  f  ท่ี  x  =  1, 3, 6 
 วิธีท า    จาก  f(x) = 2x + 2  
   จะได้  f(1) = 2(1) + 2 = 4 
     f(3) = 2(3) + 2 = 8 
     f(6) = 2(6) + 2 = 14    ตอบ 
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ตัวอย่างที่  2 ก าหนดให้   f(a – 2)   =   5a + 8    จงหา  f(x),  f(3),  f(5) 
 วิธีท า จาก f(a – 2) = 5a + 8  ………………………..  
   ให้    a – 2  = x  ………………………...  
  จาก    จะได้     a = x + 2  ………………………...  
  แทนค่า    และ    ลงใน    จะได้ 
     f(x) = 5(x + 2) + 8 
      = 5x + 10 + 8 
      = 5x + 18     ตอบ 
 

   หา   f(3) 
    จาก  f(x) = 5x + 18 
      f(3) = 5(3) + 18 
      = 15 + 18 
      = 33     ตอบ 
 

   หา   f(5) 
    จาก  f(x) = 5x + 18 
      f(5) = 5(5) + 18 
      = 25 + 18 
      = 43     ตอบ 
 
 
  ข้อสังเกต 
 
 
    จาก    f(a – 2)     =    5a + 8  …………………….  
  อาจจะสามารถหา  f(3)  และ  f(5)  จากสมการ    ได้โดยไม่ต้องเปล่ียนตัวแปรก็ได้ 
  เช่น  ใช้วิธีแทนค่า  a  ท่ีท าให้  a – 2  =  3   นั่นคือ  แทนค่า  a  =  5  ลงใน     ซึ่งจะได้ 
     f(5 – 2) =    5(5) + 8 
            f(3) =    25 + 8 
            f(3) =    33 
  ในท านองเดียวกัน  ถ้าจะหา  f(5)  เราจะต้องแทนค่า  a  ท่ีท าให้  a – 2  =  5 
  นั่นคือ  แทนค่า  a  =  7  ลงใน    ซึ่งจะได้ 
     f(7 – 2) =    5(7) + 8 
       =    35 + 8 
       =    43 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  8 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 8 
ช่ัวโมงที่ 15-16 จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.2 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในตารางต่อไปนี้ให้ถูกต้องสมบูรณ์ 

 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1 
 

ให้     f(x)   =   2x2 – x + 5   จงหา 
   1.1    f(4) 
   1.2    f(-2) 
   1.3    f(a + 3) 

 
1.1 …………………………….. 
1.2 …………………………….. 
1.3 …………………………….. 

2 
 

ให้     f(x)   =   3x – 5     จงหา 
   2.1    f(-3) 
   2.2    f(6) 

 
2.1 …………………………….. 
2.2 …………………………….. 

3 ให้    f(a + 4)   =   6a + 10    จงหา 
   3.1    f(x) 
   3.2    f(2) 
   3.3    f(3) 

 
3.1 …………………………….. 
3.2 …………………………….. 
3.3 …………………………….. 

 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                        ชีวิตจะสดใส  ถ้าใส่ใจ 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    คณิตศาสตร์ 
  
 

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  8 
 
 
  1) 1.1 33 
   1.2 15 
   1.3 2a2 + 11a + 11 
  
  2) 2.1 -14 
   2.2 13 
 
  3) 3.1 6x – 14  
   3.2 -2 
   3.3 4 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  8 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 8 
ช่ัวโมงที่  14-16  จ านวนช่ัวโมงสอน 3 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาจากเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  8  ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. y   =  f(x)    หมายถึง  ……………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
2. f(3)   หมายถึง  …………………………………………………………………………………………………………………………  
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
3. การหาค่าของฟังก์ชัน   สามารถหาได้ดังนี้ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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แผนการจัดการเรยีนรู้ที่  9 
เรื่อง 

ฟังก์ชันเชิงเส้น 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค31203 
ระดับ  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  9 
สัปดาห์ท่ี  9 

ช่ัวโมงท่ี  17 – 18  

เรื่อง  ฟังก์ชันเชิงเส้น 
จ านวนช่ัวโมงสอน  2  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  ปีการศึกษา  

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของฟังก์ชันเชิงเส้นได้ 
   1.2 เขียนกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นได้ 
   1.3 น าความรู้เรื่องฟังก์ชันเชิงเส้นไปใช้ในการแก้ปัญหาได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการให้เหตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  
  1. ความหมายของฟังก์ชันเชิงเส้น 
  2. กราฟของฟังก์ชันเชิงเส้น 
  3. การใช้ฟังก์ชันและกราฟในการแก้ปัญหา  
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กิจกรรมการเรียนรู้ 
ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 

17      1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบว่า  เมื่อเรียนจบแผนการเรียนรู้นี้แล้ว  
นักเรียนจะสามารถ    
          -  บอกความหมายของฟังก์ชันเชิงเส้นได้ 
          -  เขียนกราฟของฟงัก์ชันเชิงเส้นได้ 
          -  น าความรู้เรื่องฟังก์ชันเชิงเส้นไปใช้ในการแก้ปัญหาได้ 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชัน  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนศึกษาใบความรู้  รหัสท่ี  9  โดยร่วมกันศึกษาเนื้อหาและตัวอย่างแล้ว
ร่วมกันสรุปความหมาย  และกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้น  หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุป
เนื้อหา  รหัสท่ี  9 
     4.  ครูเขียนตัวอย่างฟังก์ชันเชิงเส้น  2 – 3  ตัวอย่าง  แล้วสุ่มนักเรียนออกมาเขียน
กราฟบนกระดาน  เพื่อตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนอีกครั้ง 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  9   เป็นการบ้าน  เพื่อเสริมทักษะและความ
แม่นย าในการเรียนรู ้
 

18      1.  ครูและนักเรียนร่วมกนัเฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  9  แล้วให้นักเรียนเปล่ียนกัน
ตรวจและบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับความหมายของฟังก์ชันเชิงเส้น   และกราฟของฟังก์ชัน
เชิงเส้น  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนท าใบกิจกรรม  รหัสท่ี  9  โดยใช้ความรู้เรื่องฟังก์ชันเชิงเส้น  และกราฟ
ของฟังก์ชันเชิงเส้นมาใช้ในการแก้ปัญหา  โดยครูใช้การถาม-ตอบ  เฉลยค าตอบร่วมกับ
นักเรียน 
     4.  นักเรียนท าเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  9  เป็นการบ้าน  เพื่อเสริมทักษะและ
ความแม่นย าในการเรียนรู้ 
 

 
  สื่อการเรียนรู้ 
  1. ใบความรู้  รหัสท่ี  9 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  9 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  9 
  4. เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  9 
 
  แหล่งการเรียนรู้ 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
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หลักฐานการเรียนรู้ 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  9 
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  9 
  3. เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  9 
 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
5.  การท าเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปได้ถูกต้องครบถ้วน 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 

 
  บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้  
  สรุปผลการเรียนรู้ 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ข้อเสนอแนะ 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

       ครู  วิทยฐานะครูช านาญการพิเศษโรงเรียนเมืองราดวิมทยาคม 
      วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

ใบความรู ้
รหัสใบความรู้ท่ี  9 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ช่ัวโมงที่ 17  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. บอกความหมายของฟังก์ชันเชิงเส้นได้ 
  2. เขียนกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นได้ 
 
 สาระส าคัญ 
  ฟังก์ชันเชิงเส้น  เป็นฟังก์ชันท่ีอยู่ในรูป   y  =  ax + b    เมื่อ  a, b  เป็นจ านวนจริง  และ 
  a   0    ซึ่งกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นจะเป็นเส้นตรง 
 
 สาระการเรียนรู้ 

ความหมายของฟังกช์ันเชิงเส้น 

  ฟังก์ชันเชิงเส้น   คือ  ฟังก์ชันท่ีอยู่ในรูป   y  =  ax + b   เมื่อ  a, b  เป็นจ านวนจริง  และ 
  a   0 
 ตัวอย่างของฟังก์ชันเชิงเส้น   เช่น 
  1. y   =   2x 
  2. y   =   2x + 1 
  3. y   =   -2x + 1 
  4. y   =   3x - 1  เป็นต้น 
 
  ฟังก์ชัน    y  =  ax + b    เมื่อ  a  =  0   จะได้ฟังก์ชันท่ีอยู่ในรูป   y  =  b   ซึ่งเรียกว่า   
ฟังก์ชันคงตัว   กราฟของฟังก์ชันคงตัวจะเป็นเส้นตรงท่ีขนานกับแกน  X 
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กราฟของฟังก์ชันเชงิเส้น 
 
  ฟังก์ชันเชิงเส้น  จะมีกราฟเป็นเส้นตรง  และมีลักษณะดังต่อไปนี้ 
  1. กราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นท่ีก าหนดด้วย    y  =  ax + b   เมื่อ  b  =  0 
ตัวอย่างที่  1  จงเขียนกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นต่อไปนี้บนระนาบเดียวกัน 
      1. y1   =   2x ,   y2   =   3x ,   y3   =   6x 
      2. y1   =   

2

1 x ,   y2   =   
4

1 x ,   y3   =   
10

1 x 

 วิธีท า  1) 
    
                        y3  y2  
                   y1 
 
 
                                                                 (0, 0) 
       
 
 
 
 
   2) 
    
                      y1 
                        y2 
                      (0, 0)    y3 
                
 
 
 
 
        สรุป 
 
   ลักษณะกราฟของ   y   =  ax + b   เมื่อ  b = 0   มีดังนี ้
   1. กราฟจะผ่านจุด (0, 0) 
   2. ถ้า  a  มีค่ามากขึ้น  กราฟจะเบนเข้าหาแกน  Y 
     ถ้า  a  มีค่าน้อยลง  กราฟจะเบนเข้าหาแกน  X 
 
 

0

Y

X

6

4

- 6

- 2

Y

X
- 5
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  2. กราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นที่ก าหนดด้วย   y  =  ax + b    เม่ือ  b  0 
 ตัวอย่างที่  2  จงเขียนกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นต่อไปนี้บนระนาบเดียวกัน 
      1. y1   =   x + 1  ,   y2   =   x + 2  ,   y3   =   x + 4 
      2. y1   =   x - 1  ,    y2   =   x - 2  ,    y3   =   x - 4 
 วิธีท า  1)      y3 

             y2  

               y1 
 
 
 
 
   2) 
               y1        y2 
                    y3 
 
 
 
 
 
 
      สรุป 
 

   ลักษณะกราฟของ   y  =  ax + b   เมื่อ  b  0   กราฟจะตัดแกน  Y  ท่ีจุด  (0, b)  และ 
  ตัดแกน  X  ท่ีจุด  (b, 0) 
  

Y

X
- 4 2 4- 2

Y

X
2 4

- 2

- 4



 132 

รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  9 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ช่ัวโมงที่ 17  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.1 – 1.2  
 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในช่องว่างแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้องสมบูรณ์ 

 
ข้อที่ ค าถาม ค าตอบ 

1 
 

จงหาฟังก์ชันเชิงเส้นจากค่า  x  และ  y   ท่ีก าหนดให้
แต่ละข้อต่อไปนี้ 
1.1   (2, 5)  และ  (1, 4) 
1.2   (3, 8)  และ  (2, 10) 
1.3   (4, 12)  และ  (6, 24) 

 
 
1.1 …………………………….. 
1.2 …………………………….. 
1.3 …………………………….. 

2 
 

จงหาจุดตัดแกน  X  และแกน  Y  จากฟังก์ชันเชิงเส้น 
ต่อไปนี้ 
2.1   y   =   2x + 8 
2.2   y   =   2x - 10 
2.3   y   =   x + 7 

 
 
2.1 …………………………….. 
2.2 …………………………….. 
2.3 …………………………….. 

3 
 

จงเขียนกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้น    y  =  2x + 2  
และเติมค่า  x  และ  y  ในตาราง 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      ฝึกคิดคณิตวันละนิด 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    ชีวิตไม่เป็นศูนย์  
 
 

x 0 1 2 -1 -2 
y      
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  9 
 
 
 
  1) 1.1 y   = 
   1.2 y   =   -2 + 14 
   1.3 y   =   6x - 12 
  
  2) 2.1 จุดตัดแกน  X  คือ  (-4, 0)   จุดตัดแกน  Y  คือ  (0, 8) 
   2.2 จุดตัดแกน  X  คือ  (5, 0)   จุดตัดแกน  Y  คือ  (0, -10) 
   2.3 จุดตัดแกน  X  คือ  (-7, 0)   จุดตัดแกน  Y  คือ  (0, 7) 
 
  3)  
    

x 0 1 2 -1 -2 
y 2 4 6 0 -2 

 
   
 
 
 
        
             (0, 0)  
 
 
 
 
 
 
 

Y

X
1 2- 1

2

1
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

ใบกิจกรรม 
รหัสใบกิจกรรมท่ี  9 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ช่ัวโมงที่ 9  จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

 
 ค าช้ีแจง ให้นักเรียนหาค าตอบแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 
 1. พนักงานขายผู้หนึ่งได้รับเงินเดือนจากบริษัทเดือนละ  12,000  บาท  และได้รับอีก  5%   
  ของยอดขายสินค้าท่ีเขาขายได้ 
  1.1 จงเขียนความสัมพันธ์ของพนักงานขายผู้นี้กับยอดขายสินค้า 
  1.2 จงหาว่าในเดือนท่ีเขามียอดขาย  2,500  บาท  เขาจะได้รับเงินในเดือนนั้นเท่าใด 
 วิธีท า 1.1) ให้    x  แทน  ยอดขายสินค้า 
        f(x)  แทน  จ านวนท่ีได้รับจากบริษัท 
   จะได้      f(x)     =      12,000 +  (……..) x 
  ดังนั้นความสัมพันธ์ของรายได้ของพนักงานผู้นี้กับยอดขายสินค้า  คือ 
      f(x)    =      ………………………………………… 
 
   1.2) ถ้ายอดขายของพนักงานผู้นี้  เท่ากับ  25,000  บาท  เขาจะได้รับเงินเท่ากับ 
   จาก  f(x) =      ………………………………………… 
       f(25,000) =      ………………………………………… 
      =      13,250     บาท 
 2. บริษัทแห่งหนึ่งผลิตสินค้าส าเร็จรูป  ถ้าขายสินค้าช้ินละ  100  บาท  จะขายได้  1,500  ช้ิน 
  แต่ถ้าขายสินค้าช้ินละ  50  บาท  จะขายได้  2,000  ช้ิน 
  2.1 จงสร้างฟังก์ชันเชิงเส้น 
  2.2 ค้าขายสินค้าช้ินละ  200  บาท  จะขายสินค้าได้กี่ช้ิน 
 วิธีท า 2.1) ให้       x  แทน  ราคาสินค้าต่อช้ิน 
     f(x)  แทน  จ านวนสินค้าท่ีขายได้ 
   จากรูปท่ัวไปของฟังก์ชันเชิงเส้นจะได้ 
     f(x) =      ax + b                ……………………  
   จากโจทย์  จะได้   x  =  100 ,   f(x)  =  1500   น าไปแทนใน   จะได้ 
     1500 =      ………….. +  b ……………………  
   และจากโจทย์       x  =  50 ,  f(x)  =  2,000   น าไปแทนใน   จะได้ 
     2,000 =      ………….. +  b ……………………  
   -  ;            -500  =      ……………… 
          a =      

50

500
   

      =      ……………… 
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น าค่า  a  แทนใน   จะได้ 
     1500 =      100(………)  +  b 
      =      ……………… 
         b =      ……………… 
   ฟังก์ชันเชิงเส้น  คือ     f(x) =      …………………………….. 
 
   2.2)      ถ้าขายสินค้าช้ินละ  200  บาท  จะขายสินค้าได้เท่ากับ 
     f(x) =      ……………………………. 
     f(200) =      ……………………………. 
      =      ……………………………. 
 
รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  9 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ช่ัวโมงที่  17-18  จ านวนช่ัวโมงสอน 2 ช่ัวโมง 

 
  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาตามใบความรู้  รหัสท่ี  9  ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
 
1. ฟังก์ชันเชิงเส้น  คือ  ………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………… 
 
2. ตัวอย่างของฟังก์ชันเชิงเส้น   ได้แก่   
 2.1  ……………………………………………………………………………………………. 
 2.2  ……………………………………………………………………………………………. 
 2.3  ……………………………………………………………………………………………. 
 2.4  ……………………………………………………………………………………………. 
 
3. จาก   y  =  ax + b   เม่ือ  a  0   สามารถหาจุดตัดแกน  X  และจุดตัดแกน  Y  ได้ดังนี้ 
 3.1 จุดตัดแกน X  หาได้ดังนี้ …………………………………………………………………... 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
 3.2 จุดตัดแกน Y  หาได้ดังนี้ …………………………………………………………………... 
………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม 
รหัสเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติมท่ี  9 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 9 
ช่ัวโมงที่ 18 จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 ค าช้ีแจง ให้นักเรียนแสดงวิธีท าทุกข้อ 
 
 
 1. บริษัทแห่งหนึ่งจ่ายค่าจ้างให้กับพนักงาน  ซึ่งคิดจากเบ้ียเล้ียงค่าพาหนะให้กับพนักงานขาย 
  ทุกคน  คนละเท่า ๆ กัน  และจ่ายค่าคอมมิสชัน  (คิดเป็นร้อยละ)  จากยอดขายท่ีพนักงาน 
  แต่ละคนขายได้  ปรากฏว่า  เมื่อเดือนท่ีผ่านมา  นาย  ก  ได้รับเงินจากบริษัท  34,000  บาท 
  โดยท่ีเขามียอดขาย  200,000  บาท   นาย  ข  ได้รับเงินจากบริษัท  28,000  บาท  และเขามี 
  ยอดขาย  150,000  บาท  ถามว่า 
  1) บริษัทจ่ายคอมมิสชันให้กับพนักงานร้อยละเท่าใด 
  2) ค่าเบ้ียเล้ียงและค่าพาหนะท่ีบริษัทจ่ายให้  นาย  ก  และนาย  ข  เป็นเงินคนละเท่าใด 
  3) เขียนสมการแทนรายได้ท่ีพนักงานได้รับในแต่ละเดือน 
 
 2. ยอดขายสินค้าใหม่ของบริษัทอยู่ท่ี  12,000  ช้ิน/ปี  ในปีแรก  ถ้าบริษัทต้องการยอดขาย 
  สินค้าเพิ่มขึ้นปีละ  10%  ของยอดขายในปีแรก 
  1) จงเขียนสมการแทนยอดขายสินค้าของแต่ละปี 
  2) อีก  5  ปีถัดไป  บริษัทนี้ควรจะมียอดขายสินค้าเท่าใด 
  
 3. บริษัทแห่งหนึ่งผลิตเส้ือ  ถ้าขายเส้ือตัวละ  40  บาท  จะขายได้  4,000  ตัว  ถ้าขายตัวละ   
  30  บาท  จะขายได้  8,000  ตัว  ถ้าให้  f(x)  แทน  จ านวนเส้ือท่ีจะขายได้  และ  x  เป็น 
  ราคาเส้ือ  (บาท)  ต่อตัว 
  1) จงเขียนฟังก์ชันเชิงเส้น 
  2) ถ้าบริษัทขายเส้ือตัวละ  100  บาท  จะขายเส้ือได้กี่ตัว 
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แผนการจัดการเรยีนรู้ที่  10 
เรื่อง 

ฟังก์ชันก าลังสอง 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา  ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่  10 
สัปดาห์ท่ี  10 – 13  
ช่ัวโมงท่ี  19 – 26 

เรื่อง  ฟังก์ชันก าลังสอง 
จ านวนช่ัวโมงสอน  8  ช่ัวโมง 
ภาคเรียนท่ี  2  ปีการศึกษา  

 
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1. ด้านความรู้   นักเรียนสามารถ 
   1.1 บอกความหมายของฟังก์ชันก าลังสองได้ 
   1.2 เขียนและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  ax2  เมื่อ  a  0  ได้ 
   1.3 เขียนและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  ax2 + k  เมื่อ  a  0,  
    k  0  ได้ 
   1.4 เขียนและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ  y  =  a(x – h)2  เมื่อ  a  0, 
    h  0  ได้ 
   1.5 เขียนและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  a(x – h)2 + k   เมื่อ 
    a  0,  h  0,  k  0  ได้ 
   1.6 เขียนและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ  y  =  ax2 + bx + c  เมื่อ  
    a, b, c  เป็นจ านวนจริง  และ  a  0  ได้ 
   1.7 แก้สมการก าลังสอง  ax2 + bx + c  =  0   เมื่อ  a  0  โดยใช้กราฟได้ 
   1.8 แก้อสมการก าลังสอง  โดยใช้กราฟได้ 
   1.9 น าความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟไปใช้ในการแก้ปัญหาได้ 
  2. ด้านทักษะกระบวนการ   นักเรียนมีความสามารถ 
   2.1 ในการแก้ปัญหา 
   2.2 ในการใหเ้หตุผล 
   2.3 ในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ 
   2.4 มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
  3. ด้านคุณลักษณะ   นักเรียน 
   3.1 มีความรับผิดชอบ 
   3.2 มีความซื่อสัตย์ 
   3.3 มีความเช่ือมั่นในตนเอง 
   3.4 มีระเบียบวินัย 
 
  สาระการเรียนรู้ 
  1. ความหมายของฟังก์ชันก าลังสอง 
  2. กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง 
  3. การน ากราฟไปใช้ในการแก้สมการและอสมการ 
  4. การแก้ปัญหาโดยใช้ความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ 
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กิจกรรมการเรียนรู้ 
 

ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
19      1.  แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทุกคนทราบในการเรียน  เรื่องฟังก์ชันก าลัง

สองจากแผนการเรียนรู้ท่ี  10 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชันเชิงเส้น  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนแต่ละกลุ่มศึกษาเอกสารประกอบการสอนรหัสท่ี  10.1  แล้วร่วมกันสรุป
ลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ  y  =  ax2  เมื่อ  a  0  โดยครูคอยช้ีแนะและ
อธิบายเพิ่มเติม  แล้วให้นักเรียนบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  10 
     4.  สุ่มนักเรียนน าเสนอค าตอบและกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ  y  =  ax2   เมื่อ  a 
 0  หน้าช้ันเรียน 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.1   เป็นการบ้าน  เพื่อเสริมทักษะและ
ความแม่นย าในการเรียนรู้ 

20      1.  ครูซักถามปัญหาเกี่ยวกับการท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.1  ว่ามีปัญหาและข้อ
สงสัยอะไรบ้าง  โดยครูได้อธิบายเพิ่มเติม  เพื่อแก้ไขข้อบกพร่องของนักเรียน 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ  y  =  ax2    เมื่อ   
a  0   โดยใช้การถาม-ตอบ 
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  10.2  โดยศึกษาสาระการ
เรียนรู้และตัวอย่างโดยละเอียด  แล้วร่วมกันสรุปลักษณะกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ  y  
=  ax2 + k  เมื่อ  a  0,  k  0  โดยครูอธิบายเพิ่มเติมอีกครั้ง  หลังจากนั้นบันทึกลง
ในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  10 
4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.2   เป็นการบ้านเพื่อเสริมทักษะและความ
แม่นย าในการเรียนรู้  แล้วตรวจตามแผนภูมิเฉลย  และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครู
ตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 

21      1.  ทบทวนความรู้เรื่องลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ  y  =  ax2 + k   เมื่อ   
a  0 ,  k  0  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     2.  แจกกระดาษ  A4  กลุ่มละ  1  แผ่น  แล้วให้แต่ละกลุ่มแข่งขันกันวาดกราฟจาก
สมาการ   y  =  2x2 ,  y  =  -2x2   และ   y  =  2x2 + 1   ใช้เวลา  5  นาที 
     3.  ครูชมเชยนักเรียนท่ีให้ความร่วมมือในการวาดกราฟด้วยความต้ังใจ  หลังจากนั้น
ให้แต่ละกลุ่มเปล่ียนกันตรวจและให้คะแนน  กลุ่มท่ีได้คะแนนมากเป็นผู้ชนะจะได้รับ
รางวัลจากครูผู้สอน 
     4.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  10.3  แล้วร่วมกันสรุปลักษณะ
ของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  a(x – h)2  เมื่อ  a  0,  k  0  หลังจากนั้น
บันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  10 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.3  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย
และบันทกึคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
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ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
22 1.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  a(x – h)2   

เมื่อ  a  0,  h  0  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     2.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  10.4  แล้วร่วมกันสรุปลักษณะ
ของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  a(x – h)2 + k   เมื่อ  a  0,  h  0  และ  k 
 0   หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  10 
     3.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.4  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     4.  นักเรียนแต่ละกลุ่มจัดท าเอกสารความรู้เกี่ยวกับลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วย
สมการ   y  =  ax2,  y  =  ax2 + k ,  y  =  a(x – h)2   และ   y  =  a(x – h)2 + k   
เมื่อ  a  0,  h  0  และ  k  0  เป็นผลงานของกลุ่ม  ส่งครูนอกเวลาเรียน 

23 1.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ  y =  a(x – h)2 + k  
เมื่อ  a  0,  h  0  และ  k  0  โดยใช้การถาม-ตอบ 
     2.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  10.5  แล้วร่วมกันสรุปลักษณะ
ของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  ax2 + bx + c   โดยครูคอยช้ีแนะแนวทาง  และ
แก้ไขข้อบกพร่อง  (ถ้ามี)   หลังจากนั้นให้นักเรียนบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  
10  
     3.  ครูเขียนตัวอย่างสมการท่ีอยู่ในรูป   y  =  ax2 + bx + c   2 – 3  ตัวอย่าง  ดังนี้ 
          1)    y  =  x2 + 4x + 12 
          2)    y  =  2x2 – 12x + 6 
          3)    y  =  2x2 + 4x + 8 
แล้วให้นักเรียนช่วยกันหาจุดวกกลับ  หรือจุดต่ าสุดหรือจุดสูงสุดของกราฟ  เพื่อเป็นการ
ตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนอีกครั้ง 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.5  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง  (ถ้านักเรียนคนใจท าไม่
เสร็จให้น าไปท าเป็นการบ้าน) 

24 1.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับการแก้สมการก าลังสองโดยวิธีแยกตัวประกอบหรือใช้สูตร  
โดยใช้การถาม-ตอบ 
     2.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  10.6  แล้วร่วมกันสรุปวิธีแก้
สมการก าลังสองโดยใช้กราฟ  โดยครูคอยแนะน าเพิ่มเติมและแก้ไขให้ถูกต้อง หลังจาก
นั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  10 
     3.  นักเรียนเล่นเกมจับคู่เกี่ยวกับการแก้สมการก าลังสอง  ใครหาคู่ได้ก่อนเป็นผู้ชนะ  
แล้วน าเสนอวิธีแก้สมการให้เพื่อนดูหน้าช้ันเรียน 
     4.  ครูชมเชยนักเรียนท่ีสนใจร่วมกิจกรรมอย่างต้ังใจ  และมอบรางวัลให้แก่ผู้ชนะ 
     5.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.6  เป็นการบ้าน  เพื่อเป็นการเสริมทักษะ
และความแม่นย าในการเรียนรู้  แล้วตรวจตามแผนภูมิเฉลย  และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  
โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
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ชั่วโมงที่ กิจกรรมการเรียนรู้ / สื่อการเรียนรู้ 
25      1.  ครูซักถามปัญหาเกี่ยวกับการท าการบ้าน  เพื่อแก้ไขข้อบกพร่องของนักเรียน  

โดยครูอธิบายเพิ่มเติมและสรุปวิธีการแก้สมการก าลังสองโดยใช้กราฟอีกครั้ง 
     2.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  10.7  แล้วร่วมกันอภิปรายกลุ่ม
ย่อย  เพื่อหาข้อสรุปเกี่ยวกับการแก้อสมการก าลังสองโดยใช้กราฟ  โดยครูคอยช้ีแนะ
แนวทาง  และแก้ไขข้อบกพร่องให้ถูกต้อง  หลังจากนั้นบันทึกลงในแบบสรุปเนื้อหา  รหัส
ท่ี  10 
     3.  ครูยกตัวอย่างอสมการก าลังสอง 2 – 3 ตัวอย่าง แล้วสุ่มนักเรียนออกมาหา
ค าตอบบนกระดาน  โดยครูและเพื่อนคอยตรวจสอบความถูกต้อง  และอธิบายแก้ไข
เพิ่มเติมให้ถูกต้อง  (ถ้ามี) 
     4.  นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.7  แล้วเปล่ียนกันตรวจตามแผนภูมิเฉลย  
และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครูตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้งหนึ่ง  (ถ้านักเรียนคนใด
ท าไม่เสร็จให้น าไปท าเป็นการบ้าน) 

26 1.  ครูซักถามปัญหาเกี่ยวกับการท าแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.7  และอธิบายเพิ่มเติม  
เพื่อให้นักเรียนได้น าไปแก้ไข  และพัฒนาตนเองให้ดียิ่งขึ้น 
     2.  ทบทวนความรู้เกี่ยวกับการแก้อสมการก าลังสองโดยใช้กราฟ  โดยใช้การถาม-
ตอบ 
     3.  นักเรียนศึกษาเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  10.8  โดยศึกษาสาระการ
เรียนรู้และตัวอย่างโดยละเอียด แล้วร่วมกันวิเคราะห์ว่าโจทย์ก าหนดอะไรมาให้  และ
ต้องการทราบอะไร  และจะใช้ความรู้อะไรมาช่วยในการแก้ปัญหา  โดยอาจจะสรุปเป็น
ขั้นตอนในการแก้ปัญหาได้ดังนี ้
          1.  อ่านโจทย์หรือปัญหาให้เข้าใจ 
          2.  ก าหนดวิธีการหรือขั้นตอนในการแก้ปัญหา 
          3.  ด าเนินการแก้ปัญหา  ตามวิธีการในข้อ  2 
          4.  ตรวจสอบความถูกต้องในการแก้ปัญหา 
     4.  นักเรียนเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  10.8  เป็นการบ้านเพื่อเสริมทักษะและ
ความแม่นย าในการเรียนรู้  แล้วตรวจตามแผนภูมิเฉลยและบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้  โดยครู
ตรวจสอบความถูกต้องอีกครั้ง 
     5.  นักเรียนแต่ละกลุ่มจัดท า  Mind Map  เรื่อง ฟังก์ชันก าลังสองเป็นผลงานของ
กลุ่ม  ส่งครูนอกเวลาเรียน 

 
  
 
 
 

   



 142 

สื่อการเรียนรู้ 
 

  1. เอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  10.1 – 10.8 
  2. แบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.1 – 10.7 
  3. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  10 
  4. เอกสารฝึกหัดเพิ่มเติม  รหัสท่ี  10.8 
 
  แหล่งการเรียนรู้ 
 
  1. ห้องสมุดกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
  2. ห้องสมุดโรงเรียน 
  3. ห้องสมุดประชาชน 
 
  หลักฐานการเรียนรู้ 
 
  1. แบบฝึกทักษะ   รหัสท่ี  10.1 – 10.7  
  2. แบบสรุปเนื้อหา  รหัสท่ี  10 
  3. กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง 
  4. Mind Map  เรื่อง  ฟังก์ชันก าลังสอง 
 
  การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ 
 

การวัดผล การประเมินผล 
1.  สังเกตจากการตอบค าถาม 
2.  สังเกตจากการร่วมกิจกรรม 
3.  การท าแบบฝึกทักษะ 
4.  การท าแบบสรุปเนื้อหา 
5.  การท ากราฟฟังก์ชันก าลังสอง 
6.  การท า  Mind Map 

1.  นักเรียนส่วนใหญ่ตอบค าถามได้ถูกต้อง 
2.  นักเรียนสนใจร่วมกิจกรรมดี 
3.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง 
4.  นักเรียนส่วนใหญ่สรุปเนื้อหาได้ถูกต้อง 
5.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง  สวยงาม 
6.  นักเรียนส่วนใหญ่ท าได้ถูกต้อง  สวยงาม 
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บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้  
  สรุปผลการเรียนรู้ 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  แนวทางในการแก้ไขและพัฒนา 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
  ข้อเสนอแนะ 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 

          ลงช่ือ ……………………………………. ครูผู้สอน 
             (นายวิเชียร  กีรติศักด์ิกุล) 

       ครู  วิทยฐานะครูช านาญการพิเศษโรงเรียนเมืองราดวิมทยาคม 
      วันท่ี ……… เดือน ………………….. พ.ศ. ……………. 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  10.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่ 19  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 

 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 

  1.1  บอกความหมายของฟังก์ชันก าลังสองได้ 
  1.2  เขียนและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  ax2  เมื่อ  a  0  ได้ 
 

 สาระส าคัญ 
 

  ฟังก์ชันก าลังสองเป็นฟังก์ชันท่ีอยู่ในรูป    y   =   ax2 + bx + c   เมื่อ  a, b, c  เป็นจ านวนจริงใด ๆ  
และ  a  0   ซึ่งกราฟของฟงัก์ชันก าลังสอง  เรียกว่า  พาราโบลา 
  กราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ    y  =  ax2   เมื่อ  a   0   จะเป็นกราฟพาราโบลา  ชนิดหงาย   
เมื่อ  a  > 0   และชนิดคว่ า   เมื่อ   a < 0 
 

 สาระการเรียนรู้ 

ความหมายของฟังกช์ันก าลังสอง 

 

 ฟังก์ชันก าลังสอง   คือ  ฟังก์ชันท่ีอยู่ในรูป    y   =   ax2 + bx + c   เมื่อ  a, b, c  เป็นจ านวน 
   จริงใด ๆ  และ  a  0   เช่น 
 1)     y  =  2x2 + 3x – 10     เมื่อ   a = 2 ,  b = 3   และ  c = -1 
 2)     y  =   x2 + 1                เมื่อ   a = 1 ,  b = 0   และ  c =  1 
 3)     y  =  -x2 + 2x + 1       เมื่อ   a = -1 ,  b = 2   และ  c = 1 

 

กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง 
ท่ีก าหนดด้วยสมการ    y  =  ax2   เมื่อ  a  0 

 

 กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง   มีช่ือเรียกว่า  พาราโบลา  ซึ่งลักษณะของกราฟของฟังก์ชันขึ้นอยู่กับค่า
ของ  a , b  และ  c   และเมื่อ  a  เป็นบวกหรือลบ  จะท าให้ได้กราฟเป็นเส้นโค้งหงายหรือคว่ า  และกราฟ
ของฟังก์ชันก าลังสองท่ีก าหนดด้วยสมการ    y  =  ax2   เมื่อ  a  0  ดังตัวอย่างต่อไปนี ้
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ตัวอย่างที่  1 จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้ 
  1) y   =   x2  2)     y   =   

2

1 x2  3)     y   =     
4

1 x2 

 วิธีท า 1) จาก        y   =   x2 จะได้ 
x 1 2 3 0 -1 -2 -3 -4 
y 1 4 9 0 1 4 9 16 

 

  2) จาก        y   =   
2

1 x2 จะได้ 

x 2 4 6 0 -2 -4 -6 
y 2 8 18 0 2 8 18 

 

  3) จาก        y   =   
4

1 x2 จะได้ 

X 2 4 8 0 -2 -4 -8 
Y 1 4 16 0 1 4 16 

 
   
            y  =  

2

1 x2 

         y  =  
4

1 x2 

                y = x2 
 
 
 
 
 

 
 
 

 
 
 
 

กราฟของ    y  =  ax2   เมื่อ  a > 0 
 

  

Y

X
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Y

X

ตัวอย่างที่  2 จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้ 
  1) y   =  -x2 2)     y   =   -

2

1 x2 3)     y   =     -
4

1 x2 

 วิธีท า 1) จาก        y   =  - x2 จะได้ 
x 1 2 3 0 -1 -2 -3 
y -1 -4 -9 0 -1 -4 -9 

 

  2) จาก        y   =   -
2

1 x2 จะได้ 

x 2 4 6 0 -2 -4 -6 
y -2 -8 -18 0 -2 -8 -18 

 

  3) จาก        y   =   -
4

1 x2 จะได้ 

x 2 4 8 0 -2 -4 -8 
y -1 -4 -16 0 -1 -4 -16 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
         y  =  

4

1 x2 

                   y = -x2            
         
            y  =  

2

1 x2  

 
กราฟของ    y  =  ax2   เมื่อ  a < 0 

สรุป     ลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ    y  =  ax2   เมื่อ  a  0 
  เมื่อ   a > 0  ได้พาราโบลาหงาย  จุดต่ าสุดอยู่ท่ี  (0, 0) 
  เมื่อ   a < 0   ได้พาราโบลาคว่ า   จุดสูงสุดอยู่ท่ี  (0, 0) 
  แกนสมมาตรคือ  แกน  Y   หรือเส้นตรง   X  =  0 , สมการแกนสมมาตรคือ  X  =  0 
  เมื่อ   a > 0   ค่าต่ าสุดคือ  0  และ  เมื่อ  a < 0   ค่าสูงสุดคือ  0 
  | a |  ยิ่งมากกราฟยิ่งแคบ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  10.1 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่  19  จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 

 

  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.2 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบหรือใส่เครื่องหมาย  ลงในตารางและเขียนกราฟจากสมการ 
   ท่ีก าหนดให้ 

 

 1) จงเติมค าตอบหรือใส่เครื่องหมาย    ลงในตารางแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 

ข้อที่ สมการ 
กราฟ สมการ 

แกนสมมาตร 
ค่า จุด 

หงาย คว่ า สูงสุด ต่ าสุด สูงสุด ต่ าสุด 
1.1     y   =   5x2        
1.2     y   =   -3x2        
1.3     y   =   12x2        
1.4     y   =   -6x2        

 

 2) จงเติมค่า  x  และ  y   ลงในตารางให้ถูกต้อง  พร้อมท้ังเขียนกราฟโดยใช้แกนคู่เดียวกัน 
  2.1)   y   =    2x2    2.2)     y   =   -2x2 

x 1 2 3 0 -1 -2  x 1 2 3 0 -1 -2 
y        y       

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           เรียนคณิตศาสตร์   
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      ให้สดชื่น  วิชาอื่น 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    จะดีเอง 
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Y

- 1 1 2- 2 X
1
2

- 1
- 2

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสท่ี  10.1 
 
 1) 

ข้อที่ กราฟ สมการ 
แกนสมมาตร 

ค่า จุด 
หงาย คว่ า สูงสุด ต่ าสุด สูงสุด ต่ าสุด 

1.1  - x   =  0  - 0 - (0, 0) 
1.2 -  x   =  0  0 - (0, 0) - 

1.3  - x   =  0  - 0 - (0, 0) 

1.4 -  x   =  0  0 - (0, 0) - 
 
 2)  
  2.1)   y   =    2x2    2.2)     y   =   -2x2 

x 1 2 3 0 -1 -2  x 1 2 3 0 -1 -2 
y 2 8 18 0 2 8  y -2 -8 -18 0 -2 -8 

 
 
  
           y  =  2x2  
  
 
 
 
 
 
 
 
 
          y = -2x2 
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Y

- 1 1 2- 2 X
1
2

- 1
- 2

รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  10.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่ 20  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1.3  เขียนและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  ax2 + k   เมื่อ   a  0   
    และ   k   0  ได้ 
 สาระส าคัญ 
  กราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  ax2 + k   เมื่อ  a  0  และ k  0  จะเป็นกราฟพาราโบลาท่ีมี
จุดวกกลับหรือจุดสูงสุดหรือจุดต่ าสุด  อยู่ท่ี  (0, k)  และแกนสมมาตรคือ  แกน  Y 
 สาระการเรียนรู้ 

กราฟของฟังก์ชันก าลังสองที่ก าหนดดว้ยสมการ   
y  =  ax2 + k   เมื่อ    a  0  และ  k  0 

 
 1. กราฟของ   y  =  ax2 + k    เม่ือ   a  0  และ k > 0   
 
  ตัวอย่างที่  1     จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้ 
    1)     y   =   x2 + 2  2)     y   =   -x2 + 2 
 วิธีท า 

X -3 -2 -1 0 1 2 3 
  y  =  x2 + 2 11 6 3 2 3 6 11 
  y  =  -x2 + 2 -7 -2 1 2 1 -2 -7 

 
 
                   y = x2 + 2 
 
 
 
 
               (0, 2) 
 
 
 
 
       y  = -x2 + 2 
  



 151 

Y

X

2. กราฟของ   y  =  ax2 + k    เม่ือ   a  0  และ k < 0   
  ตัวอย่างที่  2     จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้ 
    1)     y   =   x2 – 4   2)     y   =   -x2 – 4  
 วิธีท า 

x -3 -2 -1 0 1 2 3 
  y  =  x2 – 4  -3 0 5 -4 -3 0 5 
  y  =  -x2 – 4  -5 -8 -13 -4 -5 -8 -13 

 
 
                  y = x2 –4  
 
 
 

 
                (0, -4) 
 
 
 
 
                  y  =  -x2 – 4  
 
 
 
 
 
 สรุป 
 
 ลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ    y   =   ax2 + k 
  ถ้า  a  >  0   ได้พาราโบลาหงาย   จุดต่ าสุดอยู่ท่ี  (0, k)  ค่าต่ าสุด  =  k 
  ถ้า  a  <  0   ได้พาราโบลาคว่ า  จุดสูงสุดอยู่ท่ี  (0, k)   ค่าสูงสุด  =  k 
  แกนสมมาตรคือ  แกน  y  หรือเส้นตรง  x  =  0   สมการแกนสมมาตรคือ  x  =  0 
  ถ้า   k > 0   จุดวกกลับอยู่เหนือแกน  X 
  ถ้า   k < 0   จุดวกกลับอยู่ใต้แกน  X 
  ถ้า  a, k  มีเครื่องหมายเหมือนกัน  กราฟไม่ตัดแกน  X 
  ถ้า  a, k  มีเครื่องหมายต่างกัน  กราฟจะตัดแกน  X 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  10.2 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่  20  จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.3 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบหรือใส่เครื่องหมาย  ลงในตารางและเขียนกราฟจากสมการ 
   ท่ีก าหนดให้ 

 

 1) จงเติมค าตอบหรือใส่เครื่องหมาย    ลงในตารางแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 

ข้อที่ สมการ 
กราฟ สมการ 

แกนสมมาตร 
ค่า จุด 

หงาย คว่ า สูงสุด ต่ าสุด สูงสุด ต่ าสุด 
1.1     y   =   -2x2 – 5         
1.2     y   =   3x2 + 5        
1.3     y   =   -5x2 + 6        
1.4     y   =   4x2 – 7         

 

 
 2) จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้  ลงบนแกนคู่เดียวกัน 
  1)   y   =    2x2 + 2   2)     y   =   -2x2 – 2  

x 1 2 3 0 -1 -2 -3 
y  =  2x2 + 2        
y  =  -2x2 - 2        

 
 

 
 
 
 
 
 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           เรียนคณิตศาสตร์ต้อง   
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      ต้ังใจฟัง  คอยระวัง 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    และติดตาม 
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Y

X- 1 1 2- 2

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  10.2 
 
 1) 

ข้อที่ กราฟ สมการ 
แกนสมมาตร 

ค่า จุด 
หงาย คว่ า สูงสุด ต่ าสุด สูงสุด ต่ าสุด 

1.1 -  x   =  0  -5 - (0, -5) - 

1.2  - x   =  0  - 5 - (0, 5) 
1.3 -  x   =  0  6 - (0, 6) - 

1.4  - x   =  0  - -7 - (0, -7) 
 
  2) 

x 1 2 3 0 -1 -2 -3 
y  =  2x2 + 2 4 10 20 2 4 10 20 
y  =  -2x2 - 2 -4 -10 -20 -2 -4 -10 -20 

 
 
        y  =  2x2 + 2 
 
 
 
 
                  (0, 2) 
 

                  (0, -2) 
 
 
 
 
       y  =  -2x2 - 2 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  10.3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่ 21  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 จุดประสงค์การเรียนรู้ 1.4  
 เขียนและบอกลักษณะของกราฟที่ก าหนดด้วยสมการ    y   =   a(x – h)2    เม่ือ  a  0 
    และ  h   0  ได้ 
 สาระส าคัญ 
  กราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ    y   =   a(x – h)2    เมื่อ  a  0  และ  h   0   จะเป็นกราฟ 
พาราโบลาท่ีมีจุดวกกลับหรือจุดสูงสุดหรือจุดต่ าสุดอยู่ท่ี  (h, 0) และแกนสมมาตรคือเส้นตรง  x = h 
 สาระการเรียนรู้ 
 

กราฟของฟังก์ชันก าลังสองที่ก าหนดดว้ยสมการ   
y  =  a(x – h)2   เมื่อ  a  0  และ  h  0 

 
 1. กราฟของ   y  =  a(x – h)2     เม่ือ   a  0  และ h > 0   
 
  ตัวอย่างที่  1     จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้ 
    1)     y   =   (x – 3)2   2)     y   =   -2(x – 3)2 
 วิธีท า 

X 2 3 4 0 5 6 7 
  y  =  (x – 3)2  1 0 1 9 4 9 16 
  y  =  -2(x – 3)2 -2 0 -2 -18 -8 -18 -32 

   
 
          y  =  (x – 3)2 
         สมการ 
       แกนสมมาตร 
              x = 3 
 
 

          (0, 0) 
 
           สมการ 
                   แกนสมมาตร 
            x = 3  
                   y  =  -2(x – 3)2 
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Y

X

2. กราฟของ   y  =  a(x – h)2     เม่ือ   a  0  และ  h < 0   
      ถ้า  h < 0   จะได้สมการใหม่เป็น     y   =    a(x – (-h))2 
         =    a(x + h)2 

 
  ตัวอย่างที่  2     จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้ 
    1)     y   =   (x + 4)2    2)     y   =   -2(x + 2)2 
 วิธีท า 

X -2 -3 -4 0 1 2 3 
  y  =  (x + 4)2  4 1 0 4 25 36 49 
  y  =  -2(x + 
2)2  

0 -2 -8 -8 -18 -32 -50 

 
   
 
                  y  =  (x + 4)2 
        สมการแกน 
         สมมาตร 
                          x = -4 
 
                (-2, 0) 
             (-4, 0)  
 
          สมการ 
      แกนสมมาตร 
            x = -2 
                 y  =  -2(x + 2)2 
 
 
 
 
 สรุป 
 
 ลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ    y   =   a(x – h)2  
  ถ้า  a  >  0   ได้พาราโบลาหงาย   จุดต่ าสุดอยู่ท่ี  (h, 0)  ค่าต่ าสุด  =  0 
  ถ้า  a  <  0   ได้พาราโบลาคว่ า  จุดสูงสุดอยู่ท่ี  (h, 0)   ค่าสูงสุด  =  0 
  แกนสมมาตรคือ  เส้นตรง  x  =  h   สมการแกนสมมาตรคือ  x  =  h 
  h > 0   แกนสมมาตรอยู่ทางซ้ายของแกน  Y 
  h < 0   แกนสมมาตรอยู่ทางขวาของแกน  Y 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  10.3 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่  21  จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.4 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบหรือใส่เครื่องหมาย  ลงในตารางและเขียนกราฟจากสมการ 
   ท่ีก าหนดให้ 

 

 1) จงเติมค าตอบหรือใส่เครื่องหมาย    ลงในตารางแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 

ข้อที่ สมการ 
กราฟ สมการ 

แกนสมมาตร 
ค่า จุด 

หงาย คว่ า สูงสุด ต่ าสุด สูงสุด ต่ าสุด 
1.1     y   =   (x + 8)2          
1.2     y   =   -(x + 3)2         
1.3     y   =   2(x – 3)2        
1.4     y   =   -3(x – 2)2          

 

 
 2) จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้  ลงบนแกนคู่เดียวกัน 
  1)   y   =    (x + 6)2   2)     y   =   -(x – 8)2   

x -4 -5 -6 -7 -8 -9 
y  =  (x + 6)2       

 
x 6 7 8 9 10 11 

y  =  -(x – 8)2       
 
 
 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                        ชาติต้องการนักคิด 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    ทุกชีวิตควรมีคณิตใน 
            หัวใจ 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  10.3 
 
 1) 

ข้อที่ กราฟ สมการ 
แกนสมมาตร 

ค่า จุด 
หงาย คว่ า สูงสุด ต่ าสุด สูงสุด ต่ าสุด 

1.1  - x   =  -8  - 0 - (-8, 0) 

1.2 -  x   =  -3 0 - (-3, 0) - 
1.3  - x   =  6 - 0 - (6, 0) 

1.4 -  x   =  2  0 - (2, 0) - 
 
  2) 

x -4 -5 -6 -7 -8 -9 
y  =  (x + 6)2 4 1 0 1 4 9 

 
x 6 7 8 9 10 11 

y  =  -(x – 8)2 -4 -1 0 -1 -4 -9 
 
 
                  y  =  (x + 6)2 
 
 
 
 
          (8, 0) 
          (-6, 0) 
 
 
 
         y  =  -(x – 8)2 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  10.4 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่ 22  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1.5  เขียนและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ    y   =   a(x – h)2 + k 
    เมื่อ   a  0 ,  h  0  และ  k  0  ได้ 
 สาระส าคัญ 
  กราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ    y   =   a(x – h)2 + k   เมื่อ   a  0 ,  h  0  และ  k  0   จะเป็น
พาราโบลาท่ีมีจุดวกกลับหรือจุดสูงสุดหรือจุดต่ าสุดอยู่ท่ี  (h, k)  และมีแกนสมมาตรคือ  เส้นตรง  x  =   
 สาระการเรียนรู้ 

กราฟของฟังก์ชันก าลังสองที่ก าหนดด้วยสมการ 
y  =  a(x – h)2 + k  เมื่อ  a  0 ,  h  0  และ  k  0 

 
  ตัวอย่างที่       จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้ 
    1)     y   =   -(x + 2)2 – 4     
    2)     y   =   -(x + 2)2 + 2 
    3)     y   =   (x – 3)2 – 5  
    4)     y   =   (x – 3)2 + 1 
 วิธีท า 

x -2 -3 -4 0  x 2 3 4 5 
  y  =  -(x + 2)2 – 4   -4 -5 -8 -8  y  =  (x – 3)2 – 5  -4 -5 -4 -1 
  y  =  -(x + 2)2 + 2 2 1 -2 -2  y  =  (x – 3)2 + 1 2 1 2 5 

 
    
           y  =  (x – 3)2 + 1 
 
 
 
     (-2, 2)     y   =  (x – 3)2 – 5  
       (3, 1) 
 
              y  =  -(x + 2)2 + 2 
                 (-2, -4) 
       (-3, -5) 
 
 
       y  =  -(x + 2)2 – 4  
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 สรุป 
 
 ลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ    y   =   a(x – h)2 + k 
   เมื่อ  a  >  0   ได้พาราโบลาหงาย   จุดต่ าสุดอยู่ท่ี  (h, k)  ค่าต่ าสุด  =  k 
  เมื่อ  a  <  0   ได้พาราโบลาคว่ า  จุดสูงสุดอยู่ท่ี  (h, k)   ค่าสูงสุด  =  k 
  ถ้า   k > 0   จุดวกกลับอยู่เหนือแกน  X 
  ถ้า   k < 0   จุดวกกลับอยู่ใต้แกน  X 
  แกนสมมาตร  คือ  เส้นตรง  x  =  h   สมการแกนสมมาตรคือ  x  =  h 
  ถ้า  h > 0   แกนสมมาตรอยู่ทางซ้ายมือของแกน  Y 
  ถ้า  h < 0   แกนสมมาตรอยู่ทางขวามือของแกน  Y 
  ถ้า  a  และ  k  มีเครื่องหมายเหมือนกันกราฟไมตั่ดแกน  X 
  ถ้า  a  และ  k  มีเครื่องหมายต่างกันกราฟตัดแกน  X 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  10.4 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่  22  จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.5 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนเติมค าตอบหรือใส่เครื่องหมาย  ลงในตารางและเขียนกราฟจากสมการ 
   ท่ีก าหนดให้ 

 

 1) จงเติมค าตอบหรือใส่เครื่องหมาย    ลงในตารางแต่ละข้อต่อไปนี้ให้ถูกต้อง 

ข้อที่ สมการ 
กราฟ สมการ 

แกนสมมาตร 
ค่า จุด 

หงาย คว่ า สูงสุด ต่ าสุด สูงสุด ต่ าสุด 
1.1   y   =   -(x + 8)2 – 6         
1.2   y   =   2(x – 4 )2 + 3         
1.3   y   =   -4(x + 4)2 – 10         
1.4   y   =   3(x + 2)2 + 7          

 

 
 2) จงเขียนกราฟจากสมการต่อไปนี้  ลงบนแกนคู่เดียวกัน 
  1)   y   =    (x – 5)2 + 4   2)     y   =   -(x + 5)2 – 3   

x 6 5 4 3 2 
y  =  (x – 5)2 + 4      

 
x -5 -4 -3 -2 

y  =  -(x + 5)2 – 3      
 
 
 
 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                        เรียนคณิตต้องฝึกคิด 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    และจดจ า  
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Y

X

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  10.4 
 

 1) 

ข้อที่ กราฟ สมการ 
แกนสมมาตร 

ค่า จุด 
หงาย คว่ า สูงสุด ต่ าสุด สูงสุด ต่ าสุด 

1.1  - x   =  -8  - 0 - (-8, 0) 

1.2 -  x   =  -3 0 - (-3, 0) - 
1.3  - x   =  6 - 0 - (6, 0) 

1.4 -  x   =  2  0 - (2, 0) - 
 

  2) 
x 6 5 4 3 2 

y  =  (x – 5)2 + 4 5 4 5 8 13 
 

x -5 -4 -3 -2 
y  =  -(x + 5)2 – 3  -3 -4 -7 -12 

 
                    y  = (x – 5)2 + 4 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
       y  =  -( + 5)2 - 3 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  10.5 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่ 23  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 
 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1.6  เขียนและบอกลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  ax2 + bx + c   เมื่อ 
    a, b, c  เป็นจ านวนจริง  และ  a  0  ได้ 
 
 สาระส าคัญ 
  กราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ   y  =  ax2 + bx + c   เมื่อ   a  0   การเขียนกราฟควรจัดสมการ
ให้อยู่ในรูป    y   =   a(x – h)2 + k   จะท าให้เขียนกราฟได้ง่ายข้ึน 
 

 สาระการเรียนรู้ 
 

 

กราฟของฟังก์ชันที่ก าหนดด้วยสมการ    y  =  ax2 + bx + c 
เมื่อ   a  0 

 

  จากสมการ    y   =   ax2 + bx + c    สามารถเปล่ียนให้อยู่ในรูป    y   =   a(x – h)2 + k   ได้ 
โดยใช้ความรู้เรื่องก าลังสองสมบูรณ์   ดังนี้ 
 y = ax2 + bx + c 
  = 










a

c
  

a

bx
  x a 2  

  = 






















  

a

c
  

a4

b
 - 

2a

b
  

2a

2bx
   x a

2

22
2  

  = 






















  

4a

b - 4ac
  

2a

b
 x   a

2

22

   

  = 
4a

b - 4ac
         

2a

b
 -    - x  a

22
















  

                            จาก y =   a ( x    –     h      )2    +            k 
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X

Y

ตัวอย่างที่  1    จงหาจุดวกกลับของกราฟของฟงัก์ชัน     y   =   2x2 + 4x – 16  
                                พร้อมท้ังเขียนกราฟ 
 วิธีท า จาก y = 2x2 + 4x – 16 
     = 2(x2 + 2x – 8) 
     = 2{(x2 + 2x + 1) – 8 – 1} 
     = 2{(x + 1)2 – 9}  
     = 2(x + 1)2 – 18 
   จะได้ h = -1  ,    k    =    -18 
      จุดวกกลับคือ  จุด  (-1, -18) 
 
 
 
 
 
 
 
       (-1, -18) 
 
 
 
 
   จากสมการท่ีอยู่ในรูป    y  =  a(x – h)2 + k   จะพบว่า  กราฟของ 

    y   =   ax2 + bx + c   ,  a  0   จะมีจุดวกกลับท่ีจุด  













  

a4

b - 4ac
 , 

a2

b 2

 

   แต่เนื่องจาก   f(h)   =   k    ดังนั้น  จึงอาจเขียนจุดวกกลับของ  f 

   ในรูป    



















2a

b
-f  , 

a2

b   ได้ 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  10.5 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่  23  จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.6 
 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนหาจุดวกกลับของกราฟจากสมการท่ีก าหนดให้ในแต่ละข้อ 
   แล้วเติมลงในตาราง 

ข้อที่ สมการที่อยู่ในรูป   y  =  ax2 + bx + c   เม่ือ  a  
 0 

จุดวกกลับ 

1      y   =   x2 – 2x – 3   
2      y   =   2x2 + 4x + 8   
3      y   =   x2 – 4x + 8   
4      y   =   3x2 + 12x + 3   
5      y   =   –x2 + 2x + 1   
6      y   =   –x2 + 3x – 8   
7      y   =   2x2 + 2x + 5   
8      y   =   –2x2 + 4x – 7   

 
 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                        เด็กไทยจะหัวไว 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    ถ้าใส่ใจคณิตศาสตร์ 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  10.5 
 
 
 
   1) (1, -4) 
   2) (-1, 6) 
   3) (2, 4) 
   4) (-2, -9) 
   5) (1, 2)  
   6) (

4

3
5-  , 

2

1
1 ) 

   7) (
2

1
4  , 

2

1
 ) 

   8) (1, -5) 
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X

Y

0

รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  10.6 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่ 24  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1.7  แก้สมการก าลังสอง   ax2 + bx + c   =   0   เมื่อ  a   0   โดยใช้กราฟได้ 
 สาระส าคัญ 
  สมการก าลังสอง   ax2 + bx + c   =   0   เมื่อ  a   0   จะมีค าตอบของสมการดังนี้   
ไม่มีค าตอบ  มีค าตอบเดียว  และมี  2  ค าตอบ   ซึ่งสามารถหาได้โดยใช้กราฟ 
 สาระการเรียนรู้ 
 

 

การแก้สมการก าลังสองโดยใช้กราฟ 
 

 การแก้สมการหรือการหาค าตอบของสมการก าลังสอง  โดยใช้กราฟ  ท าได้ดังนี้ 
  กรณีที่  1   ในกรณีท่ีกราฟไม่ตัดแกน  X  จะไม่มีค าตอบของสมการท่ีเป็นจ านวนจริง 
     ตัวอย่างที่  1  จงหาค าตอบของ   3x2 + 1    =    0 
     วิธีท า    เขียนกราฟ      y   =   3x2 + 1 
      

              y  =  3x2 + 1 

                  (0, 1) 
 
 
  จากกราฟ   จะเห็นว่ากราฟของ    y   =   3x2 + 1    ไม่ตัดแกน  X 
  แสดงว่า    สมการ   3x2 + 1    =    0    ไม่มีค าตอบท่ีเป็นจ านวนจริง  ตอบ 
 กรณีที่  2 กราฟของ   y   =   a(x + c)2   และ   y   =   a(x – c)2    เมื่อ  c  >  0  จะตัดแกน  X 
   ท่ีจุด  (-c, 0)  และ  (c, 0)  ตามล าดับ    ดังนั้นสมการท่ีอยู่ในรูป   y   =   a(x + c)2 
   จะมีค าตอบท่ีเป็นจ านวนจริงเพียง  1  จ านวน 
    ตัวอย่างที่  2 จงหาค าตอบของ   (x + 3)2   =   0 
   วิธีท า        พิจารณาจากกราฟของ     y   =   (x + 3)2 
 
 
 
 
 
   จากกราฟ  จะเห็นว่า   เมื่อ    y  =  0    จะได้   x  =  -3 
       (x + 3)2   =   0    เมื่อ   x  =  -3 
   แสดงว่า   ค าตอบของสมการ   (x + 3)2   =   0    มีค าตอบเดียว คือ  -3 ตอบ 
 

X

Y

0- 3
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 กรณีที่  3 ให้   y  =  ax2 + bx + c ,   a  0   เมื่อเขียน  y  ให้อยู่ในรูป   y  =  a(x – h)2 + k 
   จะสามารถพิจารณาค าตอบจากกราฟของ  y   ได้ว่าสมการท่ีก าหนดให้มีค าตอบ 
   ท่ีเป็นจ านวนจริงสองจ านวนหรือไม่  ดังนี้ 
    ตัวอย่างที่  3 จงหาค าตอบของ     2(x + 1)2 – 2   =   0 
    วิธีท า      ให้    y   =   2(x + 1)2 – 2  
       จะได้    a  =  2 ,   h  =  -1  และ   k  =  -2 
      เนื่องจาก  a > 0   ดังนั้นกราฟของ  y  จะหงายข้ึน  และมีจุดวกกลับท่ีจุด  (-1, -2) 
      เขียนกราฟของ    y   =   2(x + 1)2 – 2    ได้ดังนี้ 
 

x 0 -1 -2 -3 1 2 
Y 0 -2 0 6 6 16 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 จากกราฟ  จะพบว่า  กราฟของ  y  ตัดแกน  X  ท่ีจุด  (0, 0)  และจุด  (-2, 0) 
 แสดงว่า   2(x + 1)2 – 2   =   0    มีค าตอบท่ีเป็นจ านวนจริงสองจ านวน  คือ  0  และ  -2  ตอบ 
 
  การหาค าตอบของสมการก าลังสอง   อาจหาโดยการแก้สมการก็ได้   ดังนี ้
 2(x + 1)2 – 2  = 0 
      2(x + 1)2 = 2 
        (x + 1)2 = 1 
 x2 + 2x + 1 = 1 
     x2 + 2x = 0 
     x(x + 2) = 0 
                              จะได้      x  =  0   หรือ   x  =  -2 
                                  ค าตอบของสมการคือ   0  และ  -2 
 
  

X

Y

0- 1- 2
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  10.6 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่  24  จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 

  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.7 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนหาค าตอบและจุดวกกลับของกราฟของสมการท่ีก าหนดให้ในแต่ละข้อ 
   ต่อไปนี้  แล้วเติมลงในตารางให้ถูกต้อง 

 
ข้อที่ สมการ จุดวกกลับ ค าตอบของสมการ 

1    x2 – 2x – 8   =   0   
2    x2 + 4x + 12   =   0   
3   -(x + 1)2 + 1   =   0   
4    -x2 – 2x – 1   =   0   
5    15 + 2x – x2    =   0   
6    x2 – 8x + 15   =   0   
7    (x – 4)2 + 4   =   0   
8    x2 + 8x + 16   =   0   

 
 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                        มีคณิตศาสตร์ 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………    อยู่กับตัวไม่มืดมัว 
            ตลอดกาล 
 
 
 

เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  10.6 
 
 
   

ข้อที่ จุดวกกลับ ค าตอบของสมการ 
1 (1, -9) 4, -2 
2 (-2, 8) ไม่มีค าตอบ 
3 (-1, 1) 0, -2 
4 (-1, 0) -1 
5 (1, 16) 5, -3 
6 (4, -1) 5, 3 
7 (4, 4) ไม่มีค าตอบ 
8 (-4, 0) -4 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  10.7 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่ 25  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1.8  แก้อสมการก าลังสองโดยใช้กราฟได้ 
 
 สาระส าคัญ 
  การแก้อสมการ  นอกจากจะใช้วิธีการทางพีชคณิตแล้วยังสามารถแก้อสมการโดยใช้กราฟได้อีกด้วย 
 
 สาระการเรียนรู้ 
 

การแก้อสมการโดยใช้กราฟ 
 

 ในการแก้อสมการโดยใช้กราฟ  สามารถท าได้ดังนี้ 
     ตัวอย่างที่  1 จงแก้อสมการ    x2 – 2x – 3      0     โดยใช้กราฟ 
     วิธีท า     เขียน    x2 – 2x – 3     ให้อยู่ในรูป   a(x – h)2 + k    ได้ดังนี ้
 x2 – 2x – 3 = (x2 – 2x + 1) – 3 – 1  
  = (x – 1)2 – 4 
 จะได้   a  =  1 ,   h  =  1   และ   k  =  -4 
                      เนื่องจาก   a > 0   ดังนั้นกราฟของฟังก์ชัน    y   =   x2 – 2x – 3    จะหงายข้ึน 
            และมีจุดวกกลับท่ีจุด  (1, -4) 
                      หาจุดท่ีกราฟตัดแกน  X   ได้ดังนี ้
                              ให้ x2 – 2x – 3 = 0 
                           จะได้     (x –3)(x + 1) = 0 
                           ดังนั้น        x  =  3   และ   x  =  -1 
                      แสดงว่า  กราฟตัดแกน  X  ท่ีจุด  (3, 0)  และ  (-1, 0) 
                      เขียนกราฟของ    y  =  x2 – 2x – 3    ได้ดังนี ้
 
    
 
                y  =  x2 – 2x – 3  
 
 

 
               (1, - 4) 
 
                    จากกราฟพบว่า    y    0   หรือ   x2 – 2x – 3      0    เมื่อ  -1   x    3 
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     ตัวอย่างที่  2   จงแก้อสมการ      x2  <  9 
     วิธีท า       จาก             x2   <   9 
                    จะได้      x2 – 9   <   0 
                      ให้         y   =   x2 – 9  

      พิจารณาลักษณะของกราฟ     y  =  x2 – 9    พบว่าเป็นกราฟหงายข้ึน 
      จาก    y   =   x2 – 9    จะมีจุดตัดแกน  Y  ท่ีจุด  (0, 9) 
       หาจุดท่ีกราฟตัดแกน  X   ได้ดังนี ้
                  x2 – 9  =   0 

(x + 3)(x – 3) =   0 
   x  =  3    หรือ   x  =  -3 

      แสดงว่า  กราฟตัดแกน  X  ท่ีจุด  (3, 0)  และ  (-3, 0) 
   
       พิจารณาค่า  x  ท่ี  y < 0   จากกราฟ 
       พบว่า  y < 0   เมื่อ   -3 < x < 3 
           x2 – 9  <  0  หรือ  x2 <  9  เมื่อ  -3 < x < 3 
 
  

X

Y

(3, 0)(-3, 0)

(0, -9)
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบฝึกทักษะ 
รหัสแบบฝึกทักษะท่ี  10.7 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่  25  จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 

 
  แบบฝึกทักษะตามจุดประสงค์การเรียนรู้ข้อที่  1.8 
 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนแก้อสมการแต่ละข้อต่อไปนี้  โดยใช้กราฟ 
1.   จงแก้อสมการ    x2    1 
วิธีท า      จาก    x2    1 
                   x2 – 1     ………. 
         ให้      y  =  x2 – 1  
หาจุดตัดแกน Y  จะได้ จุดตัดแกน Y คือ …….. 
หาจุดท่ีกราฟตัดแกน X  ได้ดังนี ้
                   x2 –1     =    0 
     (         )(         )    =    0 
  จะได้   x  =  ……….. หรือ   x  =  ………… 
 
 
 
                                  0 
 
 
  พิจารณาค่า  x    ท่ี   y    0 
  พบว่า    y    0   เมื่อ ………………………... 
  นั่นคือ   x2   1   เมื่อ ………………………... 

2.   จงแก้อสมการ    x2 + 2x – 3      0 
วิธีท า    เขียน   x2 + 2x – 3   ให้อยู่ในรูป 
            a(x – h)2 + k    ได้ดังนี ้
         x2 + 2x – 3   =   ……………………… 
                             =   ……………………… 
  จะได้   a  = ….. ,  h  =  …….. และ  k  =  
…… 
  เนื่องจาก  a > 0  กราฟของ  y  =  x2 + 2x – 
3 
 จะหงายข้ึน  และมีจุดวกกลับท่ีจุด …………… 
 หาจุดท่ีกราฟตัดแกน  X  ได้ดังนี ้
        x2 + 2x – 3        =   0 
   (           )(           )   =   0 
   จะได้   x  =  ……….. หรือ  x  =  ………….. 
  แสดงว่ากราฟตัดแกน  X  ท่ีจุด ……………… 
 
 
                   0 
                                    นั่นคือ  x2 + 2x – 
3   0 
                                    เมื่อ 
…………………… 

 
    คะแนนท่ีได้  =  …………………………           
   ผู้ตรวจ …………………………………..                      คณิตศาสตร์จะก้าวไกล 
   วันท่ี ……. เดือน ………….. พ.ศ. ………              ถ้าเด็กไทยสนใจเรียน 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ  รหัสที่  10.7 
 
 
1.   จงแก้อสมการ    x2    1 
วิธีท า      จาก    x2    1 
                   x2 – 1     0 
         ให้      y  =  x2 – 1  
หาจุดตัดแกน Y  จะได้ จุดตัดแกน Y คือ (0, -1) 
หาจุดท่ีกราฟตัดแกน X  ได้ดังนี ้
                   x2 –1     =    0 
     (x + 1)(x – 1)     =    0 
  จะได้   x  =   1   หรือ   x  =  -1 
   แสดงว่า  กราฟตัดแกน  X  ท่ีจุด  (-1, 0)  
และ 
   (1, 0) 
 
 
 
 
 
  พิจารณาค่า  x    ท่ี   y    0 
  พบว่า    y    0   เมื่อ  x  -1  หรือ  x  1 
  นั่นคือ   x2   1   เมื่อ  x  -1  หรือ  x  1 

2.   จงแก้อสมการ    x2 + 2x – 3      0 
วิธีท า    เขียน   x2 + 2x – 3   ให้อยู่ในรูป 
            a(x – h)2 + k    ได้ดังนี ้
         x2 + 2x – 3   =   (x2 + 2x + 1) – 3 – 
1  
                             =   (x + 1)2 – 4  
  จะได้   a  =  1 ,  h  =  -1  และ  k  =  -4 
  เนื่องจาก  a > 0  กราฟของ  y  =  x2 + 2x – 
3 
 จะหงายข้ึน  และมีจุดวกกลับท่ีจุด (-1, -4) 
 หาจุดท่ีกราฟตัดแกน  X  ได้ดังนี ้
        x2 + 2x – 3        =   0 
     (x + 3)(x – 1)       =   0 
   จะได้   x  =  1    หรือ  x  =  -3 
  แสดงว่ากราฟตัดแกน  X  ท่ีจุด (-3, 0)  และ  
  (1, 0)  
  
 
                    
 
 
 พิจารณาค่าของ  x  ท่ี   y   0   จากกราฟ 
 พบว่า    y     0  เมื่อ  -3   x    1  
 นั่นคือ  x2 + 2x – 3   0   เมื่อ  -3   x    
1 

 
 
 
 
 
  

X

Y

(1, 0)(-1, 0)
(0, -1)

X

Y

(1, 0)(-3, 0)

(-1, -4)
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารประกอบการสอน 
รหัสเอกสารประกอบการสอนท่ี  10.8 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่ 26  จ านวนช่ัวโมงสอน 1 ช่ัวโมง 

 จุดประสงค์การเรียนรู้ 
  1.9  น าความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟไปใช้ในการแก้ปัญหาได้ 
 สาระส าคัญ 
  ฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ  สามารถน าไปใช้ในการแก้ปัญหาเกี่ยวกับการหาค่าต่ าสุดหรือค่าสูงสุดได้ 
 สาระการเรียนรู้ 
 

 

การแก้ปญัหาโดยใช้ความรูเ้รื่องฟังก์ชนัก าลังสองและกราฟ 
 

 ลักษณะของกราฟของฟังก์ชันก าลังสองท่ีอยู่ในรูป   ax2 + bx + c    เมื่อ  a, b, c  เป็นจ านวนจริง  
และ  a  0  จะมีลักษณะคว่ าหรือหงาย  ขึ้นอยู่กับค่าของ  a   ซึ่งเราสามารถน าความรู้ในเรื่องดังกล่าวไปใช้
ในการแก้ปัญหาท่ีเกี่ยวกับการหาค่าต่ าสุดหรือสูงสุด  ดังตัวอย่างต่อไปนี้ 
   ตัวอย่างที่  1  ให้  x  แทนจ านวนนับซึ่งเมื่อน ามารวมกับจ านวนนับท่ีสองมีผลบวกเท่ากับ  40 
  1)   จงเขียนจ านวนนับจ านวนท่ีสองในรูปของ  x 
  2)   จงเขียนผลคูณของจ านวนนับท้ังสองจ านวนในรูปของ  x 
  3)   จงใช้ความรู้เรื่องกราฟเพื่อหาผลคูณในข้อ  2  ท่ีมีค่ามากท่ีสุด 
   วิธีท า    1)     ให้   x  แทน  จ านวนนับจ านวนแรก 
                  y  แทน  จ านวนนับจ านวนท่ีสอง 
  ผลบวกของจ านวนนับท้ังสองจ านวนมีค่าเท่ากับ  40 
         x +  y  =     40 
        y =     40 – x  
 2)         ผลคูณของจ านวนนับท้ังสอง =     x(40 – x)   =     40x – x2  
 3)     ให้         y   =     -x2 + 40x 
    =     -(x2 – 40x + 400) + 400 
    =     -(x – 20)2 + 400 
  จะได้      h  =   20 ,   k  =  400 
     จุดวกกลับของกราฟ  คือ   (20, 400) 
    
   400  (20, 400) 

   300 

   200 

   100 
         0                    20 
 จากกราฟ  พบว่า   ผลคูณ   x(40 – x)   มีค่าสูงสุดเท่ากับ   400  ตอบ 
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     ตัวอย่างที่  2 จงหาค่าต่ าสุดของ    x2 + y2     เมื่อ    x + y   =   16   โดยใช้ความรู้เรื่องกราฟ 
    วิธีท า  จาก     x + y =     16 
  จะได้         y =     16 – x  
      เขียน    x2 + y2   ให้อยู่ในรูปของ  x   ได้ดังนี้ 
             x2 + y2 =     x2 + (16 – x)2 
    =     x2 + (256 – 32x + x2) 
    =     2x2 – 32x + 256 
   พิจารณา   f(x)   =   2x2 – 32x + 256    พบวา่  สัมประสิทธิ์ของ  x2  มีค่าเป็นบวก 
   จุดวกกลับของกราฟ    f(x)   =   2x2 – 32x + 256   จะเป็นจุดท่ีกราฟมีค่าต่ าสุด 
    จุดวกกลับของกราฟ   f(x)   =   ax2 + bx + c    คือจุดท่ี    x  =   

2a

b
  

         จาก   f(x)   =   2x2 – 32x + 256     จะได้   a  =  2   และ   b  =  -32 
           x      =     

)2(2

)32(      =     8 

         ให้   x  =  8    จะได้     f(x) =     2(8)2 – 32(8) + 256 
     =     128 – 256 + 256 
     =     128 
          จุดวกกลับของกราฟ    f(x)  =    2x2 – 32x + 256    คือ   (8, 128) 
    ค่าต่ าสุดของ    x2 + y2   มีค่าเท่ากับ  128 
 
 
 

   200 

   150  

   100         (8, 128) 

     50 
 
           0           4         8       12       16 
 
 
 
    ตัวอย่างที่  3 ถ้าอัตราการตายของทารกในระหว่างปี  พ.ศ. 2535 – 2546   ของประเทศหนึ่ง 

หาได้จากสูตร     y   =   0.2x2 – 0.5x + 12.5 
  เมื่อ   y  แทน  จ านวนทารกท่ีเสียชีวิตจากทารกท่ีถือก าเนิดมา  1,000  คน 
  และให้   x  แทนด้วย  0, 1, 2, 3, . . .   โดยให้ปี  พ.ศ. 2535   แทนด้วย   x  =  0 
  1)   จงหาว่าในปี  พ.ศ. 2540   จะมีทารกรอดชีวิตกี่เปอร์เซนต์ 
  2)   ถ้าอัตราการตายของทารกในปี  พ.ศ.  2546   ยังมีแนวโน้มเดียวกับ  10  ปี 

      ท่ีผ่านมา  อัตราการเสียชีวิตของทารกในปี  พ.ศ. 2546  ควรจะเป็นกี่เปอร์เซนต์ 



 175 

11

Y

    วิธีท า    1)    จาก    y    =   0.2x2 – 0.5x + 12.5    และ   x  =  5   แทนปี  2540 
           จะได้             y    =   0.2(5)2 – 0.5(5) + 12.5 
                =   15 
จากสูตร  พบว่าในปี  พ.ศ. 2540  จะมีทารกเสียชีวิต  15  คน  จากทารก  1,000  คน หรือเท่ากับ  1.5% 
        ในปี  พ.ศ. 2540   จะมีทารกรอดชีวิต   =   100 – 1.5   =   98.8% 
    2)      ให้   x  =  11   แทนปี  2546 
             จะได้      y   =   0.2(11)2 – 0.5(11) + 12.5     =     31.2 
                    นั่นคือ  ในปี พ.ศ. 2546  จะมีทารกเสียชีวิตประมาณ  31.2  คน  จากทารก  1,000  คน 
               หรือเท่ากับ  3.12% 
 
 
     30 
    

     20 
      

     10 
 
 
        0          5        10       15        X 
 
 
      สรุป 
 
  วิธีการแก้โจทย์ประยุกต์เกี่ยวกับค่าสูงสุดหรือต่ าสุดของฟังก์ชันก าลังสอง 
 มีหลักการ  ดังนี้ 
 1.   อ่านโจทย์แล้วก าหนดค่าท่ีโจทย์ต้องการสูงสุดหรือต่ าสุดให้เป็น  y  หรือ  f(x) 
 2.   สร้างสมการหรือฟังก์ชันก าลังสอง  ซึ่งจะต้องขึ้นกับตัวแปรอีกตัวหนึ่งก็คือ  x 
       โดยมาก  x  จะเป็นตัวที่โจทย์ถามหาหรือมีความสัมพันธ์กับ  y 
 3.   สมการของ  y  ท่ีได้มาเป็นพาราโบลาหงายหรือคว่ า  ก็แล้วแต่โจทย์ต้องการ 
       ค่าสูงสุดหรือต่ าสุด  ถ้าเป็นพาราโบลาหงายโจทย์มักจะถามหาค่าต่ าสุด  และ 
       ถ้าเป็นพาราโบลาคว่ า  โจทย์มักถามหาค่าสูงสุด  ซึ่งเราจะใช้จุดวกกลับเป็น 

        ตัวช่วยหาค าตอบ   















4a

b
 - c  , 

2a

b 2
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

เอกสารฝึกหัดเพิ่ม 
รหัสเอกสารฝึกหัดเพิ่มเติมท่ี  10.8 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่  26  จ านวนช่ัวโมงสอน  1  ช่ัวโมง 

 
ค าช้ีแจง   ให้นักเรียนแสดงวิธีท าทุกข้อ 

 
 1. ถ้า   x  เป็นจ านวนนับซึ่งเมื่อบวกกับจ านวนนับจ านวนท่ีสองจะมีผลลัพธ์เท่ากับ  45 
  1.1 จงเขียนจ านวนนับจ านวนท่ีสองในรูปของ  x 
  1.2 จงเขียนผลคูณของจ านวนนับสองจ านวนท่ีมีผลบวกเท่ากับ  45  ในรูปของ  x 
  1.3 จงหาค่าของจ านวนนับท่ีมีผลบวกเท่ากับ  45  และมีผลคูณเท่ากับ  164 
  1.4 จงหาค่า  x  มีค่ามากท่ีสุดได้เท่าใด  พร้อมท้ังแสดงเหตุผล 
 2. นายสุวัฒน์  ต้องการใช้เชือกยาว  60  เมตร  ล้อมกรอบให้เป็นส่ีเหล่ียมผืนผ้า  จงหาว่า 
  นายสุวัฒน์จะล้อมกรอบส่ีเหล่ียมผืนผ้าอย่างไร  จึงจะท าให้ได้พื้นท่ีของรูปส่ีเหล่ียมผืนผ้า 
  มากท่ีสุด 
 3. พ่อค้าผลิตสินค้าชนิดหนึ่ง  x  กิโลกรัม  ต้องลงทุนท้ังหมด  2x2 + 6x + 300  บาท  ขายไป 
  กิโลกรัมละ  310 – 2x  บาท  ถ้าพ่อค้าต้องการขายให้ได้ก าไรมากท่ีสุด  แล้วเขาต้องผลิต 
  สินค้าชนิดนี้กี่กิโลกรัม 
 4. ถ้าจ านวนจริงสองจ านวนบวกกันได้  15  แล้วผลคูณของสองจ านวนนี้จะมีค่าสูงสุดเท่ากับ 
  เท่าใด 
 5. ชายผู้หนึ่งโยนลูกบอลขึ้นไปในอากาศแนวดิ่ง  ถ้าความสูงของลูกบอลท่ีถูกโยนขึ้นไป 
  หาได้จากสูตร    f(t)   =   -t2 + 7t   เมื่อ  t  แทนเวลาเป็นวินาที 
  5.1 จงหาเวลาในขณะท่ีลูกบอลอยู่ท่ีจุดท่ีสูงสุดจากพื้น 
  5.2 จงหาว่านานเท่าใดลูกบอลจึงตกถึงพื้น 
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รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รหัสวิชา   ค31203 
ระดับช้ัน  มัธยมศึกษาปีท่ี  4 

 

แบบสรุปเนื้อหา 
รหัสแบบสรุปเนื้อหาท่ี  10 
ใช้ประกอบแผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 10 
ช่ัวโมงที่  19-26  จ านวนช่ัวโมงสอน 8 ช่ัวโมง 

  ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสรุปเนื้อหาจากเอกสารประกอบการสอน  รหัสท่ี  10.1 – 10.8  ตามหัวข้อต่อไปนี้ 
1. ฟังก์ชันก าลังสอง  คือ …………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
2. ลักษณะของกราฟที่ก าหนดด้วยสมการ   y  =  ax2 เม่ือ  a  0  มีดังนี้ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
3. ลักษณะของกราฟที่ก าหนดด้วยสมการ   y  =  ax2 + k   เม่ือ  a  0  มีดังนี ้
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
4. ลักษณะของกราฟที่ก าหนดด้วยสมการ   y  =  a(x – h)2   เม่ือ  a  0  และ  h   0   มีดังนี้ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
5. ลักษณะของกราฟที่ก าหนดด้วยสมการ   y  =  a(x – h)2 + k   เม่ือ  a  0 ,  h  0   และ  k  0   
  มีดังนี้  ………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
6. ลักษณะของกราฟที่ก าหนดด้วยสมการ   y  =  ax2 + bx + c   เม่ือ  a  0  จะมีจุดวกกลับของ 
 กราฟอยู่ที่จุด  ………………………………………………………………………………… 
7. การแก้สมการก าลังสองโดยวิธีกราฟ  จะมีค าตอบดังนี้ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
8. วิธีแก้อสมการก าลังสองโดยกราฟ  จะต้องจัดอสมการที่ก าหนดให้ให้อยู่ในรูป 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
9. วิธีการแก้โจทย์ปัญหาโดยใช้ฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ  มีดังนี้ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
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ธนวัฒน์   สนทราพรพล.   คณิตศาสตร์ช่วงชั้นที่  4  (ม.4 – ม.6)  เล่ม 2.   กรุงเทพฯ : อมรการพิมพ์, 
 ม.ป.ป.. 
นพพร   แหยมแสง.   หนังสือเรียนสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์  ช้ัน  ม. 5.   กรุงเทพฯ  : ส านักพิมพ์ 
 บริษัทพัฒนาคุณภาพวิชาการ  จ ากัด,  2547. 
___________.   ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ที่เน้นผู้เรียนเป็นส าคัญคณิตศาสตร์  ช้ันมัธยมศึกษาปีที่  5. 
 กรุงเทพฯ  :  ส านักพิมพ์บริษัทพัฒนาคุณภาพวิชาการ  จ ากัด,  2548. 
พิมพัฒนพ์งศ์   ศรีวิศร  และพิสมัย   ศรีวิศร.   คณิตศาสตร์พื้นฐานและเพิ่มเติม  ม.4  เล่ม  2. 
 กรุงเทพฯ : รุ่งเรืองสาส์นการพิมพ,์  ม.ป.ป.. 
ยุพิน   พิพิธกุล.   การเรียนการสอนคณิตศาสตร์ยุคปฏิรูปการศึกษา.   กรุงเทพฯ  :  บพิธการพิมพ์, 
 2546. 
วิชาการ, กรม.   หลักสูตรการศึกษาขั้นพื้นฐาน  พุทธศักราช  2544.   กรุงเทพฯ  :  องค์การรับส่ง 
 สินค้าและพัสดุภัณฑ์  (ร.ส.พ.),  2545. 
ส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี,  สถาบัน.   หนังสือเรียนสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
 พื้นฐาน  เล่ม  2  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่  4.   กรุงเทพฯ : โรงพิมพ์คุรุสภา  ลาดพร้าว,  2547. 
สมัย   เหล่าวานิชย์  และพัวพรรณ   เหล่าวนิชย์.   คณิตศาสตร์  ม. 4  เล่ม  2  ค 012.   กรุงเทพฯ  : 
 อมรการพิมพ,์  ม.ป.ป.. 
___________.   คณิตศาสตร์พื้นฐาน + เพิ่มเติม  เล่ม 2  ช่วงชั้นที่  4  (ม.4 – ม.6).   กรุงเทพฯ  :   
 ธีรพงษ์การพิมพ,์  ม.ป.ป.. 
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ภาคผนวก 
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ภาคผนวก  ก 
 

ตัวอย่างแบบประเมินผลนักเรียนดา้นความรู้ความสามารถ 
คุณลักษณะที่พึงประสงค์  และทักษะกระบวนการท างาน 
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แบบประเมินคุณลักษณะที่พึงประสงคข์ณะท ากิจกรรม 
 
 รายวิชา  คณิตศาสตร์พื้นฐาน   ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  4 
 โรงเรียน ……………………………………… ปีการศึกษา ……………………… 
 ช่ือกลุ่ม ………………………………………. สัปดาห์ท่ี ……………………….. 
 
     ค าช้ีแจง ให้ใส่ระดับคุณภาพลงในช่องคุณลักษณะท่ีพึงประสงค์แต่ละคุณลักษณะ 
  ตามความเป็นจริง 
 

 
กลุ่ม
ท่ี 

 
ชื่อ - ชื่อสกุล 

ระดับคุณภาพของคุณลักษณะ ผลการ
ประเมิน ความ

รับผิดช
อบ 

ความมี
ระเบียบ

วินัย 

ความ
ซื่อสัตย์ 

ความ
เชื่อมั่นใน
ตนเอง 

การกล้า
แสดง
ความ
คิดเห็น 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

       

 
      ลงช่ือ …………………………….. ผู้ประเมิน 
                  (……………………………...) 
      วันท่ี …….. เดือน ………………… พ.ศ……... 
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แบบประเมินผลด้านทักษะกระบวนการท างานของนักเรียน 
ขณะร่วมท ากิจกรรม 

 
     รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม   รหัสวิชา  ค31203  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  4 
     โรงเรียน ……………………………………ภาคเรียนท่ี  ……… ปีการศึกษา ………………… 
      ช่ือกลุ่ม ……………………………  สัปดาห์ท่ี ……  วันท่ี ….. เดือน ………….. พ.ศ. ………. 
 
     ค าช้ีแจง ให้ใส่ระดับคุณภาพลงในช่องทักษะกระบวนการท างานแต่ละช่อง 
  ตามความเปน็จริง 
 

 
กลุ่ม
ท่ี 

 
ชื่อ - ชื่อสกุล 

ระดับคุณภาพของทักษะกระบวนการท างาน ผลการ
ประเมิน การ

วางแผ
น 

ปฏิบัติ
ตาม
แผน 

ความ
ร่วมมือ 

ความคิด
ริเริ่ม

สร้างสรรค์ 

ความเป็น
ระเบียบ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

       

 
      ลงช่ือ …………………………….. ผู้ประเมิน 
                  (……………………………...) 
      วันท่ี …….. เดือน ………………… พ.ศ……... 
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แบบประเมินผลด้านความรูแ้ละความสามารถจากผลงานนักเรียน 
 
     รายวิชา  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม   รหัสวิชา  ค31203  ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี  4 
       โรงเรียน …………………………………… ภาคเรียนท่ี ……  ปีการศึกษา ……………… 
       ช่ือผลงาน  …………………………………………………………………………………. 
 
     ค าช้ีแจง โปรดกาเครื่องหมาย    ลงในช่องให้ตรงกับระดับคุณภาพของผลงาน 
 

กลุ่มที่ ชื่อกลุ่ม ระดับคุณภาพ 
4 3 2 1 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

      

 
      ลงช่ือ …………………………….. ผู้ประเมิน 
                  (……………………………...) 
      วันท่ี …….. เดือน ………………… พ.ศ……... 
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ภาคผนวก  ข 
 

ตัวอย่างแบบบันทึกข้อมูลนักเรียน 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 186 

แบบบันทึกข้อมูลนักเรยีน 
ปีการศึกษา ………….. 

 
 
  ช่ือ – สกุล ……………………………….. ช่ือเล่น ……………. ช้ัน …………. เลขท่ี ……… 
  เกิดวันท่ี ….. เดือน ………… พ.ศ.…………. เช้ือชาติ ……… สัญชาติ ……… ศาสนา …….. 
  ท่ีอยู่ปัจจุบันบ้านเลขท่ี……….. หมู่ท่ี ……. ถนน………….……. ต าบล…………………….. 
  อ าเภอ ………………………  จังหวัด ………………………….. 
  ปัจจุบันอาศัยอยู่กับ          บิดาและมารดา       บิดา         มารดา  
               อื่น ๆ (โปรดระบ)ุ  ………………………………… 
  อาชีพของบิดา ………………. วุฒิการศึกษา (สูงสุด) ………… รายได้/เดือน…………… บาท 
  อาชีพของมาดา ..……………. วุฒิการศึกษา (สูงสุด) ………… รายได้/เดือน…………… บาท 
  อาชีพของผู้ปกครอง (กรณีไม่ใช่บิดามารดา) ………………………………………..…  
  วุฒิการศึกษา (สูงสุด) ………………………….. รายได้/เดือน ………………………… บาท 
  จ านวนพี-่น้อง ………….. คน  นักเรียนเป็นคนท่ี ……………………………………. 
  วิชาท่ีชอบและถนัด 1………………………. 2………………………… 3……………………. 
  วิชาท่ีไม่ชอบและไม่ถนัด 1……………………..2……………………….3……………….…... 
  เกรดเฉล่ีย (ม.4) ……………………………………………………….. 
 
  ผลการเรียนวิชาคณิตศาสตร์ 
 

ท่ี รายวิชา รหัสวิชา ระดับผลการเรียน หมายเหตุ 
 
 
 

    

 
  เพื่อนท่ีสนิท 
 

ล าดับที่ ชื่อ – ชื่อสกุล ระดับชั้น โรงเรียน หมายเลขโทรศัพท์ 
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  สาขาวิชาท่ีสนใจศึกษาต่อและสถาบัน 
 

ล าดับที่ สาขาวิชาที่สนใจ สถาบัน 
 
 
 
 
 
 
 
 

  

 
        ลงช่ือ ………………………………….. 
                 (………………………………….) 
        วันท่ี ……. เดือน ……………….. พ.ศ…….… 


